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   గǌతం ȇĈ Ȳఖôత  

 గǌతం అȃǪ ఒక సȠâ å॓  Ň ȯతĈ ం ũడకంƸ . ఇǪ మన Ǿజ Ɓɬతంɟ ťɗ ɬషȹలɟ అవసరం అɮǘంǪ  . 

 గǌతం వôĴê  ɀకÛ ƁɬǕǾî కĈ మబదì ంŇ ūʌê ంǪ .  

 గǌతɵసĈ ం ǩûɃ ȌంȎంǪంū ĺǾî లÚǋɚ ǕɄÛక శĴê  , సృజǽతóకత , సమసô పɄɿÛర ʉమరë ôం , 

 ɬమɃüǽతóక ఆɟచన  . 

 ఏ వృǖê Ǿ Ǿరûʔంťలǽî ɝǩ ఏ పǾǾ ūȹలǽî గǌతɵసā  పɄſä నం ఎంǝ అవసరȸǘంǪ.గǌతɵసā  

పɄſä నం ɝǾǯ ఏ వృǖê  ĳǾ ఏ ɬȥగం ĳǿ  సంȋరé ం ĳɝɮ. 

 ǫǾ ŊɄంŦ ǚɚʌĻవƷǾĴ  ĺంత సమయం ȇƦ ఈ పĈ పంచంɟ గǌతం ɝదǾ ఊʔంŨĺǾ ũǩì ం ! 

 గƸȹరం ɝǩ ĳɜండĩ ɝǾ ȱ ƁɬǕǾî ఊʔంŨĻంƸ.  ఈ Ɉంƻ గǌǕǾĴ ȇĈ థȰకȴౖ న, 

Ȳఖôȴౖ న  సంఖôల Ȍౖ  ఆǳరపƷç Ⱥ.  ɋƂɟ ఎంత సమయȴౖ ందǾ ǿɮ ఎɗ ǚɚʌĺంƣɮ? ĳɜండĩ 

సʓయం ɝĶంƷ ǿ ȊƤå న ɋƂǾ ǿɮ  జɆȊŏగలɫ ? 

 ǿɮ ĺǾî వʌê ɮలȀ  ĺనƷǾĴ ఒక ǬĳǋǾĴ ɰɡúɮ , ఇʧƺ గǌతం ɝదȃǪ ŊɆê ంŨĻ, ĳɮన డబñంƩ 

ఏȰƫ ǚɘయǬ , ĺలత అంƩ ఏȰƫ ǚɘయǬ. అȊƽȰ ūʉê ɮ ? 

 ǽƸǾ పɅʞంū ɰౖ ǬôƼౖ ǽ , ȩȰ Ȍౖ  ఎǾî రĳɚ, ƁవſǘɚǽîయǾ అంచǽ ɱʏ జంǘɵసā ɱతê  ĸౖ ǽ 

ɜĴÛంచడం అంƩ ఏȰƫ ǚɘȹɘ .  

 గǌతɵసā   పɄſä నం  ɝĶంƷ  ఇంజǿĩ ( యంతĈ  ǾɃóత)  ķƷ  వంǚనలǾ ǾɄóంచɝƺ.  

 ఎంత పɄȯణంɟ ɬɬధ రĳల రʉయǽలȀ కలȇɟ ǚɚʌĻɝకȏǛ  ఒక రʉయనɱతê  ķƷ ఒక 

మంǬǾ తȹɆ ūయɝƺ.  

 ఈ గǌతం ɝĶంƷ ఈ పĈ పంచంɟ ɫôȇరం ɝǩ ȯɈÛę ɝɮ ఎంǬకంƩ ఇవǿî డȞñ Ȍౖ  ఆǳరపƸనɬ. 

   అɗō ఏ ǯశ అȦవృǪì  అȺǽ ఎĶÛవŇ ఆ ǯశ ఆɄí క  పĈ గǖ Ȍౖ  ȯతĈ ȵ  ఆǳరపƷç Ⱥ, ĳɮన ఇǪ ķƷ ఒక 

సమసô అɮǘంǪ.  

  గǌతం ɝĶంƷ ʉంĹǖక పɄſä నంɟ Ȋɋగǖ ఉండǬ , ఎంǬకంƩ  ఈ ʉంĹǖక పɄſä నం పĈ తôÚంŇȅ, 

పɋÚంŇȅ గǌతంȌౖ  ఆǳరపƸ ఉంǪ. మనం ఈ ʉంĹǖక పɄſä నంȌౖ  ఎంతŇȅ  ఆǳరపƷç ం అంƩ ,ǫǾ 

ఆǳరంŇ ǾɄóంŦన కంȊôటĩ, ʎī șĢ ɝǩ  ƨɘɬసĢ, ɝǾ ƁɬǕǾî ఊʔంచɝȲ. 

  అɗō ɬǬôĞ ɝĶంƷ మన ƁవǽǾî ĺనʉňంచɝȲ. ɬదôĞ ĹంǩĈ లɟ జǾంపūʏ ɬǬôĞ ķƷ గǌతంǝ 

సంబంǴంŦనǯ.  

 గǌతమంƩ ఎంǝ భయȲǽî ǾతôƁɬతంɟǾ ǫǾ ɬʌā త ఉపɁగం వలన ǫǾǾ ఉపɁňంచవలʊనǯ. 

ǾſǾĴ గǌతȵ ɝĶంƩ మన ƁɬǕɚ ťɗ సంĴù షå ంŇ ఉంƽɱȷ !   

 గǌతɵసā   ȇĈ Ȳఖôత ǚɘʊ  ķƷ ťɗ మంǪ ǫǾǾ ŊɄంŦ ǚɚʌĺȃంǬĶ , అవŇహన ūʌĶȃంǬĶ 

అȺషå త ũȈʉê Ɇ. గǌతంɟ ȇĈ థȰక ȥవనలȌౖ  పƦå  ఉంƩ గǌతమనîǪ అసɚ కషå ȵ ĳǬ.  

 ǾſǾĴ గǌతం అందɇ ఊʔʌê నîƦù  సంĴù షå ȴౖ నǪ ĳǬ , ɫɄ దృకïథȵ ఈ ɬధంŇ ūʍê నîǪ.  

  ȱĶ ȇĈ థȰక ȇఠɵలɟ ķƸకలȀ, ǗʊɱతలȀ, ŊణĳɃలȀ, ȥŇʓɃలȀ ȣǴంťɆ.  అపïƤ ȀంƸ 

ǿɮ ఇతర ȥవనలȀ అభôʊంచ ƷǾĴ ɭƤǾ ఉపɁňʌê ǽîɮ.  

  ఈ ȇĈ థȰక ȥవనలȀ ఉపɁňంచĶంƷ సరళ వƹç  , ɵǕɚ ɰౖ ɵలôం, పɄȯణం, ȝజగǌతం 

మɄȼ  ǖĈ ĻణȰǖ ɝǩ ఇంĹɰౖ ǽ సమసôలȀ పɄషÛɄంచ గలɫ ?  

 గǌతం ɟǾ Ȱňɘన ఇతర ȥవనలǿî ఈ ȇĈ థȰక ȥవనలȌౖ   ఆǳరంŇ ఏరïƸనɱ .  ఈ ȇĈ థȰక ȥవనలȀ 

సɄŇ అవŇహన ūʌĻɝకȏǛ మనం  ĺతê Ň ȣǴంū ȥవనలĶ ఈ ȥవనలȀ అȀవɄê ంచడంɟ 

ɬఫలȸǕȲ. 

 గǌతం  పటù   భయంǝ గǌతం అంƩȃ Ǘʊ పĈ కÛĶ ȌƤå  10 వ తరగǖ ఉǗê రé త అȺన తɆɫత గǌతం ɝǾ ŋć Ȋ 

ǗʌĶంƦǽîɆ.  

 గǌతం ǝ ķƸన ŋć ģþ  ťɗ వరĶ మɄȼ అతôǴక ఉǱôŇɚ  పĈ Ȩతûం మɄȼ పĈ ɱę రంŇలɟ ɫƤĴ 

Ǿరûʔంū పɅÚలɟ గǌతం సంబంǴత పĈ శîɚ ఎĶÛవ ȥగం ఉంƺȀ.  

  అɗō ĺǾî ĻɆþలɟ  గǌతం సȠâ Ķå   అవసరం ɝనపïƤĴ ఆ ĻɆþ పĈ ɱశ పɅÚɟ ȯతĈ ం గǌతం అవసరం 

అŊȀ.  

 ȱɆ గǌతం Ƀక ɱɉ ŋć Ȋ  ǗʌĻవడం ĳĶంƷ  ɱɉ  ŋć Ȋ పటù  ఇషå ం ǝ ǗʌĻɫɘ  

 ȱɆ ȃɆàĻగɘňǛ ȱ తɆɫǖ తరం Ķ ȱɆ ȃరïగలɆ .   

 ȱĶ గǌతం ȃɆïటĶ పĈ Ȩతûం ɬɬధ  ĳరôకĈ ȯɚ  ( 3R’s  మɄȼ ABC  ) Ǿరûʔʌê ంǪ .  

 అɗō ȱĶ ȭǴంū ఉȇǳôȼɚ పĈ యǖîʌê ǽîɆ . ĳǾ ȱ పĈ యతîం ɝĶంƷ ȱɆ ȃɆàĻɝɆ . 

 ĳబƤå  ȱɆ గǌతం పటù  ȲంǬŇ భయం ɭƸ ఇషå ం ȌంŨĶంƩ ȃƤ ĳలంɟ ȱɆ ʐంతంŇ ȃɆàĶȃ 

అవĳశం ťɗ ఉంǪ  . 

 గǌతం ȃɆàĻవడం ఎƦవంƤ కషå ం ĳǬ అǾ అȀĶంƧ  ɬǩôɆë ɚ అందɇ ķƷ ఇషæ ంǝ గǌతం 
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 

ĺాసŠవ సంఖŪల పĸ�చయం

య¢ĥ�ųȭ ĸÃఖ�గణ�త ĳిĮ�మహ¯డ¦ .   

అల»ĦాŘ ంĬ�Ɣయ�క¡ Ĩెంİ�న య¢ĥ�ųȭ ఎȃĶ̧ంȫŸ ĳÐర ĮČ 13  ప­సŠĥాలను ĸాȎాడ¦  
య¢ĥ�ųȭ  ప­సŠĥాల సంకలనంలĐǵ 7 వ ప­సŠకంలĐ ǿదట� Ȏాĸ�Ħా య¢ĥ�ųȭ ĵ�Ħాȏర Ĳ�Ūయం నȀదు ĨేĻాడ¦ 
య¢ĥ�ųȭ ĵ�Ħాȏర Ĳ�Ūయం:- 
ࢇ = ࢗ࢈ + ૙,࢘ ≤ ࢘ <      ¡ల࢘ �మĸ�య ࢗ ల జతక¡ అనుగ�ణంĦా ࢈ �మĸ�య ࢇ  అķÊŪ ȇధంĦా ࢈
     ఏĥ²Óక ప®రş సంఖŪల¡ వŪవĽిšతం అవ­Į�ķ 
య¢ĥ�ųȭ ĵ�Ħాȏర Ĳ�Ūయం ఉపȂĦ�ంǩ ĸ²ండ¦ ధన ప®రş సంఖŪల గ. Ȏా. ĵ� కనుĦôనవచుŖను 

గĸ�షŜ  Ȏామ�నŪ ĵ�జకం : గ. Ȏా. ĵ� గ. Ȏా.ĥా  :-  ĸ²ండ¦ ĥాǶ అంతకంటÎ ఎక¡Őవ Ħాǵ సంఖŪల Ȏామ�నŪ 
ĥారణ�ంĥాలలĐ ǽĥ�Őȃ ĳ¿దŢ  İ�ǵǵ గĸ�షŜ  Ȏామ�నŪ ĵ�జకం లÌİ� గĸ�షŜ  Ȏామ�నŪ ĥారణ�ంకం  అంట�ర .


ఉİ�        4 మĸ�య� 10 న గ. Ȏా ĵ� కనుĥąŐంĬ�
            4 ȁకŐ ĥారణ�ంĥాల¡   1 2 4;               10  ȁకŐ ĥారణ�ంĥాల¡   1 2 5 10

       4 మĸ�య� 10  ల ȁకŐ Ȏామ�నŪ ĥారణ�ంĥాల¡   1 2

  4 మĸ�య� 10  ల ȁకŐ Ȏామ�నŪ ĥారణ�ంĥాలలĐ ĳ¿దŢİ�  2

            4 మĸ�య� 10 న గ. Ȏా ĵ� =2

య¢ĥ�ųȭ ĵ�Ħాȏర Ĳ�Ūయం İ�ŵĸా 60 మĸ�య� 100 ల గ. Ȏా ĵ� కనుĥąŐంĬ�

 

https://youtu.be/bAszRUZCfJA 
Ȏాధన :- 100 > 60  

ܽ = 100, ܾ = 60 
    య¢ĥ�ųȭ ĵ�Ħాȏర Ĳ�Ūయం వĸ�ŠంపజÃయĦా 

ܽ = ݍܾ + 0        ,ݎ ≤ ݎ < ܾ   
100 = 60 × 1 + ≠ ݎ      40 0  
60 = 40 × 1 + ≠ ݎ                    20 0  
40 = 20 × 2 + = ݎ        0 0  
ĻÑషం 0 వǩŖనİ�   
∴ ĥావ­న 100 మĸ�య� 60 ల గ Ȏా ĵ� 20    

      
 60 100 

−60 
1   

  40 60 
−40 

1  

   20 40 
−40 

2 

    0  
     
    

 

1. య¢ĥ�ųȭ ĵ�Ħాȏర Ĳ�Ūయం İ�ŵĸా 50 మĸ�య� 70 ల గ. Ȏా ĵ� కనుĥąŐంĬ�  
Ȏాధన :- 70 > 50     

య¢ĥ�ųȭ ĵ�Ħాȏర Ĳ�Ūయం  వĸ�ŠంపజÃయĦా 

ܽ = ݍܾ + 0       ,ݎ ≤ ݎ < ܾ  
70 = 50 × 1 + ≠ ݎ        20 0 
50 = 20 × 2 + ≠ ݎ    10 0 
20 = 10 × 2 + ݎ               0 = 0  
ĻÑషం 0 వǩŖనİ�  
∴ ĥావ­న 50 మĸ�య� 70 ల గ Ȏా ĵ� 10   

 
50 70 

−50 
1   

 20 50 
−40 

2  

  10 20 
−20 
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   0  
     
     

 

1. ĺాసŠవ సంఖŪల¡ 

  

కవల పƔı�న సంఖŪల¡ 

పరసťర పƔı�న 

సంఖŪల¡   
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2. య¢ĥ�ųȭ ĵ�Ħాȏర Ĳ�Ūయం İ�ŵĸా 550 మĸ�య� 300 ల గ. Ȏా ĵ� కనుĥąŐంĬ�  
Ȏాధన :- 550 > 300  ĥావ­న  

550 ను 300 Ĩే ĵ�Ħ�ంచĦా వచుŖ ĻÑషం 250    
య¢ĥ�ųȭ ĵ�Ħాȏర Ĳ�Ūయం  వĸ�ŠంపజÃయĦా  

ܽ = ݍܾ + 0        ,ݎ ≤ ݎ < ܾ 
550 = 300 × 1 + ≠ ݎ   250 0  
300 = 250 × 1 + ≠ ݎ    50 0 
250 = 50 × 5 + ݎ         0 = 0  
ĻÑషం 0 వǩŖనİ�   

∴ ĥావ­న 550 మĸ�య� 300  ల గ Ȏా ĵ� 50 

 
 

550 550 
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 250 300 
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1  
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−250 
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య¢ĥ�ųȭ ĵ�Ħాȏర Ĳ�Ūయం  İ�ŵĸా  ૚ૡ૟૙ మĸ�య�   ૛૙૛૙  గ.Ȏా.ĵ�. కనుĦôనుమ�    

              య¢ĥ�ųȭ ĵ�గȏర Ĳ�Ūయం İ�ŵĸా ૚ૢ૟ మĸ�య� ૜ૡ૛૛૙  గ.Ȏా.ĵ�. కనుĦôనుమ�   

 

 





૚. ૛ మĸ�య�  ૙.૚૛ ల గ. Ȏా . ĵ�  Ǿర  కనుĦôనగలĸా ?   Ǿ జĺాబ�ను సమĸ�šంచంĬ�  
య¢ĥ�ųȭ  ĵ�గȏర Ĳ�Ūయం ఉపȂĦ�ంǩ  ధన ప®రş సంఖŪలక¡ మ�తƔĶÉ గ. Ȏా. ĵ� కనుĦôనగలమ�  

ĥావ­న ૙.૚૛  మĸ�య� ૚.૛ ల గ. Ȏా . ĵ�  ను య¢ĥ�ųȭ  ĵ�గȏర Ĳ�Ūయం ఉపȂĦ�ంǩ కనుĦôనలÌమ� . 


ǻĲ�Ťలక¡ మĸ�య� దĻాంĻాలక¡ క¥Ĭ� క. Ȏా. గ�   మĸ�య� గ. Ȏా. ĵ� కనుĦôనగల 
ǿదట దĻాంĻాలను ǻĲ�Ťల ర¤పంలĐĥ� మ�ర ŖĥąĺాలÌను  

૚.૛ =
૚૛
૚૙

                    ૙.૚૛ =
૚૛
૚૙૙

 

ǻĲ�Ťల   గ. Ȏాĵ� =
లవల   గ. Ȏా. ĵ�
ȏĸాల   క. Ȏా. గ�

 

૚.૛  మĸ�య�   ૙.૚૛    గ. Ȏా. ĵ� =
૚૛  మĸ�య� ૚૛  ల  గ. Ȏా. ĵ�
૚૙   మĸ�య� ૚૙૙ ల క. Ȏా. గ�

 

=
૚૛
૚૙૙

= ૙.૚૛ 



 
:−ࢗ ૛ࢗ
    ૛ࢗ + ૚

https://youtu.be/MZO7PoLf3MM 
ܽ  ܾ−:࢒࢕ࡿ = 2

ܽ = ݍ2 + 0ݍݎ ≤ ݎ < 2
∴  = = ݎ 0, 1
ݎ = 0ܽ = ݍ2
ݎ = 1ܽ = ݍ2 + 1
ܽ2ݍ

 ܽ    


2ݍ + 1

 ࢙࢓ࢋ࢒࢈࢕࢘࢖

 


https://youtu.be/bAszRUZCfJA
https://youtu.be/MZO7PoLf3MM
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

 ఏİౖెĲ� ధన ప®రş సంఖŪ  అķనప­ťడ¦ పƔǳ ధన బÈĽి ప®రş సంఖŪ   ࢗ 
૝ࢗ+ ૚ లÌİ�  4ࢗ + ૜     ర¤పం లĐ ఉంట�ందǵ చూపంĬ�  

https://youtu.be/MZO7PoLf3MM 
࢈  ఏİౖెĲ� ధన ప®రş సంఖŪ  ࢇ −:࢒࢕࢙ = ૝ అనుĥąǵన య¢ĥ�ųȭ ĵ�Ħాȏర Ĳ�Ūయం పƔĥారం  

ࢇ                 = ૝ࢗ + ఒక ధన ప®రş సంఖŪ ૙ ࢗ      ࢘ ≤ ࢘ < ૝ 

∴ ĻÑషం  = = ࢘ ૙,૚,૛,૜ 
= ࢘ ૙   అķన   ࢇ = ૝ ࢗ = ૛(૛ࢗ)   ఇİ� 2 Ĩే ĵ�Ħ�ంచబడ¦ను,   ĥావ­న ૝ ࢗ   సĸ� సంఖŪ  
= ࢘ ૚  అķన ࢇ = ૝ ࢗ + ૚   ఇİ� 2 Ĩే ĵ�Ħ�ంచబడదు,  ĥావ­న  ૝ ࢗ + ૚ బÈĽి  సంఖŪ   
= ࢘ ૛  అķన ࢇ = ૝ ࢗ + ૛ = ૛(૛ࢗ + ૚ )    ఇİ� 2 Ĩ ేĵ�Ħ�ంచబడ¦ను,  ĥావ­న 4 ࢗ + ૛ సĸ� సంఖŪ   
= ࢘ ૜  అķన  ࢇ = ૝ ࢗ + ૜  ఇİ� 2 Ĩే ĵ�Ħ�ంచబడదు   ĥావ­న ૝ ࢗ + ૜ బÈĽ ి సంఖŪ  

ࢗపƔǳ ధన బÈĽి ప®రş సంఖŪ      ૝࢘ + ૚   లÌİ�     ૝ࢗ + ૜   ర¤పంలĐ ఉండ¦ను  
 ఏİౖెĲ� ధన ప®రş సంఖŪ  అķనప­ťడ¦ పƔǳ ధన బÈĽి ప®రş సంఖŪ   ࢗ 

૟ࢗ + ૚ లÌİ�  ૟ࢗ + ૜   లÌİ� ૟ࢗ +   ૞  ర¤పం లĐ ఉంట�ందǵ చూపంĬ�  

࢈  ఏİైĲ� ధన ప®రş సంఖŪ  ࢇ −:࢒࢕࢙ = ૟ అనుĥąǵన య¢ĥ�ųȭ ĵ�Ħాȏర Ĳ�Ūయం పƔĥారం  

ࢇ                 = ૟ࢗ + ఒక ధన ప®రş సంఖŪ ૙ ࢗ      ࢘ ≤ ࢘ < ૟ 

∴ ĻÑషం  = = ࢘ ૙, ૚,૛,૜,૝, ૞ 
= ࢘ ૙   అķన   ࢇ = ૟ ࢗ = ૜(૛ࢗ)   ఇİ� 2 Ĩే ĵ�Ħ�ంచబడ¦ను,   ĥావ­న ૟ ࢗ   సĸ� సంఖŪ  
= ࢘ ૚  అķన ࢇ = ૟ ࢗ + ૚   ఇİ� 2 Ĩే ĵ�Ħ�ంచబడదు,  ĥావ­న  ૟ ࢗ+ ૚ బÈĽి  సంఖŪ   
= ࢘ ૛  అķన ࢇ = ૟ ࢗ + ૛ = ૛(૜ࢗ + ૚ )    ఇİ� 2 Ĩే ĵ�Ħ�ంచబడ¦ను,  ĥావ­న ૟ ࢗ + ૛ సĸ� సంఖŪ   
= ࢘ ૜  అķన  ࢇ = ૟ ࢗ + ૜  ఇİ� 2 Ĩే ĵ�Ħ�ంచబడదు   ĥావ­న ૟ ࢗ + ૜ బÈĽి  సంఖŪ  
= ࢘ ૝  అķన   ࢇ = ૟ ࢗ + ૝ = ૛(૜ࢗ + ૛ )  ఇİ� 2 Ĩే ĵ�Ħ�ంచబడ¦ను,  ĥావ­న ૟  ࢗ + ૝  సĸ� సంఖŪ  
= ࢘ ૞  అķన ࢇ = ૟ ࢗ + ૞ ఇİ� 2 Ĩే ĵ�Ħ�ంచబడదు,  ĥావ­న ૟ ࢗ + ૞ బÈĽి  సంఖŪ  
పƔǳ ధన బÈĽ ిప®రş సంఖŪ      ૟ࢗ+ ૚   లÌİ�     ૟ࢗ+ ૜   లÌİ�    ૟ࢗ+ ૞ ర¤పంలĐ ఉండ¦ను  


૝)   ఏİౖెĲ� ధన ప®రş సంఖŪ  ȁకŐ వరœం ૜࢖  లÌİ� ૜࢖ + ૚  ర¤పం లĐ ఉంట�ందǵ చూపంĬ� 

https://youtu.be/yR1AlM9T0js 
࢈    ఏİైĲ� ధన ప®రş సంఖŪ  ࢇ   = ૜  అనుĥąǵన 

య¢ĥ�ųȭ ĵ�Ħాȏర Ĳ�Ūయం పƔĥారం   ࢇ = ૜ࢗ+ ૙         ࢘ ≤ ࢘ < ૜ 
∴ = ࢘ ૙,   ૚, ૛ 

ݎ = 0 
ܽ =  ݍ3
ఇర ĺ±పౖ­ల�వరœం ĨేయĦా  
ܽଶ =  ଶ(ݍ3)
ܽଶ =  ଶݍ9
ܽଶ =  (ଶݍ3)3
ܽଶ = ∵)    ݌3  (ఒక ప®రş సంఖŪ  ݌

ݎ = 1 
ܽ = ݍ3 + 1 
ఇర ĺ±పౖ­ల�వరœం ĨేయĦా  
ܽଶ = ݍ3) + 1)ଶ 
ܽଶ = ଶݍ9 + ݍ6 + 1 
ܽଶ = ଶݍ3)3 + (ݍ2 + 1 
ܽଶ = ݌3 + 1  (∵  ((ఒక ప®రş సంఖŪ  ݌

ݎ = 2 
ܽ = ݍ3 + 2 
ఇర ĺ±పౖ­ల�వరœం ĨేయĦా  
ܽଶ = ݍ3) + 2)ଶ 
ܽଶ = ଶݍ9 + ݍ12 + 4 
ܽଶ = ଶݍ3)3 + ݍ4 + 1) + 1 
ܽଶ = ݌3 + 1   (∵  (ఒక ప®రş సంఖŪ  ݌

∴    ఏİౖెĲ� ధన ప®రş సంఖŪ  ȁకŐ వరœం ૜࢖  లÌİ� ૜࢖ + ૚ర¤పం లĐ ఉండ¦ను . 
 



,4  ݏ݈ܾ݉݁݋ݎ݌ 5݁݀݋ܿ ܴܳ  ݏ݋݁݀݅ݒ
ܾ݁ݑݐݑ݋ݕ ݊݅ ݊݁݌݋ ݀݊ܽ  ݎ݁݊݊ܽܿݏ ܴܳ ℎݐ݅ݓ ݊ܽܿݏ
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ఏİౖెĲ� ధన ప®రş సంఖŪ  ȁకŐ ఘనం  ૢ࢓   లÌİ�  ૢ࢓ + ૚  లÌİ� ૢ࢓+ ૡ ర¤పం లĐ ఉంట�ందǵ చూపంĬ� 
࢈    ఏİైĲ� ధన ప®రş సంఖŪ  ࢇ −:݈݋ݏ = ૜  అనుĥąǵన 

య¢ĥ�ųȭ ĵ�Ħాȏర Ĳ�Ūయం పƔĥారం   ࢇ = ૜ࢗ+ ૙         ࢘ ≤ ࢘ < ૜ 
∴ = ࢘ ૙,   ૚, ૛ 

ݎ = 0 
ܽ =  ݍ3
ఇర ĺ±ౖప­ల ఘనం ĨేయĦా  
ܽଷ =  ଷ(ݍ3)
ܽଷ =  ଷݍ27
ܽଷ =  (ଷݍ3)9
ܽଷ = 9݉(∵ ݉  ఒక ప®రş సంఖŪ) 

ݎ = 1 
ܽ = ݍ3 + 1 
ఇర ĺ±ౖప­ల ఘనం ĨేయĦా  
ܽଷ = ݍ3) + 1)ଷ 
ܽଷ = ଷݍ27 + ଶݍ27 + ݍ9 + 1 
ܽଷ = ଷݍ3)9 + ݍ3 + (ݍ + 1 
ܽଶ = 9݉ + 1 (∵ ݉  ఒక ప®రş సంఖŪ) 

ݎ = 2 
ܽ = ݍ3 + 2 
ఇర ĺ±ౖప­ల ఘనం ĨేయĦా  
ܽଷ = ݍ3) + 2)ଷ 
ܽଷ = ଷݍ9 + ଶݍ54 + ݍ18 + 8 
ܽଶ = ଷݍ)9 + ଶݍ6 + (ݍ2 + 8 

ܽଶ = 9݉ + 8  (∵ ݉  ఒక ప®రş సంఖŪ) 

∴  ఏİౖెĲ� ధన ప®రş సంఖŪ  ȁకŐ ఘనం  ૢ࢓   లÌİ�  ૢ࢓ + ૚  లÌİ� ૢ࢓+ ૡ ర¤పం లĐఉండ¦ను  
   

૛࢞  ల¡ ĸ²ండ¦ బÈĽి ధన ప®రş సంఖŪల¡ అķన ࢟ �మĸ�య ࢞ +   �૛అĲÂİ� 4Ĩే ĵ�Ħ�ంĨ�బడదǵ చూపంĬ࢟

Ȏాధన :-      ݔ మĸ�య� ݕ  ల¡ ĸ²ండ¦ బÈĽి ధన ప®రş సంఖŪల¡  అķన  

ݔ = 2݉ + 1,   ݉  ఒక ధన ప®రş సంఖŪ 

ݕ = 2݊ + 1,     ݊ ఒక ధన ప®రş సంఖŪ 

ଶݔ + ଶݕ =  (2݉ + 1)ଶ + (2݊ + 1)ଶ 
                = 4݉ଶ + 4݉ + 1 + 4݊ଶ + 4݊ + 1 
                = 4݉ଶ + 4݊ଶ + 4݉ + 4݊ + 2 
ଶݔ + ଶݕ = 4(݉ଶ + ݊ଶ + ݉ + ݊) + 2) 
ଶݔ + ଶݕ = ݍ4 + 2   (∵  (ఏİైĲ� ప®రş సంఖŪ ݍ

ĥావ­న ݔଶ +   ଶ క¡ 4 అĲÂİ� ĥారణ�ంకం ĥాదుݕ

ĥావ­న 4 Ĩే ĵ�Ħ�ంచబడదు 

 
 

 

૛࢔  ఏİౖెĲ� బÈĽి ప®రş సంఖŪ అķన ࢔ − ૚   అĲÂİ� ૡ Ĩే ĵ�Ħ�ంచబడ¦నǵ చూపంĬ�  

Ȏాధన :-   ࢔   ఏİైĲ� బÈĽి ప®రş సంఖŪ అనుĥąǵన   

࢔ = ૛ࢗ + ૚ 
ఇర ĺ±పౖ­ల వరœం ĨేయĦా  

૛࢔ = (૛ࢗ + ૚)૛ 
૛࢔ = ૝ࢗ૛ + ૝ࢗ + ૚ 
૛࢔ = ૝ࢗ)ࢗ + ૚) + ૚ 
૛࢔ − ૚ = ૝ࢗ)ࢗ + ૚)   
ܙ �మĸ�య ࢗ + ૚ ల¡ ĸ²ండ¦ వర స ధన ప®రş సంఖŪల¡  
 ĺాట� లబţం ૙ లÌİ�  సĸ� సంఖŪ అగ�ను    
ࢗ)ࢗ + ૚)  అĲÂİ�   ૙ లÌİ� సĸ� సంఖŪ అవ­త§ంİ�  

సĸ� సంఖŪ ర¤పం = ૛࢓, ࢓ ∈  ࢃ

૛࢔ − ૚ = ૝(૛࢓) = ૡ࢓ 
૛࢔ − ૚  అĲÂİ� ૡ  Ĩే ĵ�Ħ�ంచబడ¦ను.  

 



  ݃݊݅ݐ݊ܽݐݏݎ݁݀݊ݑ ݕ݈ܱ݊
 ݏ݉ܽݔܧ ݎ݋݂ ݐ݋݊

ఉİ� : 1 × 2 = 2 

2 × 3 = 6 
4 × 5 = 20  
ĸ²ండ¦ వర స ధన ప®రş సంఖŪల  

 లబţం సĸ� సంఖŪ  అķనİ�  

ఒకĺÂళ  ఒకట� ప®ĸాş ంకం  సుĲ�Ť  

ఉనŤ లబŢం సుĲ�Ť క¥Ĭ� అగ�ను     
 

 

https://youtu.be/MZO7PoLf3MM
https://youtu.be/yR1AlM9T0js
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

ఒక ధన ప®రş సంఖŪ అķన ĸ²ండ¦ బÈĽి ప®రş సంఖŪల࢓

 ǿతŠం ૛࢓ ర¤పంలĐ ఉంట�ందǵ చూపంĬ� 

ఏİౖెĲ� బÈĽ ిప®రş సంఖŪȁకŐ వరœం ૝ࢗ + ૚ 

అǵ చూపంĬ� 

  ల¡ ĸ²ండ¦  బÈĽి ప®రş సంఖŪల¡ అనుక¡ంİ�ం ݕ �మĸ�య ݔ

బÈĽ ిప®రş సంఖŪ ర¤పంݔ = ݌2 +  ఒక ధన ప®రş  ݌   ,1

సంఖŪ 

ݕ = ݍ2 +  ఒక ధన ప®రş సంఖŪ   ݍ    ,1

ݔ + ݕ = ݌2 + 1 + ݍ2 + 1 
           = +݌2 ݍ2 + 2 
            = ݌)2 + ݍ + 1) 
݌) + ݍ + 1)   క¥Ĭ� ఒక ఒక ధన ప®రş సంఖŪ ĥావ­న  

ݔ + ݕ = 2݉,   ݉    ఒక ధన ప®రş సంఖŪ 

∴   ĸ²ండ¦  బÈĽ ిప®రş సంఖŪల ǿతŠం  

2݉ ర¤పంలĐ ఉండ¦ను  

బÈĽ ిప®రş సంఖŪర¤పం = 2݉ + 1,   ݉ ∈ ܹ

(2݉ + 1)ଶ = 4݉ଶ + 4݉ + 1
                      = 4(݉ଶ + ݉) + 1
݉ଶ + ݉క¥Ĭ� ఒక  ప®రş సంఖŪ ĥావ­న 

                ݉ଶ + ݉ = అనుక¡ంİ�ం ݍ

ఒక  ప®రş సంఖŪ ݍ                                    
(2݉ + 1)ଶ = ݍ4 + 1










పƔǳ సంయ�కŠ సంఖŪను పƔı�న ĥారణ�ంకమ�ల లబŢంĦా ĸాయవచుŖను మĸ�య� పƔı�న ĥారణ�ంకమ�ల   

కƘమం ఏİౖెనపťట�ĥ� ఈ ĥారణ�ంĥాల లబŢ ం ఏĥ²Óకం 

https://youtu.be/s9BH27T2enw 
 https://youtu.be/UPiWHVXHlKA 
24 ను పƔı�న ĥారణ�ంĥాల లబţంĦా ĸాయడం 
 

24 = 2 × 2 × 2 × 3 

 
2 24 
2 12 
2 6 

 3 
 

21252  ను పƔı�న ĥారణ�ంĥాల లబţంĦా 

ĸాయడం   
 

21252 = 2 × 2 × 3 × 7 × 11 × 23 

2 21252 
2 10626 
3 5313 
7 1771 

11 253 
 23 
  

 

27300    ను పƔı�న ĥారణ�ంĥాల లబţంĦా 

ĸాయడం   
27300 = 2 × 2 × 3 × 5 × 5 × 7 × 13 

 2 27300 
2 13650 
5 6825 
5 1365 
3 273 
7 91 

 13 
  

 

అంకగణ�త ǷƔా థǽక Ľిİ�ţ ంతమ�
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






.మĸ�య� 18 లక¡  పƔı�న ĥారణ�ంక పదţǳన క 12    −:4ݔ݁ Ȏా. గ� మĸ�య� గ. Ȏా ĵ�కనుĦôనంĬ� 
12 = 2 × 2 × 3 =  2ଶ × 3ଵ 
18 = 2 × 3 × 3 = 2ଵ × 3ଶ 
૚૛,૚ૡ  ల క. Ȏా. గ� = ૛૛ × ૜૛ = ૝ × ૢ = ૜૟ 

૚૛,૚ૡ     ల గ. Ȏా. ĵ�   = ૛૚ × ૜૚=6

https://youtu.be/INAET4sr0ZA 

,૞૙    (࢏࢏ ૟૙ లక¡  పƔı�న ĥారణ�ంక పదţǳన క. Ȏా. గ� మĸ�య� గ. Ȏా ĵ�కనుĦôనంĬ� 
 50 = 2 × 5 × 5 =  2ଵ × 5ଶ 
60 = 2 × 2 × 3 × 5 = 2ଶ × 3ଵ × 5ଵ 
૞૙, ૟૙  ల క. Ȏా. గ�    = ૛૛ × ૜૚ × ૞૛ 

                              = 4 × 3 × 25 = 300 
50,   60       ల గ. Ȏా. ĵ�= 2ଵ × 5ଵ=10 

.૚૛૙,   ૢ૙  లక¡  పƔı�న ĥారణ�ంక పదţǳన క (࢏ Ȏా. గ� మĸ�య� గ. Ȏా ĵ�కనుĦôనంĬ� 
120 = 2 × 2 × 2 × 3 × 5 =  2ଷ × 3ଵ × 5ଵ 
90 = 2 × 3 × 3 × 5  = 2ଵ × 3ଶ × 5ଵ 

120, 90 ల క. Ȏా. గ�  =  2ଷ × 3ଶ × 5ଵ
                = 8 × 9 × 5 = 360 

120, 90   ల గ. Ȏా. ĵ�  = 2ଵ × 3ଵ × 5ଵ=30 
 

.૚ૠ,૛૜  మĸ�య� ૛ૢ లక¡  పƔı�న ĥారణ�ంక పదţǳన క(࢏࢏ Ȏా. గ� మĸ�య� గ. Ȏా ĵ�కనుĦôనంĬ� 

17,   23, 29  ల¡ పƔı�న సంఖŪల¡ 

17,   23, 29 ల క. Ȏా. గ�  =ఆ సంఖŪల లబŢం 

= 17 × 23 × 29

= 11339 
17,   23, 29 ల గ. Ȏా. ĵ�= ૚ 

  
ఇǩŖన సంఖŪల¡ పƔı�న సంఖŪల¡ లÌİ�  
          పరసťర పƔı�న సంఖŪల¡ అķన  
ĺాట� క, Ȏా, గ�  ఆ సంఖŪల లబŢం అగ�ను

ĺాట� గ. Ȏా. ĵ�   ૚ అగ�ను  
 

 

,૚૛ (࢏ ૚૞, ૛૚  



12 = 2 × 2 × 3 = 2ଶ × 3ଵ 
15 = 3 × 5 = 3ଵ × 5ଵ 
21 = 3 × 7 = 3ଵ × 7ଵ 
12, 15, 21  ల క. Ȏా. గ�  = 2ଶ × 3ଵ × 5ଵ × 7ଵ 

         = 4 × 3 × 5 × 7 = 420 
12, 15, 21       ల గ. Ȏా. ĵ�            = 3ଵ = 3 

 

పƔı�న ĥారణ�ంక పదţǳన క. Ȏా. గ� మĸ�య� గ. Ȏా ĵ�

https://youtu.be/s9BH27T2enw
https://youtu.be/UPiWHVXHlKA
https://youtu.be/INAET4sr0ZA
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 ૚.૛  ࢋ࢙࢏ࢉ࢘ࢋ࢞ࡱ
 140 (࢏  825 (࢏࢏࢏ 
 
140 = 2 × 2 × 5 × 7 
140 = 2ଶ × 5 × 7 

2 140   
3825 = 5 × 5 × 7 × 19 

3825 = 5ଶ × 7 × 19 

5 3825 
2 70 5 765 
5 35 7 133 
7 7 19 19 
 1  1 

 
 5005(࢜࢏ 156 (࢏࢏

 

૞:−(૚ૠ × ૚૚ × ૛) + (૚ૠ × ૚૚ × ૞)  అĲÂİ�  ఏ ȇధంĦా సంయ�కŠ సంఖŪ అగ�Ĳċ ȇవĸ�చంĬ� 
(17 × 11 × 2) + (17 × 11 × 5) = 17 × 11(2 + 5)     = 17 × 11 × 7 

ఇİ� మ¢డ¦ పƔı�న సంఖŪల లబŢం  ĥావ­న ఇİ� సంయ�కŠ సంఖŪ అగ�ను . 
૟:−             ૟૚૙૙ȁకŐ ఫȃత ఒకటų ࢕࢘࢖  Ȏాš నంలĐ ఉండ¦ అంĥ² కనుĦôనుమ� 

6ଵ = 6
6ଶ = 36
6ଷ = 216
6ସ = 1296
 
6ଵ, 6ଶ,   6ଷ, 6ସ,..ల ఒకటų  Ȏాš నంలĐ  6 వచుŖనİ� ,
ĥావ­న 6ଵ଴଴ ȁకŐ ఒకటų  Ȏాš నంలĐ క¥Ĭ� 6 వచుŖను 

 

 

࢔૝࢔࢔૝ ࢔
 

https://youtu.be/lD8Eq6rlWK8 
݊ 4௡25

4௡25

4௡ = (2 × 2)௡ = (2)ଶ௡

4௡   25

݊   4௡



࢔ ૟࢔࢔૟࢔
 

݊ 6௡25

6௡25

              6௡ = (2 × 3)௡
6௡   25

݊   6௡



࢔࢔૚૞ ࢔   :ܹܪ

૚૞ ࢔ ܹܪ





scan QR code with Google lens app          /          click blue color link open video       / subscribe my channel 
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࢔,࢓    ࢖
ࢗ

  , ࢗ ) ≠ ૙)

ࢗ ૛࢓૞࢔

૛࢓૞࢔

:

https://youtu.be/FVdJFPBSkbw          https://youtu.be/97c32TcHziQ

 

i. ଷ
଼

= ଷ
ଶ×ଶ×ଶ

= ଷ×ହ×ହ×ହ
ଶ×ଶ×ଶ×ହ×ହ×ହ

= ଷ଻ହ
ଵ଴଴଴

= 0.375 

ii. ଻
଼଴

= ଻
ଶ×ଶ×ଶ×ଶ×ହ

= ଻×ହ×ହ×ହ
ଶ×ଶ×ଶ×ଶ×ହ×ହ×ହ×ହ

 = ଼଻ହ
ଵ଴଴଴଴

=  0.0875  

iii. ଶଶଽ
ସ଴଴

= ଶଶଽ
ଶ×ଶ×ଶ×ଶ×ହ×ହ

= ଶଶଽ
ଶ×ଶ×ଶ×ଶ×ହ×ହ

× ହ×ହ
ହ×ହ

= ହ଻ଶହ
ଵ଴଴଴଴

= 0.5725         

iv. 4 ଵ
ହ

= ଶଵ
ହ

= ଶଵ
ହ

× ଶ
ଶ

= ସଶ
ଵ଴

= 4.2 



    ଶ
ଵଵ

   2511 
ଶ
ଵଵ

= 0.1818181818 … . = 0. 18തതതത         

 

 

https://youtu.be/FVdJFPBSkbw  
Example 5:- 

i. ଶହ
ଷଶ

= ଶହ
ଶ×ଶ×ଶ×ଶ×ଶ

= ଶହ
ଶఱ

       
2 

ii. ଵ଴଴
଼ଵ

= ଵ଴଴
ଷ×ଷ×ଷ×ଷ

= ଵ଴଴
ଷర

   
253 

iii. ସଵ
଻ହ

= ସଵ
ଷ×ହ×ହ

= ସଵ
ଷ×ହమ

   
253 

iv. 
ଵଷ
ଷଵଶହ

= ଵଷ
ହ×ହ×ହ×ହ×ହ

     5 

v. ଵଵ
ଵଶ

= ଵଵ
ଶ×ଶ×ଷ

     
253 

vi. ଶଷ
ଶయହమ

= ଶଷ
ଶయହమ

  
25 

 

ܹܪ
64

455
,

29
343

; 
16

125
,

143
110 ,

7218
3252   

 

 

 

https://youtu.be/lD8Eq6rlWK8
https://youtu.be/FVdJFPBSkbw
https://youtu.be/97c32TcHziQ
https://youtu.be/FVdJFPBSkbw
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√૛     

https://youtu.be/2sCAdcHA8sM 

√2    

√2    

√2 =  ௔
௕

( ܽ,ܾ ܾ ≠ 0)

ܾ√2 = ܽ
 

൫ܾ√2൯
ଶ

= ܽଶ 
ܾଶ(2) = ܽଶ 
ܾଶ = ௔మ

ଶ
……………………(1) 

ܽଶܽ  
௔
ଶ

= ܿ, (ܿ 

ܽ = 2ܿ 
ܽ = 2ܿ 

ܾଶ =
(2ܿ)ଶ

2 

ܾଶ =
4ܿଶ

2  

ܾଶ = 2ܿଶ 

ܿଶ =
ܾଶ

2  

ܾଶ2ܾ 2

ܽܾ2

ܽ, ܾ1

√2

√2










√૞    

https://youtu.be/48m0_JuvLsY 
 
 
 
  
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૟+ √૛ 

6 + √2

6 +√2 =  ௔
௕

      ( ܽ, ܾ ܾ ≠ 0)

√2 =
ܽ
ܾ
− 6

√2 =
ܽ − 6ܾ
ܾ



ܽ, ܾ
௔ି଺௕
௕



√2

√2

6 + √2  
  ૜√૛  
3√2

3√2 = ௔
௕

( ܽ, ܾ ܾ ≠ 0)

√2  =
ܽ

3ܾ


ܽ, ܾ
௔
ଷ௕



√2

√2

3√2 


૜ + ૛√૞   

https://youtu.be/Ni8k8j1gjkk 

3 + 2√5

3 + 2√5 =  ௔
௕

  ( ܽ,ܾ ܾ ≠ 0)

2√5 =
ܽ
ܾ
− 3

2√5 =
ܽ − 3ܾ
ܾ



√5 =
ܽ − 3ܾ

2ܾ


ܽ, ܾ
௔ିଷ௕
ଶ௕



√5

√5

3 + 2√5  













https://youtu.be/2sCAdcHA8sM
https://youtu.be/48m0_JuvLsY
https://youtu.be/Ni8k8j1gjkk
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

  √૛ + √૜ 
https://youtu.be/1ckBLFoiBsY 

               √2 +√3

√2 + √3 =  ௔
௕

( ܽ,ܾ ܾ ≠ 0)

√2  =
ܽ
ܾ
− √3

 

൫√2൯
ଶ

= ቀ
ܽ
ܾ
− √3ቁ

ଶ
 

2 =
ܽଶ

ܾଶ + 3− 2
ܽ
ܾ √3 

2
ܽ
ܾ √3 =

ܽଶ

ܾଶ + 3 − 2 

                =
ܽଶ

ܾଶ
+ 1 

2
ܽ
ܾ √

3 =
ܽଶ + ܾଶ

ܾଶ
 

√3 =
ܽଶ + ܾଶ

ܾଶ    ×  
ܾ

2ܽ 

√3 =
ܽଶ + ܾଶ

2ܾܽ     

ܽ,ܾ
௔మା௕మ

ଶ௔௕


√3

√3


√2 + √3 







ࢗ,࢖ඥ࢖ +ඥࢗ 








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సంవరœమ�Ĳ�ల¡  
సంవరœమ�Ĳ�ల పĸ�చయం  

 
log௔ܰ =  ܽ௫     ݔ = ܰ   
( ܽ > 0,   ܽ ≠ 1,ܰ > 0   ܽ,ܰ ∈ ܴା,݉, ݊ ∈ ܼ) 
log௔ 1  = 0                 log௔ ܽ  = 1 
log௔ ݕݔ  = log௔ ݔ + log௔  ݕ
log௔ ݖݕݔ =  log௔ ݔ + log௔ ݕ + log௔   ݖ

log௔
௫
௬

 = log௔ ݔ − log௔    ݕ

log௔ ௡ݔ = ݊ log௔  ݔ

log௔೙ ௠ݔ = ௠
௡

 log௔   ݔ

log௕ ܽ =
logܽ
logܾ

=
1

log௔ ܾ
 

 

5ଷ = 125  logହ 125  = 3

4ଷ = 64  logସ 64 = 3  
(0.1)ଷ  = 0.001   log଴.ଵ 0.001 = 3 
૛܏ܗܔ ૜૛ = ૞   

logଶ 32 = 5  2ହ = 32

૞܏ܗܔ ૟૛૞ = ૝

logହ 625 = 45ସ = 625





࢞܏ܗܔ ࢞√ ૚૙܏ܗܔ ૙.૙૚


https://youtu.be/rjOv895Uia8 Click here

log௫ ݔ√ = ܽ
௔ݔ = ݔ√

௔ݔ = ݔ
ଵ
ଶ



ܽ =
1
2

logଵ଴ 0.01 = ݔ
10௫  =  0.01

10௫  =
1

100


10௫  =
1

10ଶ


10௫ = 10ିଶ
ݔ = −2

ૠ܏ܗܔ
૚
૜૝૜

= ࢇ ࢇ−

log଻
ଵ
ଷସଷ

= −ܽ

7ି௔ = ଵ
ଷସଷ



                              7ି௔ = ଵ
଻య

 

                              7ି௔ = 7ିଷ
                             −ܽ = −3

               ∴  ܽ = 3

 
 

 

 

 

 
 

 

https://youtu.be/1ckBLFoiBsY
https://youtu.be/rjOv895Uia8
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૛܏ܗܔ ૜૛ = ࢞࢞

click here 
https://youtu.be/rjOv895Uia8 
https://youtu.be/v18IG8-c2Ao

logଶ :݈݋ݏ 32 = ݔ

2௫ = 32

                              2௫ = 2ହ


ݔ                               = 5 

log2 32

= log2 25

= 5 log2 2
= 5 × 1

= 5  
૞܏ܗܔ ૟૛૞ = ࢟ ࢟ ࢃࡴ 

logଵ଴ 0.001  https://youtu.be/rjOv895Uia8
logଵ଴ 0.001 =  

logమ
య

଼
ଶ଻

        

 

i. log௖ √ܿ = log௖ ܿ
భ
మ = ଵ

ଶ
 log௖ ܿ = ଵ

ଶ
× 1 = ଵ

ଶ
   

 

 ૚૚.܏ܗܔ
૜૝૜
૚૛૞

 


https://youtu.be/KExeMwDx7lE Click here

log ଷସଷ
ଵଶହ



݃݋݈ ௫
௬

= log ݔ − logݕ  

log
343
125

= log 343 − log 125

                   = log 7ଷ − log 5ଷ 
                   = 3 log 7 –  3 log 5          (∵ log௔ ௡ݔ = ݊ log௔  (ݔ
                    = 3(log 7 −  log 5)










૛ ܏ܗܔ ૜ +  ૜ ૞܏ܗܔ −  ૞ ૛  ܏ܗܔ

https://youtu.be/KExeMwDx7lE               Click here 
https://youtu.be/Dc8IzSBfx5A 
2      −:݈݋ݏ   log 3 +  3 log 5−  5 log 2   
              =    log 3ଶ +  log 5ଷ −  log 2ହ       (∵   log௔ ௡ݔ = ݊ log௔  (ݔ
             = log 9 + log 125− log 32 
              = log(9 × 125) − log 32  (∵ log௔ ݕݔ  = log௔ ݔ + log௔  (ݕ
              = log 1125 − log 32 

                =  log ଵଵଶହ
ଷଶ

               (∵ log௔
௫
௬

 = log௔ ݔ − log௔ ( ݕ

૛ ܏ܗܔ ૞ +  ૚
૛
܏ܗܔ ૢ   − ૜܏ܗܔ = ܏ܗܔ ࢞    ܠ

https://youtu.be/Dc8IzSBfx5A 

log = ݔ 2 log 5 + 
1
2

log 9   − log 3

log = ݔ log 5ଶ +  log 9
ଵ
ଶ   − log 3 

log = ݔ log 25 +  log√9   − log 3 
log = ݔ log 25 +  log 3   − log 3 
log = ݔ log 25 
    ∴ ݔ = 25      
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1.5 

૛. ఒĥÃ సంవĸాœ మ�నంĦా ĸాయంĬ�   

ii)  logଶ 16 −  logଶ 2

logଶ 16 −  logଶ 2 = logଶ ൬
16
2 ൰

                                =  logଶ 8

                                  =  logଶ 2ଷ

                              =  3 logଶ 2

                     = 3 × 1     = 3

−3 ݃݋݈ 2(ݒ݅ 2 ݃݋݈ 3 = 3ଶ ݃݋݈ − 2ଷ  ݃݋݈
i)  log 2 + log 5

10 ݃݋݈ (ݒ + −3 ݃݋݈ 2 2 ݃݋݈





log 1000 = log 10ଷ   
    = 3 log 10          (∵   log௔ ௡ݔ = ݊ log௔  (ݔ
                 = 3 (1) = 3       (∵  logଵ଴ 10  = 1) 

log ൬
128
625൰

= log 128− log 625 

                                 = log 2଻ − log 5ସ 
                                 = 7 log 2− 4 log 5 

૝   ࢠ૜࢟૛࢞܏ܗܔ

܏ܗܔ ࢖
૛ࢗ૜

࢘
   



 
 

ఉİ�  ૚૜   ⋮    ૜࢞ = ૞ି࢞૛  సǾకరణ�ǵŤ Ȏాı�ంచంĬ�  

3௫ = 5௫ିଶ 
ఇర ĺ±ౖప­ల� సంవరœమ�నం ǴసుĥóనĦా 

log 3௫ = log 5௫ିଶ 
ݔ log 3 = ݔ) − 2) log 5      (∵   log௔ ௡ݔ = ݊ log௔  (ݔ
ݔ log 3 = log ݔ 5−  2 log 5 

log ݔ 5 −  2 log 5 = ݔ log 3 

log ݔ 5 − ݔ  log 3 = 2 log 5 

log) ݔ 5−  log 3) =  2 log 5 

ݔ     = ଶ ୪୭୥భబ ହ
୪୭୥భబ ହି ୪୭୥భబ ଷ

 

૛࢞ା૚ = ૜૚ି࢞ ࢞





 
 

૛࢞)܏ܗܔ   + (૛࢟ = ૛ ࢍ࢕࢒ + ࢞ ࢍ࢕࢒ + ࢞   అķన   ࢟ ࢍ࢕࢒ =   �అǵ చూపంĬ ࢟
Sol :      log(ݔଶ + (ଶݕ = log 2 + logݔ + logݕ , 

                 log(ݔଶ + (ଶݕ = log   ݕݔ2

ଶݔ            + ଶݕ =   ݕݔ2

ଶݔ              + ଶݕ − ݕݔ2 = 0  

ݔ)             − ଶ(ݕ = 0  

ݔ                 − = ݕ 0  

ݔ                      =   ݕ
 

https://youtu.be/rjOv895Uia8
https://youtu.be/v18IG8-c2Ao
https://youtu.be/rjOv895Uia8
https://youtu.be/KExeMwDx7lE
https://youtu.be/KExeMwDx7lE
https://youtu.be/Dc8IzSBfx5A
https://youtu.be/Dc8IzSBfx5A
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܏ܗܔ  ቀ
࢟ା࢞
૜ ቁ = ૚

૛
࢞܏ܗܔ) + ܏ܗܔ ࢞      అķన  (࢟

࢟
+ ࢟

࢞
  ȇల¡వ కనుĦôనుమ� 

https://youtu.be/lS31r-kWk4k Click here 
 log ቀ

௫ା௬
ଷ ቁ = ଵ

ଶ
(log ݔ + logݕ) 

2 log ൬
ݔ + ݕ

3 ൰ = (log  (ݕݔ

log ൬
ݔ + ݕ

3 ൰
ଶ

= log(ݕݔ) 

൬
ݔ + ݕ

3 ൰
ଶ

=  ݕݔ

ଶݔ + ଶݕ + ݕݔ2
9

=  ݕݔ

ଶݔ + ଶݕ + ݕݔ2 =  ݕݔ9
ଶݔ + ଶݕ = ݕݔ9 −  ݕݔ2
ଶݔ + ଶݕ =  ݕݔ7

ଶݔ + ଶݕ

ݕݔ = 7 

ଶݔ

ݕݔ +
ଶݕ

ݕݔ = 7 
ݔ
ݕ

+
ݕ
ݔ

= 7 

∴   ௫
௬

+ ௬
௫

= 7 

 

 
 
 

૛࢞   + ૛࢟ = ૛૞࢟࢞ అķన      ૛ ࢞)܏ܗܔ + (࢟ = ૜ ૜܏ܗܔ + ܏ܗܔ +࢞ ܏ܗܔ అǵ చూపంĬ�  ࢟

https://youtu.be/rNOLZwQgtjU Click here 
https://youtu.be/06j2N1cY1Kc  

Ȏాధన ݔଶ + ଶݕ =    ݕݔ25

ఇర ĺ±ౖప­ల� 2ݕݔ కల¡పĦా 

ଶݔ + ଶݕ + ݕݔ2 = ݕݔ25 +       ݕݔ2
ݔ) + ଶ(ݕ =      ݕݔ27
ఇర ĺ±ౖప­ల� సంవరœమ�నం ǴసుĥóనĦా 

log(ݔ + ଶ(ݕ = log   ݕݔ27
2 log(ݔ + (ݕ = log 27 + log ݔ + logݕ               (∵   log௔ ௡ݔ = ݊ log௔  (ݔ
2 log(ݔ + (ݕ = log 3ଷ + logݔ + logݕ 
2 log(ݔ + (ݕ = 3 log 3 + logݔ + logݕ               (∵ log ௠ݔ =  (ݔ ݃݋݈ ݉ 

 
 
   

 

܏ܗܔ
૚૟૛
૜૝૜

+  ૛ ܏ܗܔ
ૠ
ૢ
− ܏ܗܔ

૚
ૠ

= ܏ܗܔ ૛  అǵ చూపంĬ�  

LHS  :    log ଵ଺ଶ
ଷସଷ

+  2 log ଻
ଽ
− log ଵ

଻
   

                      = log 162 − log 343 + 2 log 7 −  2 log 9 − log 1 + log 7  
                      = log(2 × 3ସ) − log 7ଷ + 2 log 7 −  2 log 3ଶ − 0 + log 7  
                        = log 2 + 4 log 3 −  3 log 7 + 3 log 7 −  4 log 3  
                         = log 2  

                           RHS 
ࡿࡴࡸ = అǵ ǵర¤ĳించబĬ�నİ� ࡿࡴࡾ

 








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

(૛. ૜)࢞ = (૙.૛૜)࢟ = ૚૙૙૙ అķన  ૚
࢞
− ૚

࢟
  ȇల¡వ కనుĦôనుమ�  

https://youtu.be/Z2mJuTVj2RU Click here  
https://youtu.be/U_lrLC9ulCM  

Sol:- Given (2.3)௫ = (0.23)௬ = 1000 
(2.3)௫ = 1000 

సంవరœమ�నం ర¤పంలĐ ĸాయĦా  

log 1000
2.3 =  ݔ

log 2.3
1000 =

1
x

… (1) 

(0.23)௬ = 1000 
సంవరœమ�నం ర¤పంలĐ ĸాయĦా  

log 1000
0.23 =  ݕ

log 0.23
10000 =

1
y

… … (2) 

సǾ (1), (2)ల నుంĬ� 
1
ݔ
−

1
ݕ

= log 2.3
1000 − log 0.23

1000 

   = log൬
2.3

0.23൰
1000

 

= log ൬
230
23 ൰

1000
 

= log 10
1000 

= log 10
10ଷ 

=
1
3

log 10
10 

=
1
3

× 1 =
1
3

 

 
 
 
 

 



૛࢞    + ૛࢟ = ૛ૠ࢟࢞  అķన      ܏ܗܔ ቀ
࢟ି࢞
૞ ቁ =  ૚

૛
܏ܗܔ) +࢞ ܏ܗܔ   �అǵ చూపంĬ  (࢟

Sol :   ݔଶ + ଶݕ =    ݕݔ27
ఇర ĺ±ౖప­ల�   2ݕݔ  ను ǴĽిĺÂయĦా  

ଶݔ + ଶݕ − ݕݔ2 = ݕݔ27 −       ݕݔ2
ݔ) − ଶ(ݕ =    ݕݔ25
  (௫ି௬)మ

ଶହ
=    ݕݔ

ቀ
୶ି୷
ହ ቁ

ଶ
= xy  

ఇర ĺ±ౖప­ల� సంవరœమ�నం ǴసుĥóనĦా  

log ቀ
x − y

5 ቁ
ଶ

= log  ݕݔ

2 logቀ
࢟ି࢞
૞ ቁ = log ݔ + logݕ (∵   log௔ ௡ݔ = ݊ log௔  (ݔ

log ቀ
࢞ − ࢟
૞ ቁ =

1
2

(log ݔ + logݕ) 



https://youtu.be/lS31r-kWk4k
https://youtu.be/rNOLZwQgtjU
https://youtu.be/06j2N1cY1Kc
https://youtu.be/Z2mJuTVj2RU
https://youtu.be/U_lrLC9ulCM
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2. సǽత§ల¡  
ĺ±ȴ ǩతƔంల¡ 

ܣ ∪ ܤ ܣ ∩ ܤ ܣ − ܤ

  

  

ܤ − ܣ ܤ ⊂ ܣ ల¡ ȇయ�కŠ సǽత§ల¡  ܤ,ܣ



 


 
 

Click blue colour link  for video lesson 
https://youtu.be/0e0rHSxFW04             https://youtu.be/NMGc1gFi1LU                
1. G అĲÂİ� 20 క¡ ĸాయగల ĥారణ�ంĥాలǵŤంట� కȃĦ�న సǽǳ.  

Ȏాధన :-           ૛૙ గల ĥారణ�ంĥాల¡  ૚,૛,૝,૞,૚૙,૛૙ 

۵ = {૚,૛, ૝, ૞,૚૙,૛૙}  
2. ۴ అĲÂİ� ૚ૠ మĸ�య� ૟૚ మధŪ గల ૝ ȁకŐ గ�ǵజ�ల¡ మĸ�య� ૠ Ĩే ĵ�Ħ�ంచబĬ ేమ¢లĥాల¡

Ȏాధన :                 17 మĸ�య� 61 మధŪగల  4 ȁకŐ గ�ణ�జ�ల¡   

 20,24,28,32,36,40,44,48,52,56,60  
ఇందులĐ 7 Ĩే ĵ�Ħ�ంచబĬే సంఖŪల¡ 28, 56 

F =   {28, 56} 
3. ۳ = :࢞}  { ૢ అĲÂİ� ĸ²ండ¦ అంĥ²ల సహజ సంఖŪ మĸ�య� ĸ²ండంĥ²ల ǿతŠం ࢞
Ȏాధన:            E = { 18,27,36,45,54,63,75,81,90}  
ࡲ .4 = :࢞}  { అĲÂİ� ૞૙ ను ĵ�Ħ�ంచగల పƔı�న సంఖŪ  ࢞

Ȏాధన :                  50  ను ĵ�Ħ�ంĨే సంఖŪల¡  (ĥారణంĥాల¡) = ૚,૛ ૞,૚૙,૛૞,૞૙ 

ఇందులĐ పƔı�న ĥారణĥాల¡   ૛,૞   
      ۴ = {૛,૞} 

Click blue colour link  for video lesson 
https://youtu.be/NMGc1gFi1LU 
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ࢂ .5 = , ࢇ}    ,ࢋ  ,࢏ ,࢕   {࢛ 

Ȏాధన :             ܸ =  ൛ݔ |ݔ అĲÂİ� ఆంగų వరşమ�లలĐǵ అచుŖల సǽǳ ൟ 

6. {−3,−2,−1, 0, 1, 2, 3, 4} సǽǳ ǵĸాũణ ర¤పం లÌİ� సǽǳ ల�ǖణ�క ర¤పంలĐ ĸాయంĬ�

 Ȏాధన:  ۶ = ∶ ܠ}  −�అĲÂİ� ప®రş  సంఖŪ  మĸ�య  ܠ ૜ ≤ ܠ ≤ ૝ }   

7. ቄ1, ଵ
ଶ

, ଵ
ଷ

, ଵ
ସ

, ଵ
ହ

, ଵ
଺ቅ  సǽǳ ǵĸాũణ ర¤పం లÌİ� సǽǳ ల�ǖణ�క ర¤పంలĐ ĸాయంĬ�.   

           Ȏాధన:    ۴ =   ቄ૚, ૚
૛

, ૚
૜

, ૚
૝

, ૚
૞

, ૚
૟ቅ 

۴ = :ܠ} ܠ =
૚
ܖ

≥ ܖ, సహజ  సంఖŪ ܖ,  ૟ } 

8. {2, 5, 10, 17,26}సǽǳ ǵĸాũణ ర¤పం లÌİ� సǽǳ ల�ǖణ�క ర¤పంలĐ ĸాయంĬ�. 
= ۯ               {૛,૞,૚૙, ૚ૠ,૛૟} 
࡭                 = { ૚૛ + ૚,૛૛ + ૚,૜૛ + ૚,૝૛ + ૚,૞૛ + ૚}  
ۯ                  = :ܠ} ܠ = ૛ܖ + ૚ ,ܖ సహజ  సంఖŪ ,ܖ ≤ ૞ } 

Click blue colour link  for video lesson 
https://youtu.be/2D1OWh3puJo 

 A =    {1,2,3,6} సǽǳǵ  సǽǳ ల�ǖణ�క ర¤పంలĐ ĸాయంĬ�  
Ȏాధన :                ܠ} ۯ ∶  { అĲÂİ� ૟ ȁకŐ ĥారణ�ంĥాలǵŤంట� కȃĦ�న సǽǳ  ܠ

ܠ} ۯ ∶ అĲÂİ�  ఒక సహజ సంఖŪ మĸ�య� ૟ ను ĵ�Ħ�సుŠ  ܠ ంİ� } 
9. {3, 6, 9, 12} సǽǳǵ  సǽǳ ల�ǖణ�క ర¤పంలĐ ĸాయంĬ�  

۳ = ൛ܠ: ܠ = ૜ܖ, ܖ సహజ  సంఖŪ ,ܖ ≤ ૝ ൟ 
۳ = ൛ܠ:  అĲÂİ� ૚૜ కంటÎ తక¡Őĺ±ౖన ૜ ȁకŐ గ�ణ�జం  ൟ ܠ

10. {2, 4, 8, 16, 32, 64, 128}  సǽǳ ల�ǖణ�క ర¤పంలĐ ĸాయంĬ� 
Ȏాధన:  ۯ =  {૛,૝, ૡ,૚૟,૜૛,૟૝, ૚૛ૡ} 

= { ૛૚,૛૛, ૛૜,૛૝,૛૞, ૛૟,૛ૠ} 
ۯ       = :ܠ} ܠ = ૛ܖ, ܖ సహజ  సంఖŪ ,ܖ ≤ ૠ } 

Click blue colour link  for video lesson 
https://youtu.be/ztx-zrcJ63I 
https://youtu.be/2D1OWh3puJo 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

సǽత§ల¡ రĥాల¡      https://youtu.be/K_7awwbSPBI 

https://youtu.be/ss3aT3XlmLo 

 

ఈ Ƨő ంƸ సƿǾలȂ సƿƶ ƺƝŏణ ȭపంˣ ƝయంƳ  

 

 

https://youtu.be/0e0rHSxFW04
https://youtu.be/NMGc1gFi1LU
https://youtu.be/NMGc1gFi1LU
https://youtu.be/2D1OWh3puJo
https://youtu.be/ztx-zrcJ63I
https://youtu.be/2D1OWh3puJo
https://youtu.be/K_7awwbSPBI
https://youtu.be/ss3aT3XlmLo
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ఈ Ƨő ంƸ సƿǾలȂ ˡసŁ Ź (Ɗƽƒ ȭపం ) ȭపంˣ ƝయంƳ  

H = {x: x అĲÂİ�   MATHEMATICS అĲÂ పదం లĐǵ అǖరం }  
۾ = ܠ } ∶ .అĲÂİ� ૜.૞ మĸ�య� ૟ ܠ ૠ మధŪĦాల ప®రşంĥాల సǽǳ }  
۰ = ܠ  } ∶ ૛࢞ �అĲÂİ� ఒక ప®రş సంఖŪ మĸ�య ܠ = ૝  }    
  అĲÂİ�  ૛૙ కంటÎ తక¡Őĺ±ౖన పƔı�న సంఖŪల  సǽǳ ۾

۶
ܕܗ

ܟ ܍
 ܓܚܗ

 

{૚, ૡ,૛ૠ,૟૝,૚૛૞}     సǽǳ ల�ǖణ�క ర¤పంలĐ ĸాయంĬ�  
 {૚,૜, ૢ, ૛ૠ,ૡ૚}    సǽǳ ల�ǖణ�క ర¤పంలĐ ĸాయంĬ� 
{૞, ૛૞, ૚૛૞,૟૛૞} సǽǳ ǵĸాũణ ర¤పం లÌİ� సǽǳ ల�ǖణ�క ర¤పంలĐ ĸాయంĬ�  
 {૚,૝, ૢ, ૚૟,૛૞, …૚૙૙}    సǽǳ ల�ǖణ�క ర¤పంలĐ ĸాయంĬ� 

ఉప సƿƶ:−  https://youtu.be/aOfOeFiRU3I 

https://youtu.be/6KVj96xpayw 
  ࢑ࢉ࢏࢒ࢉ

࢑࢔࢏࢒ ࢘࢕࢒࢕ࢉ ࢋ࢛࢒࢈
ఉప సƿƶ:−  ܣ సǽǳలĐ ఉనŤ పƔǳ మ¢లకమ� ܤ సǽǳలĐ ఉంటÎ సǽǳ ܣ ƺ

 సƿƶ B ʼకķ ఉప సƿƶ అంƍȉ.  ܣ ⊂ అǵ సూǩȎాŠ ܤ ం 

 ܤ సǽǳǵ ܣ సǽǳ ȁకŐ ఘ�త సǽǳ అంట�ర  .  ܤ ⊃ అǵ సూǩȎాŠ ܣ ం 
ఒక సǽǳ లĐǵ మ¢లĥాల సంఖŪ ܖ  అķన ǽǳ ĥ� గల ఉప సǽǳల సంఖŪ =  ૛ܖ

 పƔǳ సǽǳ ĥ� ȊనŪ సǽǳ ఉప సǽǳ

 పƔǳ సǽǳ ĥ� అİే సǽǳ ఉప సǽǳ

 ȊనŪ సǽǳ లĐǵ మ¢లĥాల సంఖŪ  = ૙





࡮ = {૙,૝  }అķన సǽǳ ۰   ȁకŐ ఉపసǽత§ల¡ అǵŤ ĸాయంĬ�

Ȏాధన  : ܤ = {0, 4 } 

n(ܤ) = 2 
۰  సǽǳ ĥ� గల ఉప సǽǳల సంఖŪ =  ૛ܖ =  ૛૛ = ૝ 
∴   ۰  సǽǳ ĥ� గల ఉప సǽǳల¡ 

∅, {૙}, { ૝}, {૙,૝}    



࡭ = {૛,૜,૟ }అķన సǽǳ ࡭ ȁకŐ ఉపసǽత§ల¡ అǵŤ ĸాయంĬ� 

Ȏాధన  : ܣ = {2, 3, 6 } n(A) = 3 

= సǽǳ ĥ� గల ఉప సǽǳల సంఖŪ  ۯ  ૛ܖ =  ૛૜ = ૡ 
∴ సǽǳ ĥ� గల ఉప సǽǳల¡   ۯ  

∅, {૛}, { ૜}, {૟}, {૛,૜ }, {૜,૟ },   {૟,ૢ}, {૛,૜ ૟ } 




࡭ ܓܚܗܟ ܍ܕܗ۶ = {૙,ૡ } అķన సǽǳ ࡭ ȁకŐ ఉపసǽత§ల¡ అǵŤ ĸాయంĬ�

࡭ =  ȁకŐ ఉపసǽత§ల¡ అǵŤ ĸాయంĬ�࡭ అķన సǽǳ { ࢇ}
 ࡭ = ,ࢇ} ,࢈  ȁకŐ ఉపసǽత§ల¡ అǵŤ ĸాయంĬ� ࡭ అķన సǽǳ{  ࢊ,ࢉ


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 ܣ = {2, 5,6,8}, ܤ =  {5, 7, , 9, 1} అķన ܣ ∪   ܤ

 

Ȏాధన:          ܣ = {2, 5,6,8}, ܤ =  {5, 7, , 9, 1}

 A⋃B = {2, 5,6,8}⋃{5, 7, , 9, 1} = {1, 2, 5,6,7, 8, 9}

ܣ = {ܽ, ݁, ݅, , ݋ ,{ݑ ܤ =  {ܽ, ܣ అķన{ ݑ,݅ ∪ ܤ =  ܣ

Ȏాధన:          ܣ = {ܽ, ݁, ݅, ,{ݑ, ݋ ܤ =  {ܽ, { ݑ,݅

ܣ ∪ ܤ = {ܽ, ݁, ݅, {ݑ, ݋   ∪  {ܽ, { ݑ,݅

ܣ ∪ ܤ =  {ܽ, ݁, ݅, {ݑ, ݋  = ܣ

ܣ ∪ ܤ = ܣ

 ݏ݊݋݅ݐݏ݁ݑݍ ݏℎ݅ݐ ݊݋݅ݐݑ݈݋ݏ ℎܿݐܽݓ ݈݇݊݅ ݏℎ݅ݐ ݈݇ܿ݅ܿ
https://youtu.be/o7l245AUT5E

 

A = {1,2,3,4}, B =  {2, 4 6 , 8} అķన A ∪ B Ȃ ĺ±ȴ ǩతƔల�ను  ఉపȂĦ�ంǩ కనుĥąŐంĬ�    


Ȏాధన:          A = {1,2,3,4}, B =  {2, 4 6 , 8}

ܣ ∪ ܤ =  {1,2,3,4, 6, 8}

 
࡭ = {૞,૟,ૠ,ૡ}, ࡮ =  {ૠ, ૡ,ૢ,૚૙} అķన ࡭ ∪ ࡭   ,࡮ ∩   �కనుĥąనంĬ࡮

Ȏాధన:      ܣ = ܤ        {5,6,7,8} =  {7, 8, 9, 10}

A⋃B = { 5,6,7,8}    ∪    {7,8,9,10, } 
∴      A ∪ B =   {5,6,7,8,9,10} 

A ∩ B = { 5,6,7,8}    ∩    {7,8,9,10, } 
∴ A ∩ B =   {7,8}

 

࡭ = {૚,૛,૜,૝, ૞,૟,ૠ,ૡ,ૢ,૚૙}, ࡮ =  {૛,૜,૞,ૠ}  అķన   ࡭ ∩ ࡮ =   �అǵ చూపంĬ࡮

Ȏాధన : ܣ = {1, 2, 3, 4, 5,6,7,8, 9, ܤ    ,{10 =  {2, 3, 5, 7}

ܣ ∩ ܤ =   {1, 2, 3, 4, 5,6,7,8, 9, 10}    ∩   {2, 3, 5, 7}
ܣ ∩ ܤ =   {   2, 3,5,7  }

ܣ ∩ = ܤ ܤ

 

ܣ = {ܽ, ݁, ݅, , ݋ ,{ݑ ܤ =  {ܽ, ܣ అķన{ ݑ,݅ ∩ ܤ = అǵ చూపంĬ�ܤ


࡭ = {૚,૜ ,૞,૟,ૠ,ૡ}, ࡮ =  {૛,૜,૝,ૠ,ૡ, ૢ, }అķన 

࡭ ∪ ࡭   ,࡮ ∩  లను ĺ±ȴ ǩĮ�Ɣ࡮ ల İ�ŵĸా కనుĦĆనుమ�

 Ȏాధన :   ࡭ = {૚,૜ ,૞,૟,ૠ,ૡ},   ࡮ =  {૛,૜,૝, ૠ,ૡ, ૢ}

ĺ±ȴ ǩĮ�Ɣ ల నుంĬ�      ࡭ ∪ ࡮ = {૚, ૛, ૜,૝, ૞,૟, ૠ, ૡ,ૢ} 

࡭ ∩ ࡮ = {૜, ૠ,ૡ }





https://youtu.be/aOfOeFiRU3I
https://youtu.be/6KVj96xpayw
https://youtu.be/o7l245AUT5E
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 ࡭ = > �అĲÂİ� ĸ²ండంĥ²ల సహజ సంఖŪ మĸ�య  ࢞:࢞} 20}    
࡮ = ∪࡭ { అĲÂİ� ૛૙  కంటÎ తక¡Őĺ±ౖన పƔı�Ĳ�ంĥాల సǽǳ࢞:࢞} ,࡮ ࡭ ∩ ࡮

Ȏాధన : ࡭ = > �అĲÂİ� ĸ²ండంĥ²ల సహజ సంఖŪ మĸ�య ࢞:࢞} ૛૙} 

ۯ = {૚૙,૚૚,૚૛, ૚૜, ૚૝,૚૞,૚૟,૚ૠ,૚ૡ,૚ૢ}  

࡮ = ൛࢞:  అĲÂİ� ૛૙  కంటÎ తక¡Őĺ±ౖన పƔı�Ĳ�ంĥాల సǽǳ ൟ࢞

۰ = {૛,૜,૞,ૠ,૚૚,૚૜, ૚ૠ, ૚ૢ}  

࡭ ∪ ,࡮ = {૚૙, ૚૚,૚૛,૚૜,૚૝,૚૞,૚૟,૚ૠ,૚ૡ,૚ૢ}   ∪   {૛,૜, ૞,ૠ,૚૚, ૚૜,૚ૠ,૚ૢ}  

∪ ۯ ۰ =  {૛, ૜,૞,ૠ,૚૙,૚૚, ૚૛, ૚૜,૚૝,૚૞,૚૟,૚ૠ,૚ૡ,૚ૢ}  

࡭ ∩ ࡮ = {૚૙, ૚૚, ૚૛,૚૜,૚૝,૚૞,૚૟,૚ૠ,૚ૡ,૚ૢ}   ∩    {૛,૜, ૞,ૠ,૚૚,૚૜,૚ૠ,૚ૢ}  

ۯ ࡮∩ = {૚૚,૚૜,૚ૠ,૚ૢ} 


 ࡭ = {૝,૞, ૟}, ࡮ = { ૠ,ૡ  }    అķన    ࡭ ∪ ࡮ = ࡮   �అǵ చూపంĬ  ࡭∪
 ࡭ = ,ࢋ,ࢇ} ,{࢛, ࢕,࢏ ࡮ = ,ࢇ}  ∪࡭    అķన { ࢛,࢏ ࡮ = ࡮ ∪  �అǵ చూపంĬ  ࡭
 ࡭ = {૚,૛, ૜, ૝}, ࡮ =  {૛,૝,૟,ૡ} అķన ࡭ ∪ ࡭   ,࡮ ∩ కనుĥąŐంĬ�    ࡮

 
Click blue colour link  for video lesson 

 https://youtu.be/SgxXpM18JEQ 


࡭ = {૛, ૝,૟,ૡ, ૚૙}, ࡮ = {૜, ૟,ૢ,૚૛ ,૚૞ }࡭ − −࡮  ,࡮  ࡭
Ȏాధన: ܣ = {2, 4, 6, 8, 12},          

ܤ     = {3, 6,9, 12 , 15 }

             ܣ − ܤ = {2, 4, 6, 8, 12} −  {3, 6,9, 12 , 15 }

∴ A − B = { 2,4, 8}

ܤ − ܣ =  {3, 6,9, 12 , 15 }  −  {2, 4, 6, 8, 12} 
∴    B −   A = { 3,9,15)

 
࡭ = {૚,૛,૜,૝, ૞}, ࡮ = {૝, ૞,૟,ૠ }࡭ − −࡮  ,࡮  ࡭

Ȏాధన: ܣ = {1,2,3,4,5}, ܤ = {4,5,6,7 }

             ܣ− ܤ = {1,2,3,4,5} − {4,5,6,7 }

∴ A − B = { 1,2,3, }

ܤ − ܣ =  {4,5,6,7 }  −  {1,2,3,4,5} 
∴    B −   A = { 6,7, )

 

ܣ = {1,2, 3, 4, 5}, ܤ = {4,   5, 6, 7}అķన ܣ − ܤ   ,ܤ − లను ĺ±ȴ ǩĮ�Ɣ   ܣ ల İ�ŵĸా కనుĦĆనుమ� 

Ȏాధన :   ࡭ = {૚,૛,૜,૝, ૞},     ࡮ = {૝, ૞, ૟,ૠ}   

ĺ±ȴ ǩĮ�Ɣ ల నుంĬ�  

࡭ − ࡮ = {૚, ૛,૜}
−࡮ = ࡭ {૟, ૠ}                


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Home
 work 

ܣ =  {3, 6, 9, 12, 15, 18, 21}, ܤ =  {4, 8, 12, 16, ܥ    ,{20 =  {2, 4, 6, 8, 10, 12, 14, 16}, 
ܦ   =  {5, 10, 15, 20}అķన  ܣ − ܤ     ,ܤ − ܦ      ,ܣ − ܥ  ,ܥ − ܥ   ,ܣ −  ,ܦ

ܥ     − ܤ   ,ܤ − ܣ    ,ܥ − ܤ) ∪ ܤ)   ,(ܥ ∩ −(ܥ ܣ) ∪  కనుĦôనంĬ� (ܦ
  ܸ = {ܽ, ݁, ݅, ,{ ݑ,݋ ܤ = {ܽ, ݅, ܸ  అķన{ ݑ ݇ − ܤ ,ܤ − ܸ కనుĦôనంĬ�


సమసǽత§ల¡:−   సǽǳలĐ గల మ¢లĥాలǵŤB సǽǳలĐ ఉంట£ ,    
B సǽǳలĐ గల  మ¢లĥాలǵŤ  A  సǽǳలĐ ఉంటÎ     అట�ś  సǽత§లను సమ సǽత§ల¡ అంట�ర    

 A ⊂ B  మĸ�య�  B ⊂ A   అķన  A = B అగ�ను  
ఉİ�: A = {1, 2, 3, 8, 7}         B = {3,8 ,1 2,7 } 

A ⊂ B  మĸ�య�  B ⊂ A  ĥావ­న    A  మĸ�య� B  ల¡ సమ సǽత§ల¡  
Click blue colour link  for video lesson 

https://youtu.be/fu1FkQXns08       https://youtu.be/r6__8g9G3SI 
ǾలŐ సƿǾȋ  ∶ − 
A , B  సǽత§ల మధŪ అĲÂŵక ȎాదృశŪం ఉంటÎ ఆ సǽత§లను త§లŪ సǽత§ల¡ ఆట�ర    

A , B  ల¡ త§లŪ మ సǽత§ల¡ అన A~B  లÌక  A ⟷  B Ħా సూǩȎాŠ ర     
 ఉİ�: A = {1, 2, 3, 8, 7}         B = {a, b, v, n, o  } 

(ۯ)ܖ = ૞,(۰)ܖ = ૞ 
  ĥావ­న ۰, ۯ ల¡ త§లŪ సǽత§ల¡ 

 ɑంǻ సƿǾలˣƺ ȫలƃల సంఖŐ సƛనం అǀన ఆ సƿǾలȂ ǾలŐ సƿǾȋ అంƍȉ  
 ࡮,࡭ ȋ సƿǾȋ  మǁȈ (࡭)࢔ =   అǀన (࡮)࢔

  .ȋ ǾలŐ సƿǾȋ   అంƍȉ ࡮, ࡭

 



࡭    (࢏ = ,࢖,ࢗ}࡮ �మĸ�య{࢘,ࢗ,࢖} ࡭ అķన{࢘ = అగ�Ĳ�? ࡮
Ƥధన :   ࡭ = ,ࢗ,࢖}  {࢘,࢖,ࢗ}࡮ �మĸ�య{࢘
∴  �సǽǳలĐǵ పƔǳ మ¢లకం B సǽǳలĐ ఉనŤİ࡭          ⊇ ࡭  ࡮
∴  �సǽǳలĐ ఉనŤİ  ࡭ సǽǳలĐǵ పƔǳ మ¢లకం࡮         ⊇ ࡮  ࡭
⊇ ࡭         ⊇ ࡮ �మĸ�య ࡮  .¡ĥావ­న A, B ల¡ సమ సǽత§ల  ࡭


࡭ = {૚,૛,૜, … }మĸ�య� N సహజసంఖ�Ū సǽǳ అķన   
ల¡ సమ�నమవ­Į�ķÊȀ సĸ�చూడంĬ� ? ࡺ �మĸ�య࡭

࡭               = {૚,૛,૜, . . . . } 
 లĐǵ పƔǳ మ¢లకం ఒక  సహజసంఖŪ࡭              
                            ĥావ­న  A మĸ�య� N ల¡ సమ సǽత§ల¡  



࡭              (ܑܑܑ = ,ࢗ,࢖} ࡮  �మĸ�య {࢙,࢘ =  {૚,૛,૜,૝}ల¡ సమ�నమ�  ?

 Ƥధన    ࡭ = ࡮  �మĸ�య {࢙,࢘,ࢗ,࢖} =  {૚,૛,૜,૝} 
⊅ ࡭ సǽǳలĐ లÌదు  ƃȍన࡮ సǽǳలĐǵ ఏ మ¢లకం ࡭  ࡮

 సǽత§ల¡ సమ సǽత§ల¡ ĥాదు  ࡮,࡭                            



 �అనుĥąంĬ� మĸ�య࡭ ૟ కంటÎ తక¡Őĺ±ౖĲ� పƔı�Ĳ�ంĥాల సǽǳǵ   (࢜࢏
 ૜૙ ĥ� పƔı�న ĥారణ�ంĥాల¡  గల సǽǳǵ P    అనుĥąంĬ�   A  మĸ�య� P    సమ�నమ�  ? సĸ� చూడంĬ� 

Ƥధన:-       ૟ కంటÎ తక¡Őĺ±ౖĲ� పƔı�Ĳ�ంĥాల సǽǳ = ࡭ = {૛,૜,૞} 
૜૙ĥ� పƔı�న ĥారణ�ంĥాల¡ గల సǽǳ = ۾  = {૛,૜,૞}  
సǽǳ A మĸ�య� సǽǳ P లలĐ ఒĥÃ రకĶ¸Ûన మ¢లĥాల¡ ఉĲ�Ťķ  

ĥాబట�ś  A మĸ�య� P సమ సǽత§ల¡ 



 

https://youtu.be/SgxXpM18JEQ
https://youtu.be/fu1FkQXns08
https://youtu.be/r6__8g9G3SI
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ܣ =   { ᇱఅĲÂపదంలĐǵ అǖరంܱܰܫܶܣܰܫܵܵܣܵܵܣ" �అĲÂİ ݔ:ݔ}
ܤ  = A  మĸ�య� B    సమ�నమ�  ? సĸ� చూడంĬ� {ᇱఅĲÂపదంలĐǵ అǖరంܱܰܫܶܣܶܵ" �అĲÂİ ݔ:ݔ}


 
 Click blue colour link  for video lesson 

https://youtu.be/fu1FkQXns08 
https://youtu.be/hgUGktkt0oA 


 

 
 A = {p, q, r, s, t}  A సǽǳ నందు 4 మ¢లĥాల¡ ఉనŤȇ ĥావ­న పĸ�ǽత సǽǳ అగ�ను 

 B = {x: xఅĲÂİ� 100 కంటÎ తక¡Őĺ±ౖన సంయ�కŠ సంఖŪ}  

100 కంɥ తǯķɕౖన సంయ�కŠ సంఖŪల¡  పǁƿతం  ĥావ­న Bపĸ�ǽత సǽǳ అగ�ను 

 D = {x: x అĲÂİ� ఒక ఘన సǾకరణం ȁకŐమ¢లం} 

ఘన సǾకరణం ȁకŐమ¢లం గǁషł ంƅ 3 ఉంǻȂ ƃȍన పǁƿత సƿƶ  

 D = {x: x అĲÂİ� 2 మĸ�య� 5 ల మధŪన గల ప®రş సంఖŪ} 

D = { 3,4}   ఇƸ పǁƿత సƿƶ  



 A = {1, 2, 3, 4, … }        ఇİ� సహజ సంఖŪ సǽǳ ĥావ­న అపĸ�ǽత సǽǳ అగ�ను  

 D = {x: x  అĲÂİ� 2 మĸ�య� 3 లమధŪన గల ఆకరణ�యసంఖŪ}    

2 మĸ�య� 3 లమధŪన గల ఆకరణ�యసంఖŪ ĥావ­న అపĸ�ǽత సǽǳ అగ�ను. 





ĥ�Ƙంİ�సǽత§లలĐ ఏȇ పĸ�ǽత సǽత§లĐ, లÌక అపĸ�ǽత సǽత§లĐ ĳÐĸôŐనంĬ�  

࡭     (࢏ = ࢞} ∶ ࢞ ∈ ࢞) �మĸ�యࡺ − ૚)(࢞ − ૛) = ૙} 
Ƥధన :                (ݔ − ݔ)(1 − 2) = 0 

అķన ݔ = ݔ   ,1 = 2 
ܣ   = {1, 2, } 

ĥావ­న  ܣ పĸ�ǽత సǽǳ అగ�ను  
ݔ  :ݔ}      (݅݅ ∈ ܰమĸ�య� ݔଶ = 4} 
Ƥధన :            ݔଶ = 4అķన ݔ = √4 = ±2 

ĥాǵ  ݔ సహజ సంఖŪ ĥావ­న ܤ = {2} 
పĸ�ǽత సǽǳ అగ�ను  

 
ܣ(݅݅݅ = ݔ :ݔ}  ∈ ܰ మĸ�య�  2ݔ − 2 = 0}              Ƥధన  
ܦ(ݒ݅ = ൛ݔ:ݔ  ∈ ܰ  మĸ�య� ݔ పƔı�నసంఖŪൟ             Ƥధన :  

1. B = {x: x అĲÂİ� ఒక సంయ�కŠ సంఖŪ} 
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࡭ = }  {అɮƸ ૛૙ కంɥ తǯķɕౖన ɑండɛల సహజ సంఖŐ ࢞:࢞}
࡮  = ൛࢞:࢞   అɮƸ ૛૙ కంɥ తǯķɕౖన పŒ ƕన సంఖŐ ൟ అǀన  ࡭ ∪ ,࡮ ࡭ ∩ కȂˇķంƳ ࡮

ܣ −:݈݋ܵ = :ݔ} అɮƸ 20 కంɥ తǯķɕౖన ɑండɛల సహజ సంఖŐ} ݔ

A = {10,11,12,13,14,15,16,17,18,19} 
ܤ = ൛ݔ: అɮƸ 20 కంɥ తǯķɕౖన పŒ   ݔ ƕన సంఖŐൟ
B = {2,3,5,7,11,13,17,19} 

ܣ ∪ ,ܤ = {10,11,12,13,14,15,16,17,18,19}   ∪   {2,3,5,7,11,13,17,19} 
A ∪ B =  {2,3,5,7,10, 11,12,13,14,15,16,17,18, 19} 
ܣ ∩ ܤ = {10,11,12,13,14,15,16,17,18,19}  ∩   {2,3,5,7,11,13,17,19} 

A ∩ ܤ = {11,13,17,19} 
If ࡭ = ∋ ࢞:࢞} ࢞  మǁȈ  ࡺ < 20}  మǁȈ ࡮ = ∋ ࢞:࢞} ≥ ࢞  మǁȈ ࡺ ૞},  
 అǀన ࡭ −   Ȃ సƿƶ ƺƝŏణ ȭపం ˣ ƝయంƳ ࡮

ܣ  −:݈݋ܵ = :ݔ} ∋ ݔ ܰ  మǁȈ  ݔ < 20}  
ܣ = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10, 11, 12, 13, 14, 15, 16, 17, 18, 19} 

ܤ               = :ݔ} ∋ ݔ ܰ మǁȈ  ݔ ≤ 5} 
ܤ                        = {1, 2, 3, 4, 5} 

ܣ − = ܤ {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10, 11, 12, 13, 14, 15, 16, 17, 18, 19} −  {1, 2, 3, 4, 5}                                                                                           
ܣ − ܤ = { 6, 7, 8, 9, 10, 11, 12, 13, 14, 15, 16, 17, 18, 19} 

ܣ − ܤ = ∋ ݔ:ݔ} ܰ మǁȈ  5 < ݔ < 20} 
࡭   ࢌࡵ .1 = ࢞  �మĸ�య ࡺ ࢞:࢞} < ࡮ ࢊ࢔ࢇ{6 = ૜, ࡺ ࢞:࢞} < ࢞ < 8}, 

అķన ĺ±ȴ ǩతƔȹ İ�ŵĸా   ࡭ − ࡮ ≠ −࡮   �అǵ చూపంĬ ࡭
ܣ = ∋ ݔ:ݔ} ݔ ݀݊ܽ ܰ < 6}  
ܣ          = {1, 2, 3, 4, 5}  
ܤ  = ∋ ݔ:ݔ} ܰ , 3 < ݔ < 8}  

ܤ      = { 4, 5, 6, 7}  
ܣ − = ܤ {1, 2, 3, 4, 5} − { 4, 5, 6, 7} = { 1, 2, 3}  

ܤ − ܣ = { 4, 5, 6, 7} − {1, 2, 3, 4, 5} = {6, 7}    

2. If ܣ − ,3} = ܤ  4, ܤ,{ 5 − ܣ = {1, 8, ܣ ݀݊ܽ{ 9 ∩ ܤ = {6, ܣ ݂݀݊݅ ℎ݁݊ݐ{ 7 ∪  .ܤ
࡭ (࢏ = ࢞:࢞} ∈ ࢞,ࡺ < 2015 }అɮƸ పǁƿత సƿƒ ? ɷƔ అపǁƿƒ సƿƒ?  

ܣ  = :ݔ} ݔ ∈ ݔ,ܰ < 2015 } 
ܣ              =  {1, 2, 3, 4, … . ,2014}  అɮƸ పǁƿత సƿƶ  

 

࡮   (࢏࢏ = ࢞} ∶ ࢞ + ૞ = ૞}, అɮƸ ȲనŐ సƿƒ? కƔ?   
ܤ = :ݔ} ݔ + 5 = 5} 

ݔ + 5 = 5  అķన  ݔ = 0 
                              అందువలన B సǽǳ ȊనŪ సǽǳ ĥాదు 

 

https://youtu.be/fu1FkQXns08
https://youtu.be/hgUGktkt0oA
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2 సǽత§ల¡  https://youtu.be/Zll4qYAJ_8k 

X   అĲÂİ� 24 ȁకŐ ĥారణ�ంĥాల సǽǳ మĸ�య� Y అĲÂİ� 36 ȁకŐ ĥారణ�ంĥాల సǽǳ  అķన ĺ±ȴ ǩతƔం 

İ�ŵĸా ܺ ∪ ܻ  మĸ�య� ܺ ∩ ܻ  కనుĥąŐంĬ� 

Sol:-         X   అĲÂİ� 24 ȁకŐ ĥారణ�ంĥాల సǽǳ 

                   ܺ = {1, 2, 3, 4, 6, 8, 12, 24 }   and  
              Y అĲÂİ� 36 ȁకŐ ĥారణ�ంĥాల సǽǳ 

                                ܻ =  {1, 2, 3, 4, 6, 9, 12, 18, 36} 
ܺ ∪ ܻ = {1, 2, 3, 4, 6, 8, 12, 24 }⋃{1, 2, 3, 4, 6, 9, 12, 18, 36} 

=  {1, 2, 3, 4, 6, 8, 9, 12, 18, 24, 36} 
 ܺ ∩ ܻ {1, 2, 3, 4, 6, 8, 12, 24 }  ⋂ {1, 2, 3, 4, 6, 9, 12, 18, 36} 

=  {1, 2, 3, 4, 6, 12} 

 

࡭ = ൛ ࢞:࢞ ∈   ;అɮƸ ૜૙ ʼకķ ƃరƑంకం ൟ  ࢞,ࡺ

࡮ = ൛ ࢞: ࢞ ∈ అɮƸ ૜૙ ʼకķ పŒ  ࢞,ࡺ ƕన  ƃరƑంకం ൟ     ࡭ ∪ ȦɕŲ  Ƭతœ ࡮ ం  ƔřƝ ǯˇķంƳ . 

ܣ    −:݈݋ܵ = ൛ ݔ: ݔ ∈ ܰ,  ;అɮƸ 30 ʼకķ ƃరƑంకం ൟ  ݔ

ܣ = {1, 2, 3, 5, 6, 10, 15, 30 } 

ܤ = ൛ ݔ:ݔ ∈ ܰ, అɮƸ 30 ʼకķ పŒ  ݔ ƕన  ƃరƑంకం ൟ 

ܤ = {2, 3, 5 } 

ܣ ∪ ܤ = {1, 2, 3, 5, 6, 10, 15, 30 } 

 

࡭ =  ൛ ࢞: ࢞ ∈ ,ࡺ మǁȈ  ࢞ అɮƸ ૝ ʼకķ ǱƵజం  ൟ  ࡮ =  ൛ ࢞:࢞ ∈   అɮƸ ૟ ʼకķ ǱƵజం ൟ ࢞ మǁȈ ࡺ
࡯ =  ൛ ࢞:࢞ ∈ ,ࡺ మǁȈ  ࢞ అɮƸ ૝ మǁȈ ૟ ల ʼకķ క. Ƥ. Ǳ  ʼకķ ǱƵజం ൟ  

࡭ ∩ ࡭  కȂˇķంƳ ࡮ ∩  లమధŐ సంబంధం గమƺంచంƳ ࡯  మǁȈ ࡮
Sol:-    ܣ =  ൛ ݔ:ݔ ∈ ܰ, మǁȈ  ݔ అɮƸ 4 ʼకķ ǱƵజం  ൟ   

ܣ = {4, 8, 12, 16, 20,24,28, 32, 36, … … } 
ܤ      =  ൛ ݔ:ݔ ∈ ܰ మǁȈ ݔ అɮƸ 6 ʼకķ ǱƵజం ൟ  

ܤ = {6, 12, 18,24, 30,36, . . … . } 
ܥ =  ൛ ݔ:ݔ ∈ ܰ, మǁȈ  ݔ అɮƸ 4 మǁȈ 6 ల ʼకķ క. Ƥ. Ǳ  ʼకķ ǱƵజం ൟ 
   4 మǁȈ 6 ల ʼకķ క. Ƥ. Ǳ = 12 
12 ʼకķ ǱƵƊȋ  12, 24, 36, 48, … . 
ܥ  = { 12, 24, 36, 48, 60, … … } 

ܤ⋂ܣ           = {4, 8, 12, 16, 20,24,28, 32, 36 … … }⋂{6, 12, 18,24, 30, 36, . . … . }  
ܤ⋂ܣ ={ 12, 24, 36, 48, 60, ……} 

ܣ ∩  ȋ సమ సƿǾȋ ܥ  మǁȈ  ܤ
 

గత 5 సంవతŸĸాలలĐ వǩŖన  సమసŪల¡ Ȏాధనల¡ 
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పŒ కķన ఉనŊ ɕŲ Ƭతœ ం ȂంƳ సƿƶ ࡭ మǁȈ సƿƶ ࡮ ˣƺ ȫలƃȋ Ɲǆ  
࡭)࢔ ∪ (࡮ = (࡭) ࢔ + (࡮)࢔ − ࡭)࢔+ ∩   అƺ ƺȭƻంచంƳ    (࡮
 
Sol:-   ɕŲ Ƭతœ ం ȂంƳ           ܣ = {1, 2, 3, 4, (ܣ)݊                                 {5 = 5 

ܤ = { 2,3, 6, 7, (ܤ)݊                                                    {9 = 5 
ܤ⋃ܣ = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, (ܤ⋃ܣ)݊                                   { 9 = 8 
ܤ⋂ܣ = (ܤ⋂ܣ)݊                                                          {2,3} = 2 
LHS               ݊(ܣ ∪ (ܤ = 8 

        RHS     ݊ (ܣ) + (ܤ)݊ − ܣ)݊ ∩ (ܤ = 5 + 5− 2 = 10 − 2 = 8 
= ܵܪܮ  ܵܪܴ  

 
 

పŒ కķన ఉనŊ ɕŲ Ƭతœ ం ȂంƳ సƿƶ ࡭ మǁȈ సƿƶ ࡮ ˣƺ ȫలƃȋ Ɲǆ  
࡭)࢔ ∪ (࡮ + ࡭)࢔ ∩ (࡮ = (࡭) ࢔ +  అƺ ƺȭƻంచంƳ  (࡮)࢔

 
 

ɕŲ Ƭతœ ం ȂంƳ      ܣ = {ܽ, ܿ, ݀ ,݂ ,ℎ}                          ݊(ܣ) = 5 
ܤ = {ܽ, ܾ,݀, ݁,݃,ℎ }                             ݊(ܤ) = 6 
ܤ⋃ܣ = {ܽ, ܾ, ܿ,݀, ݁,݂,݃, ℎ }                       ݊(ܤ⋃ܣ) = 8 
ܤ⋂ܣ = {ܽ,݀ ,ℎ}                        ݊(ܤ⋂ܣ) = 3 
LHS              ݊(ܣ ∪ (ܤ + ܣ)݊ ∩ (ܤ = 8 + 3 = 11 
RHS                ݊ (ܣ) + (ܤ)݊ = 5 + 6 = 11 

= ܵܪܮ   ܵܪܴ  

 

࡭ = {૚,૝,૟, ૢ ,૚૙ } ࡮ࢊ࢔ࢇ = ൛ ૛૞ కƖŊ తǯķɕౖన వరĹ  సంఖŐ   ൟ ɕŲ Ƭతœ ం ȂంƳ ࡭ ∩  కȂˇķంƳ ࡮
Sol:-  ܣ = {1,4,6, 9 , 10 }  
ܤ                     = { ૛૞ కƖŊ తǯķɕౖన వరĹ  సంఖŐ    }      
                 B={1, 4, 9, 16 } 
ఉమŏƳ ȫలƃȋ  = 1,4,9 

ܣ ∩ ܤ = {1, 4, 9 } 

 

 

 

 

https://youtu.be/Zll4qYAJ_8k
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3. బహ¯పదుల¡  
Ǻజగణ�త పĸ�చయం 

Click blue color link open videos 

https://youtu.be/_KnKyBsSdP4 

݋݁݀݅ݒ ℎܿݐܽݓ ݌݌ܽ ݏ݈݊݁ ݈݁݃݋݋݃ ݊ܽܿݏ   
 

1. పĸ�మ�ణం ૠ  గల ǳƔపİ�ǵ ĸాయంĬ�   Ȏాధన  ∶ −      x଻ − 3xଶ + 5

2. పĸ�మ�ణం 10 గల İ�ŵపİ�ǵ ĸాయంĬ� Ȏాధన  ∶ −        xଵ଴ − 8 
 

బహ¯పİ� ȇల¡వ :−   ܲ(ݔ)  అĲÂİ� చరĸాȋ ݔ లĐ బహ¯పİ� మĸ�య� ݇ ఒక ĺాసŠవ సంఖŪ ,  అķనప­ťడ¦ చరĸాȋ ′ݔ′ĥ� 
        బధుల¡Ħా ݇ ను పƔǳǘÃĳĽిÐŠ  వĨేŖ ȇల¡వ ݌(݇) అవ­త§ంİ�. İ�ǵǵ ݇ వదŢ (ݔ)݌ అĲÂ బహ¯పİ� ȇల¡వ అంట�ర .
Click this link         https://youtu.be/3JiVEpt_r9c                    https://youtu.be/99MlZOtXfi4 

(ܜ)۾ = ૛ܜ − ૚ అķన ۾(૚),۾(−૚),۾(૛) మĸ�య� ۾(−૛) ȇల¡వ కనుĦôనంĬ� 
P(t) = tଶ − 1

P(1) = 1ଶ − 1 = 1− 1 = 0

P(−1) = (−1)ଶ − 1 = 1 − 1 = 0

P(2) = 2ଶ − 1 = 4− 1 = 3

P(−2) = (−2)ଶ − 1 = 4 − 1 = 3


(࢞)࢖ = ૛࢞  − ૛࢞ − ૜ అķన  ࢞ = ૝   వదŢ  �ȇల¡వ కనుĦôనుమ (࢞)࢖  
(ݔ)݌     �ఇǩŖన బహ¯పİ    −:݈݋ݏ = ଶݔ  − ݔ2 − 3 

(4)݌ =  4ଶ − 2(4) − 3 = 16 − 8− 3 = 16− 11  = 5 
(ܠ)ܘ = ૛ܠ − ૛ܠ − ૜ అķన ܠ =   −૚  మĸ�య�  ܠ =    ૛ లవదŢ ȇల¡వల¡కనుĦôనంĬ�(ܠ)ܘ   

ఇǩŖన బహ¯పİ� p(x) = xଶ − 2x− 3

p(−1) = (−1)ଶ − 2(−1) − 3 = 1 + 2 − 3 = 3 − 3 = 0

p(2) = (2)ଶ − 2(2)− 3 = 4− 4− 3 = 4 − 7 = −3


బహ¯పİ� ȊనŪȇల¡వ:− ܲ(ݔ)అĲÂİ� చరĸాȋ  ݔ లĐ బహ¯పİ� మĸ�య� ݇ ఒక ĺాసŠవసంఖŪ 
అķనప­ťడ¦ చరĸాȋ  ݔ ĥ� బధుల¡Ħా   ݇  ను  పƔǳǘÃĳిĽÐŠ   వĨేŖ ȇల¡వ  ݌  (݇) = 0 అķన

 ݇  ǵ ܲ(ݔ)ĥ� బహ¯పİ� ȊనŪ ȇల¡వ అంట�ర   
(݇)  ݌   బహ¯పİ�   మĸ�య� ݇ ఒక ĺాసŠవసంఖŪ అķ  (ݔ)ܲ = 0 అķన ݇  ǵ ܲ(ݔ)Ƨ బȑపƸ ȲనŐ ǅȋవ అంƍȉ  

(ܠ)۾ .3 = ૛ܠ − ܠ − ૟ అĲÂ బహ¯పİ�ĥ� ૜ మĸ�య� (−૛) అĲÂȇ  ȊĲ�Ūల¡ అగ�Ĳċ, ĥాİో   సĸ� చూడంĬ�
P(x) = xଶ − x − 6   
P(3) = 3ଶ − 3 − 6 

              = 9 − 9 = 0 

P(3) = 0   
P(x) = xଶ − x − 6   
P(−2) = (−2)ଶ − (−2)− 6   
              = 4 + 2 − 6 
             = 6 − 6 = 0 
P(−2) = 0 
∴ (ݔ)ܲ  = ଶݔ − ݔ − 6  క¡ 3,−2 ȊĲ�Ūల¡ అగ�ను

 

 

https://youtu.be/QiaYM1nIJPw 
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−૚ అĲÂİ�     (࢞)ࡼ = ૛࢞࢑ − ૝࢞ +  ȇల¡వ ఎంత ? ࢑ ȁకŐ ȊనŪ ȇల¡వ  అķన  ࢑

Ƥధన ∶ (ݔ)ܲ           = ଶݔ݇ − ݔ4 + ݇    
క¡  (−1) ȊనŪ ȇల¡వ అķన  P(−1) (ݔ)ܲ = 0 
          ܲ(−1) = 0 
⟹    ݇(−1)ଶ − 4(−1) + ݇ = 0 
⟹    k(1) + 4 + k = 0  
 ⟹     2k + 4 = 0  

  ⟹       2k = −4  ⟹ ݇ = ିସ
ଶ

= −2 
 

૜࢞ .4 + ૜࢞૛ − ࢞ − ૜ȁకŐ ȊĲ�Ūల¡ ૚,−૚,−૜అǵ చూపంĬ� 

(ݔ)ܲ     = ଷݔ + ଶݔ3 − ݔ − 3 
−క¡ (x (ݔ)ܲ      a)ఒక ȊనŪం అķన P(a) = 0 అగ�ను. 
(1)݌      = (1)ଷ + 3(1)ଶ − (1)− 3 
(1)݌  = 1 + 3(1)− 1− 3 
(1)݌  = 1 + 3 − 1− 3 = 0 
 P(1) = 0 
(1−)݌  = (−1)ଷ + 3(−1)ଶ − (−1) − 3 
(1−)݌  = −1 + 3(1) + 1− 3 
(1)݌  = −1 + 3 + 1− 3 = 0 
 P(−1) = 0 
(3−)݌  = (−3)ଷ + 3(−3)ଶ − (−3) − 3 
 P(−3) = −27 + 3(9) + 3 − 3  
 =  −27 + 27 + 3− 3 
 P(−3) = 0 

∴ (ݔ)ܲ  = ଷݔ + ଶݔ3 − ݔ − 3  క¡ 1,−1,−3 ȊĲ�Ūల¡ అగ�ను 

 



(࢞)࢖ .5 = ૝࢞૛ + ૜࢞ − ૚ అĲÂ బహ¯పİ�ĥ� ૚
૝

,−૚ ȊĲ�Ūల¡ అగ�Ĳċ ĥాİో? సĸ�చూడంĬ� 

Ȏాధన   (ݔ)݌ = ଶݔ4 + ݔ3 − 1 

క¡ (x (ݔ)ܲ − a)ఒక ȊనŪం అķన P(a) = 0 అగ�ను.  

݌ ൬
1
4൰

= 4 ൬
1
4൰

ଶ

+ 3 ൬
1
4൰

− 1

            = 4 ൬
1

16൰
+

3
4
− 1

=
1
4

+
3
4
− 1

=
4
4− 1

= 1− 1 = 0

݌ ൬
1
4൰ = 0 

(ݔ)݌ = ଶݔ4 + ݔ3 − 1


(1−)݌ = 4(−1)ଶ + 3(−1)
− 1

= 4(1) − 3 − 1
= 4 − 4 = 0
(1−)݌ = 0

 

 

∴ (ݔ)݌    = ଶݔ4 + ݔ3 − 1 అɮ బȑపƸǋ 
1
4 ,−1  ȲƖŐȋ అǱȂ .   

 

ܠ ≠ ૚  అķన    
૞ ࢞ + ૝࢞ + ૜࢞ + ૛࢞

૜࢞ + ૛࢞ + ࢞ + ૚
  ȁకŐ ĵ�Ħాఫలమ� కనుĦôనంĬ� 

ݔ  ହ + ସݔ + ଷݔ + ଶݔ

ଷݔ + ଶݔ + ݔ + 1
=
ݔ  ଶ(ݔଷ + ଶݔ + ݔ + 1)
ଷݔ + ଶݔ + ݔ + 1

=  ଶݔ

 





 

https://youtu.be/_KnKyBsSdP4
https://youtu.be/3JiVEpt_r9c
https://youtu.be/99MlZOtXfi4
https://youtu.be/QiaYM1nIJPw
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૛࢞ .6 + ࢞࢑ − ૞ ʼకķ ȲనŐ ǅȋవ ૚ అǀన ࢑ ǅȋవ ఎంత ? 
Ƥధన ∶ (ݔ)ܲ           = ଶݔ + ݔ݇ − 5   
క¡  1 ȊనŪ ȇల¡వ అķన  P(1) (ݔ)ܲ = 0  
          ܲ(1) = 0  
⟹    1ଶ + ݇(1)− 5 = 0  
⟹    1 + k − 5 = 0   
 ⟹     k − 4 = 0   
  ⟹       k = 4   

 

૛࢞   ʼకķ ఏ ǅȋవǯ ࢑ .7 − ࢞ − (૛࢑ + ૛)  బȑపడƸ  ȲనŐ ǅȋవ− ૝  అȍǾంƸ  
P(x) = ଶݔ − ݔ − (2݇ + 2) ȊనŪ ȇల¡వ −4 ĥావ­న  P(−4) = 0 

P(−4) = 0 
(−4)ଶ— (−4)− (2݇ + 2) = 0  

16 + 4− 2݇ − 2 = 0  
20 − 2− 2݇ = 0   

18 = 2݇  

 ݇ =
18
2 = 9 

 







(࢞)ࡼ = ૛࢞૛ − ૡ࢞ + ૟  ȁకŐ ȊĲ�Ūల¡ కనుĦôǵ బహ¯పİ� గ�ణĥాలక¡ ,

 ȊĲ�Ūలక¡ మధŪ గల సంబంı�ǵŤ సĸ�చూడంĬ� 

(ݔ)ܲ = ଶݔ2 − ݔ8 + 6   
  a = 2, b =  −8   c =   6 
ఇǩŖన బహ¯పİ� వరœ బహ¯పİ� ĥావ­న ĸ²ండ¦ ȊĲ�Ūల¡ ఉండ¦ను  

(ݔ)ܲ = 0  
ଶݔ2 − ݔ6 − ݔ2 + 6 = 0   
ݔ)ݔ2 − 3)− ݔ)2 − 3) = 0  
ݔ) − ݔ2)(3 − 2) = 0  
x − 3 = 0  లÌİ�   2x− 2 = 0  
  x = 3 లÌİ�  2x = 2   
  x = 3  లÌİ�   x = 1  
ȊĲ�Ūల¡ 3, 1 

(ݔ)ܲ = ଶݔ2 − ݔ8 + 6   
గ�ణĥాల¡    a = 2, b =  −8   c =   

 
 
 

 
 
 

 
 

ȊĲ�Ūల ǿతŠ ưం    ߙ + ߚ  = 3 + 1 = 4 =
−(−8)

2
=   

−ܾ
ܽ

 

ȊĲ�Ūల  లబŢం = =   ߚߙ 3 × 1 = 3 =
6
2 =

c
ܽ 

(࢞)ࡼ = ૛࢞ + ࢞ − ૟  ȁకŐ ȊĲ�Ūల¡ కనుĦôనంƳ బహ¯పİ� గ�ణĥాలక¡ ,

 ȊĲ�Ūలక¡ మధŪ గల సంబంı�ǵŤ సĸ�చూడంĬ� 

 

 
 

 
 
 

 
 
 

 

https://youtu.be/W-7xNE1shP8 
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(࢞)ࡼ .8 = ૛࢞ + ૠ࢞ + ૚૙  ȁకŐ ȊĲ�Ūల¡ కనుĦôǵ బహ¯పİ� గ�ణĥాలక¡ , 

ȊĲ�Ūలక¡ మధŪ గల సంబంı�ǵŤ సĸ�చూడంĬ�

(ݔ)ܲ = ଶݔ + ݔ7 + 10 
  a = 1, b =  7   c =   10 
ఇǩŖన బహ¯పİ� వరœ బహ¯పİ� ĥావ­న ĸ²ండ¦ ȊĲ�Ūల¡ ఉండ¦ను  

P(x) = 0  
ଶݔ + ݔ5 + ݔ2 + 10 = 0   
ݔ)ݔ + 5) + ݔ)2 + 5) = 0  
ݔ) + ݔ)(5 + 2) = 0  
x + 5 = 0  లÌİ�   x + 2 = 0  
  x = −5 లÌİ�  x = −2  
ȊĲ�Ūల¡ −5 , −2 

(ݔ)ܲ = ଶݔ + ݔ7 + 10   
గ�ణĥాల¡    a = 1, b =  7  ;     c =   10 

ȊĲ�Ūల ǿతŠ ưం    ߙ + ߚ  = (−5) + (−2) = −7 =
−7
1

=   
−ܾ
ܽ

 

ȊĲ�Ūల  లబŢం = =   ߚߙ (−5)(−2) = 10 =
10
1

=
c
ܽ

 

 

(࢞)ࡼ .9 = ૛࢞ − ૜  ȁకŐ ȊĲ�Ūల¡ కనుĦôǵ బహ¯పİ� గ�ణĥాలక¡ , ȊĲ�Ūలక¡ మధŪ గల సంబంı�ǵŤ సĸ�చూడంĬ�  

(ݔ)ܲ            = ଶݔ − 3  
  a = 1, b =  0   c =  −3 
ఇǩŖన బహ¯పİ� వరœ బహ¯పİ� ĥావ­న ĸ²ండ¦ ȊĲ�Ūల¡ ఉండ¦ను  

P(x) = 0  
ଶݔ − 3 = 0   
ଶݔ  = 3 
x = ±√3  
  x = √3   లÌİ�  x = − √3  
ȊĲ�Ūల¡ α = √3;   β =   −√3 

(ݔ)ܲ = ଶݔ − 3   
గ�ణĥాల¡    a = 1, b =  0  ;     c =  −3 

ȊĲ�Ūల ǿతŠ ưం    ߙ + ߚ  = ൫√3൯ + ൫−√3൯ = 0 =
−0
1

=   
−ܾ
ܽ

 

ȊĲ�Ūల  లబŢం = =   ߚߙ ൫√3൯൫−√3൯ = −3 =
−3
1

=
c
ܽ

 

 

 

ఒక వరœ  బహ¯పİ� ȁకŐ ȊĲ�Ūల¡  వర సĦా ૛ మĸ�య� 
−૚
૜

      అķనĨĆ  ఆ బహ¯పİ� కనుĦôనంĬ� 

వరœ బహ¯పİ�  ȊĲ�Ūల¡     α =  2,   β = −
1
3



ȊĲ�Ūల ǿతŠం = ߙ + ߚ = 2 + ൬
−1
3 ൰ =

6 − 1
3

=
5
3



ȊĲ�Ūల  లబţం = ߚߙ = 2 ൬
−1
3 ൰ =

−2
3



ల¡ ȊĲ�Ūల¡  గల  వరœబహ¯పİ�  ߚ,ߙ
(ݔ)ܲ = ଶݔ)]ܭ − ߙ) + ݔ(ߚ + [(ߚߙ

(ݔ)ܲ = ܭ ൥൭ݔଶ − ൬
5
3൰
ݔ + ൬

−2
3 ൰൱൩       = k ቈ

3xଶ − 5x− 2
3 ቉ 

k = 3 అķన వరœ బహ¯పİ�        ܲ(ݔ) = ଶݔ3 − ݔ5 − 2 

 

Click this link 
 https://youtu.be/_t-MgYwCNyU 

 

https://youtu.be/W-7xNE1shP8
https://youtu.be/SkJqTj_H7Sc
https://youtu.be/_t-MgYwCNyU


Scan QR Code with google lens app , open my videos watch videos / watch videos on my youtube channel Naiki Raju e learning academy  

31 | Myblog:Rajumaths.blogspot.com                    My Website                      N. RAJU                   
         Youtube :   Naiki Raju e learning Academy             satveeracademy.com                  S.A. Mathematics                                                                   




(࢞)࢖ = ૜࢞૜ − ૞࢞૛ − ૚૚࢞ − ૜   ȁకŐ ȊĲ�Ūల¡   ࢞ = ૜,−૚,ି૚
૜

    అǵ చూపంĬ� . 

బహ¯పİ� గ�ణĥాలక¡ మధŪ గల సంబంı�ǵŤ సĸ�చూడంĬ� 

Ȏాధన ∶ (ݔ)݌    = ଷݔ3 − ଶݔ5 − ݔ11 − 3    
(3)݌      = 3(3)ଷ− 5(3)ଶ − 11(3)− 3 
(3)݌ = 3(27)− 5(9)− 33− 3 
(3)݌ = 81− 45− 33− 3 
(3)݌ = 81− 81 

(3)݌ = 0 
(1−)݌ = 3(−1)ଷ − 5(−1)ଶ− 11(−1)− 3 
(1−)݌ = 3(−1) − 5(1) + 11 − 3 
(1−)݌ = −3− 5 + 11 − 3 = 11− 11 

ܲ(−1) = 0 

݌ ൬
−1
3 ൰ = 3(

−1
3 )ଷ − 5(

−1
3 )ଶ − 11 ൬

−1
3 ൰ − 3 

݌ ൬
−1
3 ൰ = 3 ൬

−1
27൰ − 5 ൬

1
9൰ − 11 ൬

−1
3 ൰− 3 

݌ ൬
−1
3 ൰ =

−1
9 −

5
9 +

11
3 − 3 

݌ ൬
−1
3

1
2൰ =

−6
9 +

11
3 − 3 

݌ ൬
−1
3 ൰ =

−2
3

+
11
3
− 3 

݌ ൬
−1
3 ൰ =

9
3 − 3 

݌ ൬
−1
3 ൰ = 3 − 3 

݌ ൬
−1
3 ൰ = 0 

,క¡    3,−1  (ݔ)݌
−1
3   ల¡ ȊĲ�Ūల¡ అగ�ను 

(ݔ)݌ = ଷݔ3 − ଶݔ5 − ݔ11 − 3   
a = 3, b = −5, c =  −11, d = −3 
ఘన బహ¯పİ�  క¡ ȊĲ�Ūల¡ ߙ = ߚ   ,3  = ߛ   ,1− =  ିଵ

ଷ


ȊĲ�Ūల ǿతŠ ưం ߙ + + ߚ  ߛ =   3 + (−1) + ቀ
ିଵ
ଷ ቁ = 2− ଵ

ଷ


                                      =
6− 1

3 

                                                                                   =
5
3 =  

−(−5)
3 =  

−ܾ
ܽ  

ߚߙ + ߛߚ + ߙߛ =  (3 × −1) + ൬−1 ×
−1
3 ൰+ ൬

−1
3 × 3൰ 

                          =           −3 +
1
3− 1 = −4 +

1
3 =

−12 + 1
3 =

−11
3 =

ܿ
ܽ 

ȊĲ�Ūల  లబŢం = =   ߛߚߙ 3 × (−1) ×
−1
3

=
−(−3)

3
=
−d
ܽ

 

 
 
 
 

 
 
 

 


Click this link  
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10. ఘనబహ¯పİ� (࢞)࢖ = ૛࢞૜ − ૞࢞૛ − ૚૝࢞ + ૡ  ȁకŐ ȊĲ�Ūల¡૝,−૛,   ૚
૛
  అǵ చూపంĬ� . 

బహ¯పİ� గ�ణĥాలక¡ ,ȊĲ�Ūలక¡ మధŪ గల సంబంı�ǵŤ సĸ�చూడంĬ� 

Ȏాధన :  (ݔ)݌ = −ଷݔ2 ଶݔ5 − ݔ14 + 8

ݔ = 4,−2,
1
2 

(4)݌ = 2(4)ଷ − 5(4)ଶ− 14(4) + 8 
(4)݌ = 2(64)− 5(16)− 56 + 8 
(4)݌ = 128− 80 − 56 + 8 
(4)݌ = 136− 136 
(4)݌ = 0 
(2−)݌   = 2(−2)ଷ − 5(−2)ଶ − 14(−2) + 8 
               = 2(−8)− 5(4) + 28 + 8 
                = −16− 20 + 28 + 8 
(2−)݌ = 36 − 36 
(2−)݌ = 0 

൬݌
1
2൰

= 2 ൬
1
2൰

ଷ

− 5 ൬
1
2൰

ଶ

− 14 ൬
1
2൰

+ 8 

൬݌
1
2൰ = 2 ൬

1
8൰ − 5 ൬

1
4൰− 14 ൬

1
2൰ + 8 

൬݌
1
2൰

=
1
4
−

5
4
− 7 + 8 

൬݌
1
2൰ =

−4
4 + 1 

൬݌
1
2൰

= −1 + 1 

൬݌
1
2൰ = 0 

,క¡    4,−2  (ݔ)݌
1
2   ల¡ ȊĲ�Ūల¡ అగ�ను 

(ݔ)݌ = ଷݔ2 − ଶݔ5 − +ݔ14 8 
a = 2, b = −5, c =  −14, d = 8 
ఘన బహ¯పİ�  క¡ ȊĲ�Ūల¡ ߙ = ߚ   ,4  = ߛ   ,2− =  ଵ

ଶ


ȊĲ�Ūల ǿతŠ ưం ߙ + + ߚ  ߛ =   4 + (−2) + ଵ
ଶ


                                                   = 2 +
1
2    

                                                  =
4 + 1

2
       =

5
2

=  
−(−5)

2
=  
−ܾ
ܽ

 

ߚߙ + ߛߚ + ߙߛ =  (4 × −2) + ൬−2 ×
1
2൰ + ൬

1
2 × 4൰ 

                          =           −8 − 1 + 2 = −9 + 2 = −7 =
−14

2 =
ܿ
ܽ 

ȊĲ�Ūల  లబŢం = =   ߛߚߙ 4 × (−2) ×
1
2 =

−8
2 =

−d
ܽ  









 

 

 
 
 
 

 


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11. −૞,૝ ల¡ ȊĲ�Ūల¡ గల బహ¯పİ�ǵ ĸాయంĬ� 

Ȏాధన :    వరœ బహ¯పİ�ĥ� ȊĲ�Ūల¡    ߙ = ߚ   ,5−  = 4  

ȊĲ�Ūల ǿతŠం α +  β =  −5 + 4 = − 1

     ȊĲ�Ūల లబŢం ߚߙ = −5(4) =  −20

૛࢞)࢑    �ల¡ ȊనŪ ల¡ గల బహ¯పİ  ࢼ,ࢻ − +ࢻ) +࢞(ࢼ  (ࢼࢻ
−5, 4 ȊనŪ ల¡ గల బహ¯పİ�    =   k[ݔଶ— ݔ(1−) − 20]

(ݔ)ܲ = k  ( x2 + ݔ1 − 20) 
k = 1 అķన  వరœ బహ¯పİ�            ܲ(ݔ) = xଶ + ݔ1 − 20 

12.     ૜,−૛ల¡ ȊĲ�Ūల¡ గల వరœ బహ¯పİ�ǵ ĸాయంĬ� 

వరœ బహ¯పİ�  ȊĲ�Ūల¡     α =  3,   β = −2  
−ܠ)ܓ   �ల¡ ȊĲ�Ūల¡ గల వరœ బహ¯పİ  ࢼ,  ࢻ −࢞)(ࢻ   (ࢼ

ĥావȃŸన  బహ¯పİ�  =  k(x− ݔ)(3 + 2) 

= ଶݔ)݇ − ݔ3 + ݔ2 − 6) 
(ݔ)ܲ = 2ݔ)݇ − ݔ1 − 6) 

k = 1 అķన వరœ బహ¯పİ�              
(ݔ)ܲ   = 2ݔ − ݔ1 − 6 
Click this links open videos this concept 

https://youtu.be/_t-MgYwCNyU         https://youtu.be/NZrVo05nzRY 




 
 

14. వరœ  బహ¯పİ� ȊĲ�Ūల ǿతŠం ,ȊĲ�Ūల లబŢం వర సĦా −૜ మĸ�య� ૛  అķన ఆ వరœ  బహ¯పİ� కనుĦôనంĬ� 

Ȏాధన :   వరœ బహ¯పİ� ȊĲ�Ūల ǿతŠం α +  β = −3 

             ȊĲ�Ūల లబŢం ߚߙ = 2 

ଶݔ)݇    �ల¡ ȊనŪ ల¡ గల బహ¯పİ  ߚ,ߙ − ߙ) + ݔ(ߚ +  (ߚߙ
=   k[ ݔଶ − (−3)x + 2]

= k  ( xଶ + ݔ3 + 2)
k = 1 అķన  వరœ  బహ¯పİ�             xଶ + ݔ3 + 2  

Click this links open videos this concept                      https://youtu.be/HN4lJMR2Dy4 
15. వరœ బహ¯పİ� ȊĲ�Ūల ǿతŠం ି૞

૛
ȊĲ�Ūల లబŢం ૝ అķన ఆ వరœ బహ¯పİ� కనుĦôనంĬ� 

Ȏాధన :   వరœసమ�సం ȊĲ�Ūల ǿతŠం α +  β = ିହ
ଶ

 

ȊĲ�Ūల లబŢం ߚߙ = 4  

ଶݔ)݇    �ల¡ ȊనŪ ల¡ గల బహ¯పİ  ߚ,ߙ − ߙ) + ݔ(ߚ +  (ߚߙ

=   k ൤ ݔଶ − ൬
−5
2 ൰ x + 4 ൨

= k  ( xଶ +
5
2
ݔ + 4)

k ቆ
2 xଶ + ݔ5 + 8

2 ቇ 

k = 2 అķన  వరœ బహ¯పİ�            2 xଶ + ݔ5 + 8 



 

13. −૞,૛,૜  ల¡ ȊĲ�Ūల¡ గల ఘన బహ¯పİ� ĸాయంĬ� ?

ఘన బహ¯పİ�  క¡ ȊĲ�Ūల¡

 ߙ = ߚ   ,3  = 2, ߛ =  −5

,  ߚ,  ߙ �ల¡ ȊĲ�Ūల¡ గల  ఘన  బహ¯పİ  ߛ =       k (x − ݔ)(ߙ − −x)(ߚ   (ߛ 

ĥావȃŸన ఘన  బహ¯పİ�  = ݇(x − ݔ)(3 − ݔ)(2 + 5) 

= ݇(x − ଶݔ)(3 + ݔ5 − ݔ2 − 10) 

= ݇(x− ଶݔ)(3 + ݔ3 − 10) 

       = ଷݔ]݇ + ଶݔ3 − ݔ10 − ଶݔ3 − ݔ9 + 30] 

K=1 అǀన (ݔ)݌ = ଷݔ − 19x + 30 

 

Click this links open videos this concept 

https://youtu.be/vCs4XSi-Nig 
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ĸ²ండ¦ చరĸాȉలలĐ ĸÃǤయ సǾకరణమ�ల¡

1. ĸ²ండ¦ చరĸాȉలలĐ ĸÃǤయ సǾకరణమ� Ȏాı�రణ ర¤పమ� ĺƔా యంĬ�

Ȏాధన :                ܽݔ + ݕܾ + ܿ = 0, ܽ, ܾ, ܿ ∈ ܴ,ܽଶ + ܾଶ ≠ 0

2. ૛࢞+ ࢟ − ૞ = ૙ మĸ�య�  ૜࢞− ૛࢟− ૝ = ૙ĸÃǤయ సǾకరణమ�ల¡ ఖండన ĸÃఖల�?

 సమ�ంతర ĸÃఖల�?ఏĥ�భȇంచు ĸÃఖల�?

Ȏాధన :     ఇǩŖన ĸÃǤయ సǾకరణ�ల¡

ݔ2 + ݕ1 − 5 = 0 ݔ3 − ݕ2 − 4 = 0
aଵ = 2    bଵ = 1    cଵ =  −5 aଶ = 3 bଶ = −2 cଶ = −4


aଵ
aଶ

=
2
3

,          
bଵ
bଶ

=
1
−2

=
−1
2

  ,    
cଵ
cଶ

=  
−5
−4

=
5
4



ୟభ
ୟమ
≠  ୠభ

ୠమ
≠ ୡభ

ୡమ
   ĥావ­న   ఇǩŖన ĸÃǤయ సǾకరణ�ల¡ ఖండన ĸÃఖల¡

+࢞ .3 ૝࢟ = ૛  మĸ�య�   ૟࢞+ ૡ࢟ = ૞ ĸÃǤయ సǾకరణమ�ల¡ ఖండన ĸÃఖల�? సమ�ంతర ĸÃఖల�?ఏĥ�భȇంచు ĸÃఖల�?

Ȏాధన :     ఇǩŖన ĸÃǤయ సǾకరణ�ల¡

ݔ3 + ݕ4 = 2  
ݔ3 + ݕ4 − 2 = 0......(1)

ݔ6 + ݕ8 = 5

ݔ6 + ݕ8 − 5 = 0......(2)

aଵ = 3    bଵ = 4    cଵ =  −2 aଶ = 6, bଶ = 8,   cଶ = −5
aଵ
aଶ

=
3
6

=
1
2

,     
bଵ
bଶ

=
4
8

 =
1
2

,     
cଵ
cଶ

=  
−2
−5

=  
2
5



ୟభ
ୟమ

=  ୠభ
ୠమ
≠ ୡభ

ୡమ
   ĥావ­న   ఇǩŖన ĸÃǤయ సǾకరణ�ల¡ సమ�ంతర ĸÃఖల¡

4. ૛࢞− ૜࢟ = ૞  మĸ�య�   ૝࢞ − ૟࢟ = ૚૙ ĸÃǤయ సǾకరణమ�ల¡ ఖండన ĸÃఖల�? సమ�ంతర ĸÃఖల�?ఏĥ�భȇంచు ĸÃఖల�?

Ȏాధన :     ఇǩŖన ĸÃǤయ సǾకరణ�ల¡

ݔ2 − ݕ3 = 5
ݔ2 − ݕ3 − 5 = 0.....(1)

ݔ4 − ݕ6 = 10
4x − 6y − 10 = 0........(2)

aଵ = 2    bଵ = −3    cଵ =  −5 aଶ = 4 bଶ = −6,   cଶ = −10
aଵ
aଶ

=
2
4

=
1
2

,     
bଵ
bଶ

=
−3
−6

=
1
2

  ,
cଵ
cଶ

=  
−5
−10

=
1
2



ୟభ
ୟమ

=  ୠభ
ୠమ

= ୡభ
ୡమ

   ĥావ­న   ఇǩŖన ĸÃǤయ సǾకరణ�ల¡ ఏĥ�భȇంచు ĸÃఖల¡

5. ૛࢞ + ܡ ܘ = − ૞  మĸ�య�  ૜࢞+ ૜࢟ = −૟ ల¡ ఏĥ²Óక Ȏాధన కȃĦ�న     ܘ  ȇల¡వను కనుĦôనంĬ�.

Ȏాధన :     ఇǩŖన ĸÃǤయ సǾకరణ�ల¡

ݔ2 + ݕ݌ = −5
ݔ2 + +ݕ݌ 5 = 0

ݔ3 + ݕ3 = −6
ݔ3 + ݕ3 + 6 = 0

aଵ = 2    bଵ = p    cଵ =  5 aଶ = 3 bଶ = 3,   cଶ = 6


aଵ
aଶ

=
2
3

,     
bଵ
bଶ

=
p
3

     
cଵ
cଶ

=  
5
6



ఇǩŖన ĸÃǤయ సǾకరణ�లక¡ ఏĥ²Óక Ȏాధన ఉంĬ�లంటÎ అȇ  ఖండన ĸÃఖల¡ ĥావల»ను 

aଵ
aଶ

≠  
bଵ
bଶ

    

2
3
≠

p
3

 
6
3
≠ p 

p ≠ 2 
∴   p ȇల¡వ = R−   {2}

 

 

https://youtu.be/ZGD_x0_EDeI 
Click this links open videos this concept                   

https://youtu.be/ZGD_x0_EDeI 
Click this links open videos this concept      

https://youtu.be/_t-MgYwCNyU
https://youtu.be/NZrVo05nzRY
https://youtu.be/HN4lJMR2Dy4
https://youtu.be/vCs4XSi-Nig
https://youtu.be/ZGD_x0_EDeI
https://youtu.be/ZGD_x0_EDeI
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

6. ૛࢞ − ܡ  ܓ + ૜ =  ૙ మĸ�య�  ૝࢞+ ૟ ࢟ − ૞ = ૙  ల¡ సమ�ంతరమ�ల»ౖన  ܓ  ȇల¡వను కనుĦôనంĬ�.

Ȏాధన :     ఇǩŖన ĸÃǤయ సǾకరణ�ల¡

ݔ2 − +ݕ݇ 3 = 0 ݔ4 + ݕ6 − 5 = 0
aଵ = 2    bଵ = −k    cଵ

=  3
aଶ = 4 bଶ = 6 cଶ

= −5
aଵ
aଶ

=
2
4 =

1
2,     

bଵ
bଶ

=
−k
6      

cଵ
cଶ

=  
3
5

ఇǩŖన ĸÃǤయ సǾకరణ�ల¡  సమ�ంతరమ�ల»ౖన  
aଵ
aଶ

=  
bଵ
bଶ

    

1
2 =

−k
6  

6
2 = −k 

k = −3 
∴    k ȇల¡వ = −3





7. ૜࢞ + ૝ ܡ+ ૛ = ૙   మĸ�య�   ૢ࢞ + ૚૛ ࢟+ ࢑ =  ૙  ల¡ ఏĥ�భȇంచు  ĸÃఖల»ౖన    ܓ   ȇల¡వను కనుĦôనంĬ�.

ݔ3 + ݕ4 + 2 = 0 ݔ9 + ݕ12 + ݇ = 0
aଵ = 3 ,   bଵ = 4   , cଵ =  2 aଶ = 9, bଶ = 12, cଶ = k


aଵ
aଶ

=
3
9

=
1
3

,     
bଵ
bଶ

=
4

12
=

1
3

    ,
cଵ
cଶ

=  
2
k



ఇǩŖన ĸÃǤయ సǾకరణ�ల¡ ఏĥ�భȇంచు  ĸÃఖల»ౖన    ୟభ
ୟమ

=  ୠభ
ୠమ

= ୡభ
ୡమ

    అగ�ను.
1
3

=  
1
3

=  
2
k

 
1
3

=  
2
k

 

 ∴       k = 6 


૛ܠ − ܡ  = ૞    మĸ�య�  ૜ܠ + ૛ܡ = ૚૚ లను చరĸాȋ పƔǳǘÃపణపదţǳన  Ȏాı�ంచంĬ� 

Click this link open this concept https://youtu.be/1UhwsvQv0lw              https://youtu.be/fHkz8Mq2FZs
Ȏాధన :    ఇǩŖన ĸÃǤయ సǾకరణ�ల¡

          2x −  y = 5    . . . . . . . . . . . (1)  
         3x + 2y = 11. . . . . . . . . . . (2) 

సǾ  (1)   నుంĬ�    2x − 5 = y...........(3)

y  ȇల¡వను  సǾ (2) లĐ  ĸాయĦా
3x + 2y = 11 

3x + 2(2x − 5) = 11
3x + 4x− 10 = 11

7x = 11 + 10
  7x = 21 

  x =  
21
7

= 3

x = 3  ȇల¡వను  సǾ (3)లĐ ĸాయĦా 
y = 2x − 5

y = 2(3) − 5 
= 6 − 5 = 1

y = 1 
∴ x = 3,          y = 1
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8. ૜ܠ + ૝ ܡ = ૛   మĸ�య�  ૛ܠ+ ૜ܡ = ૝ లను చరĸాȋ ĮúలĦ�ంచు పదţǳలĐ  Ȏాı�ంచంĬ�

Ȏాధన :    ఇǩŖన ĸÃǤయ సǾకరణ�ల¡

3x + 4 y = 2 … … … … . (1)                   2x + 3y = 4 … … … (2) 
సǾ (1) × 2         ĨేయĦా             
సǾ (2) × 3         ĨేయĦా               

  6x + 8y =    4
          6x + 9y =   12 
        −       −          − 

      −1y  =   −8 
y = 8 

y = 8 ను సǾ (1)లĐ ĸాయĦా 
3x + 4 y = 2

3x + 4 (8) = 2
3x + 32 = 2
3x = 2 − 32
  3x = −30
   x =  −10

∴ x = −10,          y = 8



૟૙
ĳ¿దŢ  ĥąణం= x,   ǩనŤ ĥąణం = y  అనుక¡ంİ�ం

x, y ల¡ సంప®రĥాల¡ అķన          x + y = 180଴ … … (1)
ĳ¿దŢĥąణం = ǩనŤĥąణం +6

x = y + 6 … … (2)
x ȇల¡వను సǾ (1)లĐ ĸాయĦా

x + y = 180଴
y + 6 + y = 180଴

2y + 6 = 180଴   2y = 180 − 6

2y = 174 y =  
174

2
= 87

y=87 ను సǾ (2)లĐ ĸాయĦా

x = y + 6
x = 87 + 6 = 93

ఆ ĥąణ�ల¡  = 87଴ ,    93଴  

 



ĦƘా ȶ పదŢǳన ȎాధĲ�ల¡ కనుĦôనడం   
 ࢕ࢋࢊ࢏࢜ ࢙࢏ࢎ࢚ ࢎࢉ࢚ࢇ࢝ ࢖࢖ࢇ ࢙࢔ࢋ࢒ ࢋࢍ࢒࢕࢕ࢍ ࢎ࢚࢏࢝ ࢔ࢇࢉ࢙

https://youtu.be/IdA95Ht4xUI https://youtu.be/wFJ2nv1CzzQ 

 




https://youtu.be/racryJcgvYY 

https://youtu.be/1UhwsvQv0lw
https://youtu.be/fHkz8Mq2FZs
https://youtu.be/IdA95Ht4xUI
https://youtu.be/wFJ2nv1CzzQ
https://youtu.be/racryJcgvYY
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5.  వరœ  సǾకరణ�ల¡ 

వరœ  సǾకరణ�ల పĸ�చయం  

 

1. సమ�న మ¢ల�ల¡ గల వరœ  సǾకరణం  ĸాయంĬ� 

Ȏాధన :                               (x − ݔ)(2 − 2) = 0 

xଶ − 2x− 2x + 4 = 0 
xଶ − 4x + 4 = 0 

2. ĺాసŠవ సంఖŪల¡ మ¢ల�ల¡Ħా లÌǵ వరœ  సǾకరణం  ĸాయంĬ�  

Ȏాధన :     ĺాసŠవ సంఖŪల¡ మ¢ల�ల¡Ħా లÌǵ వరœ సǾకరణం   

xଶ + 4 = 0 
3. ૜,−૛ల¡ మ¢ల�ల¡ గల  వరœ  సǾకరణం ĸాయంĬ� 

వరœ సǾకరణం మ¢ల�ల¡   ߙ = ߚ   ,3  = −2

ల¡  మ¢ల�ల¡ గల  వరœ  సǾకరణం  ߚ,  ߙ = (x − ݔ)(ߙ − (ߚ = 0   
(x − ݔ)(3 + 2) = 0 
ଶݔ − ݔ3 + ݔ2 − 6 = 0 

ଶݔ                          − ݔ1 − 6 = 0  
      2, 3   ల¡ మ¢ల�ల¡ Ħా గల  ݔ  లĐ  వరœసǾకరణం ĸాయంĬ� 

      −2, 3   ల¡ మ¢ల�ల¡ Ħా గల  ݔ  లĐ వరœసǾకరణం ĸాయంĬ� 

          5,−7   ల¡ మ¢ల�ల¡ Ħా గల ݔ  లĐ  వరœసǾకరణం ĸాయంĬ� 

     −3,−2   ల¡ మ¢ల�ల¡ Ħా గల ݔ  లĐ  వరœసǾకరణం ĸాయంĬ� 

       √2, − √2   ల¡ మ¢ల�ల¡ Ħా గల  ݔ   లĐ వరœసǾకరణం ĸాయంĬ� 

4. ĥారణ�ంక పదţǳన   ૛࢞૛ − ૞࢞ + ૜ = ૙  ȁకŐ మ¢ల�లను కనుĦôనుమ�  

వరœ సǾకరణం 2ݔଶ − ݔ5 + 3 = 0   

               ܽ = 2,   ܾ =  −5,   ܿ = 3 
2xଶ − 5x + 3 = 0   
2xଶ − 2x − 3x + 3 = 0  
ݔ)ݔ2  − 1)  − ݔ1)3 − 1) = 0   

(x− 1)(2x− 3) = 0 
(x − 1) = 0    లÌİ�     (2x− 3) = 0 

x = 1  లÌİ�   2x = 3 
x = 1   లÌİ�   x = ଷ

ଶ
    

 
 

                               

∴     వరœ సǾకరణం మ¢ల�ల¡   1, ଷ
ଶ
   

5. ૚૙૙࢞૛  − ૛૙ ࢞ + ૚ = ૙ ȁకŐ మ¢ల�లను కనుĦôనుమ� 

వరœ  సǾకరణం     100ݔଶ  − ݔ 20 + 1 = 0 
10ଶݔଶ  − ݔ (10)2 + 1ଶ  = 0 
 (10x − 1)ଶ =   0       (aଶ − 2ab + bଶ = (a − b)ଶ ) 

10x − 1 = 0 
10x = 1 

x =
1

10
 

                 ∴     వరœ సǾకరణం మ¢ల�ల¡   ଵ
ଵ଴

, ଵ
ଵ଴

 

ac   =2.3         =6ݔଶ 

                     -2x     -3x 

                     b = -5x 

https://youtu.be/cLKlN8RhO18 
click this link watch video 

https://youtu.be/vrBVyD9nBzA 
click this link watch video 
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6. ĥారణ�ంక పదţǳన ࢞૛ − ૜࢞ − ૚૙ = ૙  ȁకŐ మ¢ల�లను కనుĦôనుమ� 

7. ૛࢞૛ + ࢞ − ૟ = ૙ ȁకŐ మ¢ల�లను కనుĦôనుమ� 

࢞) ࢞ .8 + ૝) = ૚૛   ȁకŐ మ¢ల�లను కనుĦôనుమ�. 

૛࢞ࢇ + ࢞࢈ + ࢉ = ૙,    ࢇ ≠ ૙, ࢉ,࢈,ࢇ ∈ ࢞    ࡾ = ࢉࢇ૛ି૝࢈ඥ±࢈ି 
૛ࢇ

 
 

 
 

૛࢞ .9 + ૞࢞ + ૟ = ૙ వరœసǾకరణం  సూతƔ పదţǳన Ȏాı�ంచంĬ� 

Ȏాధన: ఇǩŖన  వరœసǾకరణం ݔଶ + ݔ5 + 6 = 0 

ଶݔܽ + ݔܾ + ܿ = 0 ĮČ Ƿč లŖĦా 

ܽ = 1, ܾ = 5, ܿ = 6  

ݔ =  
−ܾ ± √ܾଶ − 4ܽܿ

2ܽ
 

ݔ =  
−5 ± ඥ5ଶ − 4(1)(6)

2(1)  

ݔ =
−5 ± ඥ5ଶ − 4(1)(6)

2(1) =
−5 ± √25 − 24

2  

ݔ =
−5 ± √1

2  

ݔ =
−5 + 1

2
ݔ     , =

−5− 1
2

 

ݔ =
−4
2

= ݔ             ,2− =
−6
2

= −3 

వరœసǾకరణం Ȏాధనల¡  −2,−3 

 

 
૛ܠ૛ − ૝ܠ + ૜ =  ૙ ȁకŐ ȇచǖణ� కనుĦôǵ  తİ�ŵĸా     మ¢ల�ల సŵĵ�వమ� ను   ĮెలపంĬ�. 

Ȏాధన   :  ఇǩŖన వరœ సǾకరణం  2xଶ − 4x + 3 =  0 

a = 2, b =  −4,   c = 3 
ȇచǖణ�    bଶ − 4ac = (−4)ଶ − 4(2)(3) 

                        = 16− 24 = −8 < 0 
bଶ − 4ac < 0  ĥావ­న మ¢ల�ల¡  ĺాసŠవ   సంఖŪల¡ ĥాదు 

 
3xଶ − 2x + ଵ

ଷ
=  0 ȁకŐ ȇచǖణ� కనుĦôǵ  తİ�ŵĸా  మ¢ల�ల సŵĵ�వమ� ను   ĮెలపంĬ�. ఒక ĺÂళ 

మ¢ల�ల¡ ĺాసŠవ సంఖŪల»ౖĮే ĺాǵǵ కనుĦôనుమ� . 

ఇǩŖన వరœ సǾకరణం  3xଶ − 2x + ଵ
ଷ

=  0  

a = 3, b =  −2,   c =
1
3

 

ȇచǖణ� =  bଶ − 4ac = (−2)ଶ − 4(3)(ଵ
ଷ
) = 4− 4 = 0 

bଶ − 4ac =  0  ĥావ­న మ¢ల�ల¡ ĺాసŠĺాల¡ మĸ�య� సమ�నం  

మ¢ల�ల¡ = ିୠ
ୟ

= ି(ିଶ)
ଷ

=   ଶ
ଷ
 

 

https://youtu.be/MNpCvP6Po6k 

click this link watch video 

https://youtu.be/WSxjWCvC60A 

click this link watch video 

https://youtu.be/cLKlN8RhO18
https://youtu.be/vrBVyD9nBzA
https://youtu.be/MNpCvP6Po6k
https://youtu.be/WSxjWCvC60A
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૛࢞૛ + ࢞࢑ + ૜ =  ૙ ȁకŐ ĸ²ండ¦  మ¢ల�ల¡ సమ�నం అķĮే  ܓ  ȇల¡వ కనుĦôనుమ�. 

ఇǩŖన వరœ సǾకరణం   2ݔଶ + ݔ݇ + 3 =  0 

a = 2, b =  k,   c = 3 
మ¢ల�ల¡ ĺాసŠĺాల¡ మĸ�య� సమ�నం  ĥావ­న bଶ − 4ac =  0   

kଶ − 4(2)(3) = 0 
kଶ − 24 = 0 

kଶ = 24   
k = √24 

 

https://youtu.be/WSxjWCvC60A   click this link watch video 
 

࢞)࢞࢑ − ૛) + ૟ = ૙  వరœసǾకరణం ȁకŐ ĸ²ండ¦  మ¢ల�ల¡ సమ�నం   అķĮే  ܓ  ȇల¡వ కనుĦôనుమ�. 
 
10. ૜ܠ૛ − ૝√૜ܠ+ ૝ = ૙ వరœసǾకరణం ȁకŐ మ¢ల�లǿతŠం ,  మ¢ల�ల లబŢం కనుĦôనుమ�. 

Ȏాధన :  వరœసǾకరణం   3xଶ − 4√3x + 4 = 0 

a = 3   b = −4√3   , c = 4 
వరœసǾకరణం మ¢ల�ల¡ α,β ల¡ అķన  

మ¢ల�లǿతŠం α + β = ିୠ
ୟ

= ି(ିସ√ଷ)
ଷ

= ସ√ଷ
ଷ

 ,   

మ¢ల�ల లబŢం  αβ =  
c
a

=
4
3

 

 

 
11. √૜ ܠ૛ + ܠૢ + ૟√૜ = ૙   వరœసǾకరణం ȁకŐ మ¢ల�లǿతŠం ,  మ¢ల�ల లబŢం కనుĦôనుమ�. 

૛ܠ .12 − ૚૙ܠ = ૢ = ૙ వరœసǾకరణం ȁకŐ మ¢ల�లǿతŠం ,  మ¢ల�ల లబŢం కనుĦôనుమ�. 

13. ૛ܠ૛ + ܠ − ૝ = ૙ వరœసǾకరణం ȁకŐ మ¢ల�లǿతŠం ,  మ¢ల�ల లబŢం కనుĦôనుమ�. 
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1. ૞, ૚,−૜,−ૠ, …........అంక ĻÑƘĬ�లĐ ૚૙  వ పదమ� కనుĦôనంĬ� 

ఇǩŖన అంకĻÑƘĬ�          5,   1,−3,−7, …........ 

ǿదట� పదం ܽ = 5, ܽଶ = 1 

పİ�ంతరం  d = ܽଶ  − ܽଵ = 1 − 5 =  −4  

n   వ పదం   ܽ௡ = ܽ + (݊ − 1)݀  
10 వ పదం ܽଵ଴ = ܽ + 9݀ = 5 + 9(−4)  
                                                                     ܽଵ଴ = 5 − 36 =  −31   

∴ 10 వ పదం ܽଵ଴ =  −31 
2. ૚૙,ૠ,૝ , … .. .............అంక ĻÑƘĬ�లĐ   ૜૙   వ పదమ� మĸ�య� ܖ వ పదం కనుĦôనంĬ� 

ఇǩŖన అంకĻÑƘĬ�                  10, 7, 4 , … .. ............... 

ǿదట� పదం ܽ = 10,  ܽଶ = 7 

పİ�ంతరం  ݀ = ܽଶ  − ܽଵ = 7 − 10 =  −3 

n   వ పదం   a୬ = a + (n − 1)d  
30 వ పదం  = aଷ଴ = a + 29 d = 10 + 29 (−3)  
aଷ଴ = 10 − 87 =  −77   

        ∴ 30 వ పదం  aଷ଴ =  −77 
n   వ పదం   a୬ = a + (n − 1)d = 10 + (n − 1)(−3) = 10 − 3(n − 1) 

a୬ = 10− 3n + 3 
∴     a୬ = 13− 3n  

 

−   ܅۶ .3 ૜, ି૚
૛

,૛.............. అంక ĻÑƘĬ�లĐ ૚૚  వ పదమ� కనుĦôనంĬ� 

4. 4, 10, 16, 22, …… అĲÂ జ�ǹĮ� అంకĻÑƘĭ� అగ�Ĳ� ? అంకĻÑƘĭ� అķĮే తర ĺాత వĨేŖ మ¢డ¦ పİ�లను 

ĸాయ�మ�.        https://youtu.be/whacpzqss4Q          click this link watch video 

Ȏాధన :   4, 10, 16, 22, …… 

ܽଵ = 4, ܽଶ = 10, ܽଷ = 16, ܽସ = 22 
ܽଶ − ܽଵ =  10 − 4 = 6 

   ܽଷ −  ܽଶ =  16− 10 = 6      
      ܽସ   −    ܽଷ = 22 − 16 = 6 

వర స పİ�ల ĵÈదం సమ�నం ĥావ­న ఇİ� అంకĻÑƘĭ� ఆగను 

Ȏామ�నŪ ĵÈదం = d =  6 

ܽହ = ܽସ = +݀ = 22 + 6 = 28 

ܽ଺ = ܽହ = +݀ = 28 + 6 = 34 

ܽ଻ = ܽ଺ = +݀ = 34 + 6 = 40 

∴   తర ĺాǳ   3  పİ�ల¡   28, 34, 40 

 

૟. ĻÑƘఢ¦ల¡ 
 

https://youtu.be/l8YLNk6Um1o 

click this link watch video 

https://youtu.be/WSxjWCvC60A
https://youtu.be/whacpzqss4Q
https://youtu.be/l8YLNk6Um1o
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5. √૛,√ૡ,√૚ૡ,√૜૛, …. అĲÂ జ�ǹĮ� అంకĻÑƘĭ� అగ�Ĳ� ?అంకĻÑƘĭ� అķĮే తర ĺాత వĨేŖ మ¢డ¦ పİ�లను ĸాయ�మ�. 

ఇǩŖన ĻÑƘĬ� √૛,√ૡ,√૚ૡ,√૜૛, ….  , , …..... 

  ܽଵ = √2, 
  ܽଶ = √8 = √4 × 2 = 2√2,    
ܽଷ = √18 = √9 × 2 = 3√2,  
  ܽସ = √32 = √16 × 2 = 4√2  

ܽଶ − ܽଵ = 2√2 −√2 = √2    
ܽଷ −  ܽଶ = 3√2 − 2√2 = √2        
     ܽସ   −    ܽଷ = 4√2 − 3√2 = √2 

వర స పİ�ల ĵÈదం సమ�నం ĥావ­న ఇİ� అంకĻÑƘĭ� ఆగను 

Ȏామ�నŪ ĵÈదం = d = √2 

ܽହ = ܽସ = +݀ = 4√2 + √2 = 5√2 
ܽ଺ = ܽହ = +݀ = 5√2 + √2 = 6√2 
ܽ଻ = ܽ଺ = +݀ = 6√2 + √2 = 7√2 
∴   తర ĺాǳ   3  పİ�ల¡  5√2, 6√2, 7√2 

 

 
6. −૛, ૛,૜,−૜, … .. అĲÂ జ�ǹĮ� అంకĻÑƘĭ� అగ�Ĳ� ?అంకĻÑƘĭ� అķĮే తర ĺాత వĨేŖ మ¢డ¦ పİ�లను ĸాయ�మ�. 

7. ૙.૛,૙.૛૛, ૙.૛૛૛,૙.૛૛૛૛.... అĲÂ జ�ǹĮ� అంకĻÑƘĭ� అగ�Ĳ� ? 

8. −૚૙,−૟,−૛,૛..... అĲÂ జ�ǹĮ� అంకĻÑƘĭ� అగ�Ĳ� ?అంకĻÑƘĭ� అķĮే తర ĺాత వĨేŖ మ¢డ¦ పİ�లను ĸాయ�మ�. 

 
9. ૛૚,૚ૡ,૚૞............   అంక ĻÑƘĬ�లĐ ఎనŤవ పదమ� (−ૡ૚ )అవ­త§ంİ�? 

ఇǩŖన అంకĻÑƘĬ�   21, 18, 15............    

ǿదట� పదం ܽ = 21,  ܽଶ = 18 

పİ�ంతరం  d = ܽଶ  − ܽଵ = 18 − 21 = −3 

అంకĻÑƘĬ� n   వ పదం   a୬ =  −81  అనుక¡ంİ�ం  

అంకĻÑƘĬ� లĐ     n   వ పదం   a୬ = a + (n − 1)d  
−81 = 21 + (n − 1)(−3) 
−81 = 21− 3(n − 1) 
−81 = 21 − 3n + 3 
−81 = 24− 3n   

3n = 24 + 81  
3n = 105 

 n =
105

3
  

 n = 35 
∴   అంక ĻÑƘĬ�లĐ 35  వ పదమ�   ( −81 )   అవ­త§ంİ�. 
 

 

https://youtu.be/whacpzqss4Q 
click this link watch video 

https://youtu.be/mzF_67pOvBo 
click this link watch video 
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10. 5,  11,  17,  23, ...  అంక ĻÑƘĬ�లĐ      ૜૙૚  వ­ంట�ంİో లÌİో  కనుĦôనుమ� 

ఇǩŖన అంకĻÑƘĬ�   5,  11,  17,  23, ...  

ǿదట� పదం ܽ = 5,   ܽଶ = 11 

పİ�ంతరం  d = ܽଶ  − ܽଵ = 11 − 5 = 6 

అంకĻÑƘĬ� n   వ పదం   a୬ =  301  అనుక¡ంİ�ం  

అంకĻÑƘĬ� లĐ     n   వ పదం   a୬ = a + (n − 1)d  
301 = 5 + (n − 1)(6) 

301 = 5 + 6n − 6 
301 = 6n − 1 
301 + 1 = 6n   

302 = 6n  

n =
302

6
  

 n = 50.33 
అķĮే n ధన ప®రş సంఖŪ ĥాదు ĥావ­న 301 ఇǩŖన జ�ǹĮ�లĐ వ­ండదు. 

 

૚ࢇ .11 = ૞,ࢇ૝ = ૢ ૚
૛
 అķన ࢇ૛ , ࢇ૜ ను కనుĦôనుమ�?  

Ȏాధన :  ܽଵ = 5 = ଵ଴
ଶ

   ;               ܽସ = 9 ଵ
ଶ

= ଵଽ
ଶ
  

ܽସ = ܽ + 3݀ =
19
2

 
10
2

+ 3d =
19
2

 

3d =
19
2

 −
10
2

 =
9
2

 

3d =
9
2

 

d =
9
2

×
1
3

=
3
2

 

d =
3
2

 

ܽଶ = ܽ + ݀ =
10
2

+
3
2

=
13
2

 

ܽଷ = a + 2d =
10
2

+ 2 ൬
3
2൰

=
10
2

+
6
2

=
16
2

 = 8 

∴   ܽଶ =  
13
2

  ,ܽଷ  = 8 

 

૛ࢇ .12 = ૜ૡ ,ࢇ૟ = −૛૛ అķన ࢇ૚,ࢇ૜,ࢇ૞,ࢇ૝ ల ను కనుĦôనుమ�? 
 

 

 ࢃࡴ

13.            ૜, ૡ, ૚૜, ૚ૡ ................ అంక ĻÑƘĬ�లĐ ఎనŤవ పదమ�  ૠૡ   అవ­త§ంİ� 

14. ఒక అంక ĻÑƘĬ�లĐ ૚૚ వ పదమ� ૜ૡ   మĸ�య�  ૚૟  వ పదమ� ૠ૜   అķన  ૜૚ వ పదమ� కనుĦôనుమ�. 
15. ఒక అంక ĻÑƘĬ�లĐ ૜ వ , 9 వ పİ�ల¡ వర సĦా ૝,−ૡ అķన  ఎనŤవ పదమ� సుĲ�Ť ‘ 0’ అవ­త§ంİ�. 

 

https://youtu.be/mzF_67pOvBo 

click this link watch video 

https://youtu.be/whacpzqss4Q
https://youtu.be/mzF_67pOvBo
https://youtu.be/mzF_67pOvBo
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16. ૜ వ పదమ�  ૞, ૠ వ పదమ� ૢ  గ  ఉండ¦నట�ų  ఒక అంక ĻÑƘĬ�ǵ కనుĦôనంĬ�   
Ȏాధన : అంక ĻÑƘĬ�  లĐ 3 వ పదమ� =  aଷ = a + 2d = 5  .......(1) 

 అంక ĻÑƘĬ�  లĐ 7 వ పదమ� = a଻ = a + 6d = 9 .........(2) 

సǾ (2) −  (1) ĨేయĦా    ܽ    +   6݀ =   9 
     ܽ  + 2݀    =   5  
   −      −             −  

 

        4d     = 4  

d =
4
4

= 1 

d = 1 సǾ (1) లĐ ĸాయĦా  
ܽ + 2݀ = 5 

a + 2 (1) = 5 
a + 2 = 5 

a = 5 − 2 = 3 
ܽଵ = 3    

  ܽଶ = ܽ + ݀ = 3 + 1 = 4        
      ܽଷ = ܽ + 2݀ = 3 + 2(1) = 3 + 2 = 5 

                      ∴     అంక ĻÑƘĬ�  3, 4, 5.......................... 

 

 

17.  ૠ  Ĩే ĵ�Ħ�ంచబĬే మ¢డంĥ²ల సంఖŪల¡ అǵŤ?  

మ¢డంĥ²ల సంఖŪల¡  100, 101, 102, … … … … … … … … 999 

7  Ĩే ĵ�Ħ�ంచబĬే మ¢డంĥ²ల సంఖŪల¡  105, 112, 119, … … … … . .994 

వర స పİ�ల ĵÈదం 7 ĥావ­న ఇİ� అంకĻÑƘĬ�       

ǿదట� పదం ܽ = 105  ,  ܽଶ = 112 

పİ�ంతరం  d = ܽଶ  − ܽଵ = 112 − 105 = 7 

అంకĻÑƘĬ� n   వ పదం   a୬ =  994అనుక¡ంİ�ం  

అంకĻÑƘĬ� లĐ     n   వ పదం   a୬ = a + (n − 1)d  
994 = 105 + (n − 1)(7) 
994 = 105 + 7(n − 1) 

994 = 105 + 7n − 7 
994 = 98 + 7n   
994− 98 = 7n  

7n = 896 

 n =
896

7
  

 n = 128 
∴   ĥావ­న   7  Ĩే ĵ�Ħ�ంచబĬే మ¢డంĥ²ల సంఖŪల¡ 128  ఉĲ�Ťķ 

 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

https://youtu.be/M3diqYg1T64 

click this link watch video 

https://youtu.be/FyU1iwNBQGs 

click this link watch video 
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૚૙,ૠ,૝ , …......,−૟૛   అంక ĻÑƘĬ�లĐ ǩవĸ� నుంĬ� 11 వ పదమ�ను కనుĦôనుమ� 

ఇǩŖన అంకĻÑƘĬ�   10, 7, 4 , …......,−62 

ǿదట� పదం ܽ = 10,  ܽଶ = 7 

పİ�ంతరం  d = ܽଶ  − ܽଵ = 7− 10 = −3 

అంకĻÑƘĬ� n   వ పదం   a୬ =  −62  అనుక¡ంİ�ం  

అంకĻÑƘĬ� లĐ     n   వ పదం   a୬ = a + (n− 1)d  
−62 = 10 + (n− 1)(−3) 
−62 = 10− 3(n− 1) 
−62 = 10 − 3n + 3 
−62 = 13 − 3n   

3n = 13 + 62  
3n = 75 

 n =
75
3

  

 n = 25 
∴   అంక ĻÑƘĬ�లĐ 25  పİ�ల¡ ఉంట�ķ 

 ǩవĸ� నుంĬ� 11 వ పదమ� అనĦా ǿదట� నుంĬ� 15 వ పదమ� అగ�ను 

aଵହ = a + 14 d = 10 + 14(−3) = 10 − 42 =  −32 
ǩవĸ� నుంĬ� 11 వ పదమ� −32 అగ�ను .  

 

૚ࢇ = ૛,ࢇ૜ = ૛૟ అķన ࢇ૛ ను కనుĦôనుమ�? 

Ȏాధన:  ܽଵ = 2, ܽଷ = 26 

ܽଷ = a + 2d = 26 
2 + 2d = 26  
 2d = 26− 2 

 2d = 24  

d =
24
2

   

 d = 12 
ܽଶ = ܽ + ݀ = 2 + 12 = 14 

∴ ܽଶ  = 14 

 

૜,ૡ,૚૜, … . .૛૞૜ అంక ĻÑƘĬ� ȁకŐ ǩవĸ� నుంĬ� ૛૙  వ పదమ�ను కనుĦôనుమ� HW 

 
అంక ĻÑƘĬ�లĐǵ   ܖ  పİ�ల ǿతŠం ȴతœ ం  

https://youtu.be/AU0ohsj9Pfo 
click this link watch video 
  

 
 

https://youtu.be/M3diqYg1T64
https://youtu.be/FyU1iwNBQGs
https://youtu.be/AU
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18. ૚૟,૚૚.    ૟… … …  అంక ĻÑƘĬ�లĐǵ   ૛૜   పİ�ల ǿతŠం కనుĦôనుమ�. 
 

 

19. Ȏాధన  :ఇǩŖన అంకĻÑƘĬ� 

                       16, 11.    6 … … … ... 

                ǿదట� పదం ܽ = 16,  ܽଶ = 11 

                  పİ�ంతరం  ݀ = ܽଶ  − ܽଵ = 11 − 16 =  −5 

అంక ĻÑƘĬ�లĐǵ   n పİ�ల ǿతŠం =  s୬ =
n
2 [2a + (n − 1)d] 

అంక ĻÑƘĬ�లĐǵ   23   పİ�ల ǿతŠం  sଶଷ =
23
2 [2(16) + 22(−5)] 

23
2 [32− 110] =

23
2 (−78) = 23(−39) = −897 

అంక ĻÑƘĬ�లĐǵ   23   పİ�ల ǿతŠం  (−897) 
 

 

 

 ܹܪ

20. 11, 8, 5, 2 . . . . . అంక ĻÑƘĬ�లĐ −  150  వ­ంట�ంİో  లÌİో  కనుĦôనుమ� 
21. 3 Ĩే ĵ�Ħ�ంచబĬ ేĸ²ండంĥ²ల సంఖŪల¡ అǵŤ? 
22. 11 Ĩే ĵ�Ħ�ంచబĬ ేమ¢డంĥ²ల సంఖŪల¡ అǵŤ? 
23. 10  మĸ�య�  250ల మధŪ గల 4 ȁకŐ గ�ణ�జ�ల సంఖŪను కనుĦôనుమ� 

 

24. ఒక అంక ĻÑƘĬ�లĐ ૝ వ , ૡవ  పİ�ల ǿతŠం    ૛૝   మĸ�య�  ૟వ ,    ૚૙  వ  పİ�ల 

 ǿతŠం     ૝૝  అķన  ǿదట� మ¢డ¦ పİ�లను కనుĦôనుమ�.  
Ȏాధన :   ఒక అంక ĻÑƘĬ�లĐ 4 వ , 8వ  పİ�ల ǿతŠం    24   

aସ + a଼ = a + 3d + a + 7d = 24 
2a + 10d = 24..............(1) 

ఒక అంక ĻÑƘĬ�లĐ 6 వ , 10వ  పİ�ల ǿతŠం    44   

a଺ + aଵ଴ = a + 5d + a + 9d = 44 
                                                      2a + 14d = 44...........................(2) 

సǾ (2) −  (1) ĨయేĦా 

    2ܽ    +   14݀ =  44 
     2ܽ    +  10݀ =   24  
     −      −             −  

 

             4d         = 20  

d =
20
4

= 5 

d = 5 సǾ (1) లĐ ĸాయĦా  
2ܽ + 10݀ = 24 

2a + 10 (5) = 24 
2a + 50 = 24 

2a = 24− 50 = −26 

a =
−26

2
=  −13 

ܽଵ = −13    
  ܽଶ = ܽ + ݀ = −13 + 5 = −8       

      ܽଷ = ܽ + 2݀ = −13 + 2(5) = −13 + 10 = −3 
∴     అంక ĻÑƘĬ� − 13,−8,−3, .......................... 
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25. ૡ  Ĩే ĵ�Ħ�ంచబĬే మ¢డంĥ²ల సంఖŪల¡ ǿతŠం కనుĦôనంĬ�? 

26. ఒక ప®ల ĮČటలĐ ǿదట� వర సలĐ ૛૜   గ�ల�Ǻ Ĩెట�ų  , ĸ²ండవ వర సలĐ ૛૚ Ĩెట�ų  ,   మ¢డవ  వర సలĐ ૚ૢ  Ĩెట�ų  

.......వ­Ĳ�Ťķ. ǩవĸ� వర సలĐ 5 Ĩెట�ų  వ­నŤ గ�ల�Ǻ Ĩెటų  వర సలÌǵŤ? 

27. ࢇn = (n-1)(n-2)   0 
28. (-6)(d) ૞

૝
25  

29. 5, 2 , -1,................ -22  
30. 10, 8, 6, ……………….. -28  

 

   ఒక అంక ĻÑƘĬ�లĐ ǿదట� పదం 10  మĸ�య� ǿదట� 14 పİ�ల ǿతŠం 1050  అķన ૛૙ వ పదమ�ను కనుĦôనుమ�. 

ఒక అంక ĻÑƘĬ�లĐ ǿదట� పదం ܽ = 10  మĸ�య�  

ǿదట� 14 పİ�ల ǿతŠం Sଵସ = 1050   

అంక ĻÑƘĬ�లĐǵ   n పİ�ల ǿతŠం =  s୬ =
n
2 [2a + (n − 1)d] 

sଵସ =
14
2 [2(10) + 13d] 

1050 = 7 (20 + 13d) 
1050

7
= 20 + 13d 

150 = 20 + 13d 
150− 20 = 13d 

130 = 13 d 

d =
130
13 = 10 

అంక ĻÑƘĬ�లĐ 20 వ పదమ� ܽଶ଴ = ܽ + 19݀ = 10 + 19(10) = 10 + 190 = 200 

అంక ĻÑƘĬ�లĐ 20 వ పదమ� ܽଶ଴ = 200 

 

31. ૛૝,૛૚,૚ૡ, … …  అంక ĻÑƘĬ�లĐ ఎǵŤ పİ�ల ǿతŠం ૠૡ అవ­త§ంİ�.  

Ȏాధన  :ఇǩŖన అంకĻÑƘĬ�                             24, 21, 18, … …   

                ǿదట� పదం ܽ = 24,  ܽଶ = 21 

                  పİ�ంతరం  ݀ = ܽଶ  − ܽଵ = 21 − 24 =  −3 

అంక ĻÑƘĬ�లĐǵ   n పİ�ల ǿతŠం =  s୬ = 78 

అంక ĻÑƘĬ�లĐǵ   n పİ�ల ǿతŠం =  s୬ =
n
2 [2a + (n − 1)d] 

78 =
n
2 [2(24) + (n − 1)(−3)] 

78 × 2 = n[48 − 3(n− 1)] 
156 = n(48− 3n + 3) 

156 = n(51 − 3n) 
156 = 51n − 3nଶ 

3nଶ − 51n + 156 = 0 
3(nଶ − 17n + 52) = 0 
1nଶ − 17n + 52 = 0 

nଶ − 13n− 4n + 52 = 0 
n( n− 13 )− 4(n− 13) = 0 

(n− 13)(n− 4) = 0 
n− 13 = 0  లÌİ�   n− 4 = 0 

n = 13    లÌİ�       n = 4 
పİ�ల సంఖŪ 4  లÌİ� 13 
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1. (  ૝,૙  )  మĸ�య� (    ૡ,૙)అĲÂ ĸ²ండ¦ ǹందువ­ల మధŪ దూరం కనుĦôనంĬ� 

              ఇǩŖన ĸ²ండ¦ ǹందువ­ల¡  A = (  4,0  ), B =  (    8, 0)

ĸ²ండ¦ ǹందువ­ల మధŪ దూరం  =  ඥ(ݔଶ − ଵ)ଶݔ + ଶݕ) − ଵ)ଶݕ

= ඥ(8 − 4)ଶ +  (0− 0)ଶ 
= ඥ(4)ଶ +  (0)ଶ 

= √16 + 0 √16 = 4  య¢ǵట�ų  

 ǹందువ­ల¡ ࡼ (   ૠ, ૡ )  మĸ�య�  ࡽ (  −૛,૜  )  ల మధŪ దూరం కనుĦôనంĬ�

Ȏాధన         ఇǩŖన ĸ²ండ¦ ǹందువ­ల¡ ܲ (   7, 8 )  మĸ�య�  ܳ (  −2, 3  )   

ĸ²ండ¦ ǹందువ­ల మధŪ దూరం  =  ඥ(ݔଶ − ଵ)ଶݔ + ଶݕ) − ଵ)ଶݕ

PQ =  ඥ(−2− 7)ଶ +  (3− 8)ଶ 
= ඥ(−9)ଶ + (−5)ଶ 

PQ =   √81 + 25 = √106 య¢ǵట�ų  
2. మ¢లǹండ¦వ­ ′ࡻ′  నుంĬ� ࡭  (  ૠ,૝  ) ల మధŪ దూరం కనుĦôనంĬ�

Ȏాధన  ∶                    ఇǩŖన ĸ²ండ¦ ǹందువ­ల¡  O = (0, ,7  )  ܣ   ,(0 4  ) 

         మ¢ల ǹందువ­ నుంĬ� A ǹందువ­క¡  దూరం = OA = ඥ(ݔ)ଶ  ଶ(ݕ) +

                                  ඥ(7)ଶ +  (4)ଶ =√49 + 16 = √65 

3. ఒక ĸÃఖఖ�ండం  ȁకŐ  Įúȃ,  ǩవĸ� ǹందువ­ల¡ ࡹ ( ૚,−૜   )  మĸ�య�    ࡺ ( −૝,૝   )  ల మధŪ దూరంను దగœĸ� 

ĸ²ండ¦ దĻాంశలక¡ కనుĦôనంĬ� 

Ȏాధన :- ఒక ĸÃఖఖ�ండం  ȁకŐ  Įúȃ,  ǩవĸ� ǹందువ­ల¡ (   3−,1 ) ܯ  మĸ�య�    ܰ ( −4, 4   ) 

ĸ²ండ¦ ǹందువ­ల మధŪ దూరం  =  ඥ(ݔଶ − ଵ)ଶݔ + ଶݕ) −  ଵ)ଶݕ

MN = ට(−4− 1)ଶ +  ൫4− (−3)൯
ଶ

   = ඥ(−5)ଶ +  (4 + 3)ଶ = ඥ25 + (7)ଶ =   √25 + 49 

 = √74 = 8.6  య¢ǵట�ų  
 ( − ૞,−ૡ )  మĸ�య� (− ૞,−૚૛  ) అĲÂ ĸ²ండ¦ ǹందువ­ల  మధŪ దూరం కనుĦôనంĬ�

                       ఇǩŖన ĸ²ండ¦ ǹందువ­ల¡ ܲ (−5 ,−8 )  మĸ�య�  ܳ (  −5,−12  )   

ĸ²ండ¦ ǹందువ­ల మధŪ దూరం  =  ඥ(ݔଶ − ଵ)ଶݔ + ଶݕ) − ଵ)ଶݕ

PQ = ඥ(−5− (−5))ଶ +  (−12− (−8))ଶ 
= ඥ(−5 + 5)ଶ + (−12 + 8)ଶ 

= ඥ(0)ଶ + (−4)ଶ 
                                                                      = √0 + 16 = √16 = 4PQ = 4  య¢ǵట�ų  

 

1. ǹందువ­ల¡ (0, 0)     మĸ�య� (36, 15) ల మధŪ దూరం కనుĦôనంĬ�

2. ǹందువ­ల¡ 8− ) ܯ, 6   )       మĸ�య�   ܰ ( 2, 0   )  ల మధŪ దూరం కనుĦôనంĬ�

3. ǹందువ­ల¡ 4  )ܣ, 3  )     మĸ�య�  8  )ܤ, 6 )   ల మధŪ దూరం కనుĦôనంĬ�

4. ( 8, 3   )మĸ�య� ( −4, 3   ) అĲÂ ĸ²ండ¦ ǹందువ­ల  మధŪ దూరం కనుĦôనంĬ�
 

7.    ǵర¤పక ĸÃఖ�గణ�తం 

click this link open video 

https://youtu.be/AcuR3b0Y-UI 
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ǹందువ­ల¡ ( 1, 7), (4 ,2) , (−1,−1)  మĸ�య�  (−4, 4)ల¡ ఒక చత§రసƔం ȁకŐ Ȍĸాŷ ల¡ అవ­Į�యǵ చూపంĬ�.  
click this link open video this answer https://youtu.be/_IFYuRenkUg 

ʉధన : -  ఇŦàన   చత§రసƔం ȁకŐ Ȍĸాŷ ల¡  A( 1, 7), B(4 ,2)  , C(-1, -1) D(-4, 4) 

ĸ²ండ¦ ǹందువ­ల మధŪ దూరం  =  ඥ(ݔଶ− ଵ)ଶݔ + ଶݕ) −  ଵ)ଶݕ

ܤܣ = ඥ(4 − 1)ଶ + (2− 7)ଶ = ඥ(3)ଶ + (−5)ଶ = √9 + 25 = √34 
ܥܤ = ඥ(−1− 4)ଶ + (−1− 2)ଶ = ඥ(−5)ଶ + (−3)ଶ = √25 + 9 = √34 
ܦܥ = ඥ(−4− (−1))ଶ + (4− (−1))ଶ = ඥ(−4 + 1)ଶ + (4 + 1)ଶ = ඥ(−3)ଶ + (5)ଶ = √25 + 9 = √34 

ܣܦ = ඥ(1 − (−4))ଶ + (7 − 4)ଶ = ඥ(1 + 4)ଶ + (3)ଶ = ඥ(5)ଶ + (3)ଶ = √25 + 9 = √34  

 మĸ�య� కĸాş ల¡ 

ܥܣ = ඥ(−1 − 1)ଶ + (−1 − 7)ଶ = ඥ(−2)ଶ + (−8)ଶ = √4 + 64 = √68  
ܦܤ = ඥ(−4− 4)ଶ + (4 − 2)ଶ = ඥ(−8)ଶ + (2)ଶ = √64 + 4 = √68  

భ�జ�ల¡ ܤܣ = ܥܤ = ܦܥ = మĸ�య� కĸాş ܣܦ ల¡  ܥܣ =  ܦܤ
ĥావ­న  ܦܥܤܣ చత§రసƔం అగ�ను. 

 

5.  ǹందువ­ (ܡ, ܠ )అనునİ� ( ૠ,૚) మĸ�య�  (૜,૞)లక¡ సమ�న దూరంలĐ ఉనŤİ� . 

అķన ܠ  మĸ�య� ܡ  ల సంబంధమ�ను కనుĦôనంĬ� 

ఇǩŖన ǹందువ­ల¡ A = ( 7, 1)మĸ�య� B = (3, 5)  P = (x , y )

A, B లక¡  P  ǹందువ­ సమ�న దూరంలĐ ఉనŤİ� ĥావ­న  PA = PB

PAଶ = PBଶ
(X − 7)ଶ + (Y− 1)ଶ = (X − 3)ଶ + (Y − 5)ଶ

xଶ + 7ଶ − 2. x. 7 + yଶ + 1ଶ − 2. y. 1 = xଶ +  3ଶ − 2. x. 3 + yଶ + 5ଶ − 2. y. 5
xଶ +  49− 14x + yଶ + 1 − 2y =  xଶ + 9 − 6x + yଶ + 25 − 10y 

50 − 14x− 2y = 34 − 6x− 10y 
50 − 34 = −6x − 10y + 14x + 2y 

16 = 8x − 8y 
8 × 2 = 8(x − y) 

x − y = 2 



܇మĸ�య� ۰ (−૝,૜) లక¡ సంమనదూరం లĐ   (૟,૞) ࡭ .1 −అǖంĳ¿ౖ ఉనŤ ǹందువ­ల ǵర¤పĥాలను కనుĦôనంĬ� 

click this link open video this answer https://youtu.be/fACUQHU4Bcw 

ǹందువ­ల¡ A = ( 6,5)మĸ�య� B = (−4,3) 

Y −అǖంĳ¿ౖ ݔ ǵర¤పకం  సునŤĥావ­న ǹందువ­ ǵర¤పĥాల¡  P = (0 , y ) అనుక¡ంİ�ం 

మధŪదూరం     =    ඥ(ݔଶ − ଵ)ଶݔ + ଶݕ) −  ଵ)ଶݕ

A, B లక¡  P  ǹందువ­ సమ�న దూరంలĐ ఉనŤİ� ĥావ­న  PA = PB

PAଶ = PBଶ
(0 − 6)ଶ + (y − 5)ଶ = (0 − (−4))ଶ + (y− 3)ଶ

(−6)ଶ + yଶ + 5ଶ − 2. y. 5 = (4)ଶ + yଶ + 3ଶ − 2. y. 3
36 + yଶ + 25 − 10y =  16 + yଶ + 9 − 6y 

61 − 10y = 25 − 6y 
61 − 25 = −6y + 10y 

36 = 4y 

y =
36
4

= 9 

y = 9 
ܻ −అǖంĳ¿ౖ  ఉనŤ ǹందువ­     = (ݕ,0)ܲ  = (0,9) 






 

 

 

https://youtu.be/AcuR
https://youtu.be/_IFYuRenkUg
https://youtu.be/fACUQHU
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

1. ǹందువ­ (x , y )అనునİ� ( −2 , 8) మĸ�య�  (−3,−5)లక¡ సమ�న దూరంలĐ ఉనŤİ� . అķన x  మĸ�య� y  ల 

సంబంధమ�ను కనుĦôనంĬ� 

2. X − అǖంĳ¿ౖ ఉంట£ ǹందువ­ల¡ (2,−5) మĸ�య� ( −2, 9) లక¡ సమన దూరంలĐ నునŤ ǹందువ­లను కనుĦôనంĬ�



1. ǹందువ­ల¡ (ܠ,ૠ)మĸ�య� (૚,૚૞) ల మధŪదూరం  10 య¢ǵట�ų   అķన ܠ ȇల¡వ ఎంత

ǹందువ­ల¡ (ݔ, 7)మĸ�య� (1, 15)

మధŪదూరం  10

మధŪదూరం     =  ඥ(ݔଵ− ଶ)ଶݔ + ଵݕ) − ଶ)ଶݕ

10 = ඥ(ݔ − 1)ଶ + (7− 15)ଶ  
10ଶ = ݔ)  − 1)ଶ + (−8)ଶ  

100 = ݔ) − 1)ଶ + 64  
 100− 64 = ݔ) − 1)ଶ  

36 = ݔ) − 1)ଶ 
ݔ − 1 = ݔ   36√ − 1 = ±6 
ݔ − 1 = ݔ   ݎ݋      6 − 1 = −6 

ݔ = 6 + 1 = ݔ     ݎ݋       7 =  −6 + 1 = −5 
 ȇల¡వ   7 లÌİ�  5 ݔ



ࢃࡴǹందువ­ల¡ ۾(૛ , −૜ )మĸ�య� ۿ (૚૙ ,ܡ) ల మధŪదూరం  10 య¢ǵట�ų   అķన ܡ ȇల¡వ ఎంత


ǹందువ­ల¡(૝,−૜ ) మĸ�య� ( ૡ,૞)  లĨే ఏరťĬే ĸÃఖ�ఖండమ�ను ૜:૚  ǵషťǳŠ లĐ అంతరంĦా ȇభǭంచు 

ǹందువ­ ǵర¤పĥాల¡ కనుĦĆనంĬ�. 

Ȏాధన :   ĸÃఖ�ఖండమ� ĮČȃ , ǩవĸ�  ǹందువ­ల¡ ǹందువ­ల¡

       A (4,−3)    B (8, 5)

 AB  ĸÃఖ�ఖండంను   అంతరంĦా ȇభǭంచు ǵషťǳŠ   =݉ଵ ∶ ݉ଶ = 3 ∶ 1    

ȇభజన సూతƔం   = ൬
݉ଵݔଶ + ݉ଶݔଵ
݉ଵ +݉ଶ

,   
݉ଵݕଶ + ݉ଶݕଵ
݉ଵ +݉ଶ

 ൰ 

=  ቆ
(3 × 8) + (1 ×  4)

3 + 1
 ,   

(3 ×  5) + (1 × −3)
3 + 1 ቇ 

=  ቆ
(24) + (4)

4
 ,   

(15) + (−3)
4 ቇ = 

= ൬
28
4 ,

12
4 ൰ 

= (7, 3) 
          ∴     ȇభǭంĨే ǹందువ­ = (7, 3)

 










1. ǹందువ­ల¡(૜,૞  ) మĸ�య� ( ૡ ,૚૙)  లĨే ఏరťĬే ĸÃఖ�ఖండమ�ను ૛: ૜  ǵషťǳŠలĐ అంతరంĦా ȇభǭంచు ǹందువ­ ǵర¤పĥాల¡ కనుĦĆనంĬ�.

2. ǹందువ­ల¡(−૚,ૠ )మĸ�య�( ૝ ,−૜)  లĨే ఏరťĬే ĸÃఖ�ఖండమ�ను ૛: ૜  ǵషťǳŠలĐ అంతరంĦా ȇభǭంచు ǹందువ­ ǵర¤పĥాల¡ కనుĦĆనంĬ�.

3. ǹందువ­ల¡(܉ + ,  ܊ ܉ − −܉ ) �మĸ�య (  ܊ ,  ܊ ܉ + ∶ లĨే ఏరťĬే ĸÃఖ�ఖండమ�ను ૜  ( ܊ ૛  ǵషťǳŠలĐ అంతరంĦా ȇభǭంచు ǹందువ­ 

ǵర¤పĥాల¡ కనుĦĆనంĬ�.

4. ǹందువ­ల¡(૛ ,ૠ ) మĸ�య� (૚૛,−ૠ  )  లĨే ఏరťĬే ĸÃఖ�ఖండమ�  ȁకŐ మధŪ ǹందువ­ ǵర¤పĥాల¡ కనుĦĆనంĬ�.



https://youtu.be/HV96yU36mus 
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ఉİ� ૚૜ ∶ ǹందువ­ల¡ۯ (−૟,૚૙)  మĸ�య� ۰ (૜ , − ૡ)  లĨే ఏరťĬే ĸÃఖ�ఖండమ�ను ǹందువ­ (−૝,૟) ఏ ǵషťǳŠలĐ ȇభǭసుŠ ంİ� 

Ȏాధన : ĸÃఖ�ఖండమ� ĮČȃ, ǩవĸ�  ǹందువ­ల¡ ǹందువ­ల¡A (−6, 10)    B (3 , − 8) 

 AB  ĸÃఖ�ఖండంను   ȇభǭంĨే ǹందువ­  p = (−4, 6)   

ȇభజన సూతƔం   = ൬
૛࢞૚࢓ + ૚࢞૛࢓
૚࢓ + ૛࢓

,   
૛࢟૚࢓ + ૚࢟૛࢓
૚࢓ + ૛࢓

 ൰ 

(−4, 6) =  ቆ
(݉ଵ × 3) + (݉ଶ × −6)

݉ଵ + ݉ଶ
 ,   

(݉ଵ × −8) + (݉ଶ × 10)
݉ଵ + ݉ଶ

ቇ 

(−4, 6) =  ቆ
(3݉ଵ) + (−6݉ଶ)

݉ଵ + ݉ଶ
 ,   

(−8݉ଵ) + (10݉ଶ)
݉ଵ + ݉ଶ

ቇ 

ĸ²ండ¦ ǹందువ­ల¡ సమ�నం ĥావ­న x, y  ǵర¤పĥాల¡ సమ�నం  

−4 =
(3݉ଵ) + (−6݉ଶ)

݉ଵ + ݉ଶ
 

−4(݉ଵ + ݉ଶ) = 3݉ଵ  − 6݉ଶ 
−4݉ଵ − 4݉ଶ = 3݉ଵ  − 6݉ଶ 
−4݉ଵ − 3݉ଵ =  −6݉ଶ + 4݉ଶ 

−7݉ଵ =  −2 
݉ଵ

݉ଶ
=
−2
−7

 

݉ଵ

݉ଶ
=

2
7 

݉ଵ ∶ ݉ଶ = 2: 7 
ȇభǭంĨ ేǵషťǳŠ  ݉ଵ ∶ ݉ଶ = 2: 7 

 



ǹందువ­ల¡(૜,૙ ) మĸ�య� (−૚ , ૝ )  లĨే ఏరťĬే ĸÃఖ�ఖండమ�  ȁకŐ మధŪ ǹందువ­ ǵర¤పĥాల¡ కనుĦĆనంĬ�

click this link watch video https://youtu.be/PWhL5kMmA6Y 

ĸÃఖ�ఖండమ�  ȁకŐ  ǩవĸ� ǹందువ­ ǵర¤పĥాల¡ A = (3, 0 ), B = (−1 , 4 ) 

మధŪ ǹందువ­ = ൬
૚࢞ + ૛࢞

૛
,   
૚࢟ + ૛࢟

૛ ൰ 

= ൬
3 + (−1)

2
,

0 + 4
2 ൰ 

= ൬
2
2 ,

4
2൰ 

మధŪ ǹందువ­ = (1, 2) 








https://youtu.be/kExLEjTWrWk 

click this link watch video 

 

https://youtu.be/HV
https://youtu.be/PWhL
https://youtu.be/kExLEjTWrWk
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1. AB ĺాŪసంĦా గల వృతŠం ȁకŐ ĥÃందƔం (2,−3 )  మĸ�య� ఒక ǹందువ­  B (1,−4) అķన A  ǹందువ­ ȁకŐ ǵర పĥాల¡ 

కనుĦôనంĬ�.

వృతŠం ȁకŐ ĥÃందƔం (2,−3 )

ĺాŪసం ఒక ǩవర  ǹందువ­  B (1,−4)

వృతŠం ȁకŐ ĥÃందƔం ĺాŪసంనక¡ మధŪ ǹందువ­   అగ�ను 

వృతŠం ĺాŪసంనక¡ మĸôక  ǩవర    ǹందువ­   A (x, y) 

అనుక¡ంİ�ం  

మధŪ ǹందువ­ = ൬
ଵݔ + ଶݔ

2 ,   
ଵݕ + ଶݕ

2 ൰ 

(2,−3 ) = ൬
x + 1

2 ,
y − 4

2 ൰ 

ĸ²ండ¦ ǹందువ­ల¡ సమ�నం ĥావ­న x, y  ǵర¤పĥాల¡ సమ�నం  

2 =
x + 1

2 ,        − 3 =
y − 4

2 

4 = x + 1         , −6 = y− 4
x = 4 − 1,     y = −6 + 4

x = 3, y = −2
ĺాŪసంనక¡ మĸôక  ǩవర    ǹందువ­   A (x, y) = (3,−2)









ఉİ� 14 :ǹందువ­ల¡   ۯ (૛,−૛  )  మĸ�య� ۰ (−ૠ , ૝ )  లĨే ఏరťడ¦ ĸÃఖ�ఖండమ�  ȁకŐ ǳƔį�కరణ ǹందువ­ల¡ కనుĦĆనంĬ�.

ǳƔį�కరణ ǹందువ­ల¡ అనĦా ఒక ĸÃఖ�ఖండమ�ను 1: 2  మĸ�య�  2: 1 ǵషťǳŠలĐ  ȇభǭంచు ǹందువ­ల¡ 

ĸÃఖ�ఖండమ� ĮČȃ , ǩవĸ�  ǹందువ­ల¡ ǹందువ­ల¡A (2,−2)    B (−7, 4)

AB  ĸÃఖ�ఖండంను  1 ∶ 2  ǵషťǳŠ  ȇభǭంచు ǹందువ­  P అనుక¡ంİ�ం  ࢓૚ ∶ = ૛࢓ 1: 2    

ȇభజన సూతƔం   = ൬
૛࢞૚࢓ ૚࢞૛࢓+
૚࢓ ૛࢓+

,   
૛࢟૚࢓ ૚࢟૛࢓+
૚࢓ ૛࢓+

 ൰ 

P =  ቆ
(૚× −ૠ) + (૛×  ૛)

૚ + ૛  ,   
(૚ ×  ૝) + (૛×−૛)

૚+ ૛ ቇ 

P =  ቆ
(−7) + (4)

૜
 ,   

(4) + (−4)
૜ ቇ = 

= ൬
3
3

,
0
3൰

 

P = (1, 0) 
∴     ȇభǭంĨే ǹందువ­ = (1,0) 

AB  ĸÃఖ�ఖండంను  2 ∶ 1  ǵషťǳŠ  ȇభǭంచు ǹందువ­  Q అనుక¡ంİ�ం  =࢓૚ ∶ = ૛࢓ 1: 2    

ȇభజన సూతƔం   = ൬
૛࢞૚࢓ ૚࢞૛࢓+
૚࢓ ૛࢓+

,   
૛࢟૚࢓ ૚࢟૛࢓+
૚࢓ ૛࢓+

 ൰ 

Q =  ቆ
(૛×−ૠ) + (૚×  ૛)

૚+ ૛
 ,   

(૛ ×  ૝) + (૚× −૛)
૚+ ૛ ቇ 

=  ቆ
(−14) + (2)

૜
 ,   

(8) + (−2)
૜ ቇ = 

= ൬
−12

3
,

6
3൰

 

= (−4, 2) 
∴     ȇభǭంĨే ǹందువ­ = (−4, 2) 

∴      ǳƔį�కరణ ǹందువ­ల¡ܲ(1,0)  Q(−4, 2)






 

https://youtu.be/PWhL5kMmA6Y 

click this link watch video 

https://youtu.be/eJtTnwlvVm0 
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5. ǹందువ­ల¡    (૛,−૟  )  మĸ�య�  (−૝ ,   ૡ )  లĨే ఏరťడ¦ ĸÃఖ�ఖండమ�  ȁకŐ ǳƔį�కరణ ǹందువ­ల¡ కనుĦĆనంĬ�. 

6. ǹందువ­ల¡    (–  ૜ , −૞  )  మĸ�య�  (−૟ ,   − ૡ)  లĨే ఏరťడ¦ ĸÃఖ�ఖండమ�  ȁకŐ ǳƔį�కరణ ǹందువ­ల¡ కనుĦĆనంĬ�. 

7. ǹందువ­ల¡   ۯ (૝,−૚ )  మĸ�య� ۰ (−૛ , −૜ )  లĨే ఏరťడ¦ ĸÃఖ�ఖండమ�  ȁకŐ ǳƔį�కరణ ǹందువ­ల¡ కనుĦĆనంĬ�. 


2. ǹందువ­ల¡(૝.−૟ ), ( ૛,−૛ ) మĸ�య� (૛,૞ )  ల¡ ȌĸాŶల¡Ħా గల ǳƔభ�జం ȁకŐ గ�ర తŵ ĥÃందƔం కనుĦĆనంĬ�.

ǳƔభ�జం ȁకŐȌĸాŶల¡(4.−6 ), ( 2,−2 ) మĸ�య� (2, 5 )

ǳƔభ�జం ȁకŐ గ�ర తŵ ĥÃందƔం ࡳ =  ቀ
૜࢞૛ା࢞૚ା࢞

૜
૜࢟૛ା࢟૚ା࢟   ,

૜ ቁ

ܩ = ቆ
4 + 2 + 2

3
,

−6 + (−2) + 5
3 ቇ 

= ൬
8
3

,
−8 + 5

3 ൰ 

= ൬
8
3

,
−3
3 ൰ 

∴     ǳƔభ�జం ȁకŐ గ�ర తŵ ĥÃందƔం ࡳ = ቀ
଼
ଷ

,−1ቁ



ǹందువ­ల¡(૛,૜  ), ,࢞ ) ,࢞ )మĸ�య� (૜,−૛  )ల¡ ȌĸాŶల¡Ħా గల ǳƔభ�జం ȁకŐ గ�ర తŵ ĥÃందƔం ( ࢟ ,࢞ ) అķన( ࢟ ǵ కనుĦĆనంĬ�.   ( ࢟

ǳƔభ�జం ȁకŐ ȌĸాŶల¡ (2, 3  ), ,ݔ )    మĸ�య� (3,−2  ) ( ݕ

ǳƔభ�జం ȁకŐ గ�ర తŵ ĥÃందƔం ࡳ = ,ݔ )    ( ݕ

ǳƔభ�జం ȁకŐ గ�ర తŵ ĥÃందƔం ࡳ =  ቀ
૜࢞૛ା࢞૚ା࢞

૜
૜࢟૛ା࢟૚ା࢟   ,

૜ ቁ

,ݔ ) ( ݕ    = ൬
2 + ݔ + 3

3
,

3 + ݕ + (−2)
3 ൰ 

,ݔ ) ( ݕ    = ൬
5 + ݔ

3
,

1 + ݕ
3 ൰ 

ĸ²ండ¦ ǹందువ­ల¡ సమ�నం ĥావ­న x, y  ǵర¤పĥాల¡ సమ�నం  

ݔ =
5 + ݔ

3
ݕ         ,    =

1 + ݕ
3

 

ݔ3   = 5 + ݕ3     ,  ݔ = 1 +  ݕ
ݔ3 − ݔ = ݕ3                   ,5 − ݕ = 1   

ݔ2  = ݕ2                 ,  5 = 1  

ݔ  =
5
2

ݕ      , =
1
2

 

∴       = ,ݔ ) ( ݕ = ൬
5
2

,
1
2൰

 









ǹందువ­ల¡(5, -6) మĸ�య� (-1, -4) లĨే ఏరťడ¦ ĸÃఖ�ఖండమ�ను Y – అǖమ� ఏ ǵషťǳŠలĐ ȇభǭసుŠ ంİ� ఆ ఖండన ǹందువ­ కనుĦôనుమ�  

Ȏాధన :  ǹందువ­ల¡ (6−,5) ܣ మĸ�య� (4−,1−)ܤ లĨే ఏరťడ¦ ĸÃఖ�ఖండమ� ܤܣ ను  

Y – అǖమ� ȇభǭంĨే ǵషťǳŠ   ݉ଵ ∶ ݉ଶ అనుక¡ంİ�ం. 

ȇభజన సూతƔం   = ൬
݉ଵݔଶ + ݉ଶݔଵ
݉ଵ + ݉ଶ

,   
݉ଵݕଶ +݉ଶݕଵ
݉ଵ + ݉ଶ

 ൰ 

Q =  ቆ
(݉ଵ ×−1) + (݉ଶ ×  5)

݉ଵ +݉ଶ
 ,   

(݉ଵ ×−4) + (݉ଶ ×  −6)
݉ଵ +݉ଶ

ቇ 

=  ቆ
−1݉ଵ + 5 ݉ଶ

݉ଵ +݉ଶ
 ,   

(−4 ݉ଵ − 6 ݉ଶ)
݉ଵ + ݉ଶ

ቇ = 

Y – అǖమ�ĳ¿ౖ ఉనŤ ǹందువ­ ȁకŐ ǵర¤పĥాలలĐ X – ǵర¤పకం సునŤ ĥావ­న  

−1݉ଵ + 5 ݉ଶ

݉ଵ + ݉ଶ
= 0 

−1݉ଵ + 5 ݉ଶ = 0 
1݉ଵ = 5 ݉ଶ 
݉ଵ

݉ଶ
=

5
1

  

ను  Y – అǖమ� ȇభǭంĨే ǵషťǳŠ ܤܣ   5 ∶ 1 

 




 

https://youtu.be/41Ti9uEonAg 

https://youtu.be/41Ti9uEonAg 

click this link watch video 

https://youtu.be/-KjyXwj6zuo 

click this link watch video 

https://youtu.be/PWhL
https://youtu.be/eJtTnwlvVm
https://youtu.be/
https://youtu.be/
https://youtu.be/-KjyXwj
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










1. ǹందువ­ల¡(૜.−૞  ), ( −ૠ, ૝ ) మĸ�య� (૚૙,−૛  )  ల¡ ȌĸాŶల¡Ħా గల ǳƔభ�జం ȁకŐ గ�ర తŵ ĥÃందƔం కనుĦĆనంĬ�.

2. ǹందువ­ల¡(−૚, ૜  ), ( ૟ ,−૜ ) మĸ�య� (−૜ , ૟  )  ల¡ ȌĸాŶల¡Ħా గల ǳƔభ�జం ȁకŐ గ�ర తŵ ĥÃందƔం కనుĦĆనంĬ�.

3. ǹందువ­ల¡(૟  , ૛  ), ( ૙ , ૙ ) మĸ�య� ( ૝ ,−ૠ  )  ల¡ ȌĸాŶల¡Ħా గల ǳƔభ�జం ȁకŐ  గ�ర తŵ ĥÃందƔం కనుĦĆనంĬ�.

4. ǹందువ­ల¡( ૚ ,−૚ ), ( ૙ , ૟ ) మĸ�య� (–  ૜ , ૙  )  ల¡ ȌĸాŶల¡Ħా గల ǳƔభ�జం ȁకŐ గ�ర తŵ ĥÃందƔం కనుĦĆనంĬ�. 




  

https://youtu.be/sIWS89c2abE click this link watch video  







ఒక ĸÃఖ�ఖండం ȁకŐ Įúȃ , ǩవĸ� ǹందువ­ల¡ వర సĦా (૛,૜), (૝,૞)ఆ ĸÃఖ�ఖండం  ȁకŐ ĺాల¡ కనుĦôనంĬ�

Ȏాధన  :     ఒక ĸÃఖ�ఖండం ȁకŐ Įúȃ , ǩవĸ� ǹందువ­ల¡ (2, 3), (4, 5)

                             ĸÃఖ�ఖండం  ȁకŐ ĺాల¡  m = ௬మି௬భ
௫మି௫భ



݉ =
5− 3
4− 2 =

2
2 = 1

,ૡ−)࡮   (૜,૛)  ࡭ .8 ૛) ల¡ ఒĥÃ ĸÃఖĳ¿ౖ ఉనŤĨĆ ఆ ĸÃఖ ĺాల¡ కనుĦôనంĬ� 

Ȏాధన :   ఇǩŖన ǹందువ­ల¡ 3)  ܣ, ,8−)ܤ   (2 2) 

ĸÃఖ ĺాల¡  ݉ =
ଶݕ − ଵݕ
ଶݔ − ଵݔ



݉ =
2 − 2
−8 − 3 =

0
−11 = 0

ĺాల¡ m = 0


https://youtu.be/Kil9fTM_nsE 

click this link watch video 

,ૠ )࡮,(૝,−૟) ࡭    .9 ૛)  ల¡ ఒĥÃ ĸÃఖĳ¿ౖ ఉనŤĨĆ ఆ ĸÃఖ ĺాల¡ కనుĦôనంĬ� 

10.  ఈ ĥ�Ƙంద ఇǩŖన ĸ²ండ¦ ǹందువ­ల గ�ంĬ� Ƿč ķÊ ĸÃఖ ĺాల¡ కనుĦôనంĬ� 

,ૠ )࡮,(૝,−૟) ࡭      (࢏ ૛)  ࡭    ( ࢏࢏ (ૡ,−૝),࡮( −૝,ૡ) (૝,−૛−) ࡮  (૝,૛−)   ࡭  (࢜

(૚,−ૠ )࡮( ૛,− ૞−) ࡭   (࢏࢏࢏ (૛,૟)࡮       (૛,૚)  ࡭   (࢜࢏ ࡭ (࢏࢜  (−૛,ૡ)࡮ (−૛,−૛)

 
ǹందువ­ల¡ (૛,૞)మĸ�య� (࢞,૜) ల గ�ంĬ� Ƿč ķÊ ĸÃఖ� ĺాల¡ ૛ అķన   ȇల¡వను ࢞  కనుĦôనుమ�  

Ȏాధన :   ఇǩŖన ǹందువ­ల¡ ݔ)ܤ   (2,5)  ܣ, 3) 

ĸÃఖ  ĺాల¡ m = 2 

 ĸÃఖ  ĺాల¡ ݉ = ௬మି௬భ
௫మି௫భ





2 =
3 − 5
ݔ − 2

ݔ)2  − 2) = −2 
ݔ2 − 4 =  −2 
ݔ2  = −2 + 4  

ݔ2  = 2
ݔ  = 1  

 
11. ǹందువ­ల¡ (−ૠ,−૝) మĸ�య� (−૛,ࢇ ) ల గ�ంĬ� Ƿč ķÊ ĸÃఖ� ĺాల¡ ૝అķన ࢇ  ȇల¡వను కనుĦôనుమ�

 
 


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


  ĸ²ండ¦ ǳƔభ�జ�ల¡ సర¤Ƿాల¡ ĥాĺాలంటÎ ఏ ఏ ǵయమ�ల¡ Ƿాట�ంĨ�ȃ  

ĸ²ండ¦ ǳƔభ�జ�ల¡ సర¤Ƿాల¡ ĥాĺాలంటÎ  

 ĺాట� అనుర¤ప ĥąణ�ల¡ సమ�నంĦా ఉంĬ�ȃ  మĸ�య�  

ĺాట� అనుర¤ప భ�జ�ల¡ ఒĥÃ ǵషťǳŠలĐ ఉంĬ�ȃ 

 ǷƔా థǽక  అనుǷాత Ľిİ�ţ ంతమ

ɫలŜ్ ǈƔň ంతం  ƺȭపణ 
 

∥ ܥܤ లĐ ܥܤܣ∆     .2 మĸ�య�  ஺஽ ܧܦ
஽஻

= ଷ
ହ

ܥܣ,   = 5.6 ܿ݉ అķన ܧܣ ȇల¡వ ఎంత ?  

Ȏాధన   ∆࡯࡮࡭లĐ ࡯࡮ ∥         ǷƔా ࡱࡰ థǽక  అనుǷాత Ľిİ�ţ ంతమ� నుంĬ� 
ࡰ࡭
࡮ࡰ =

ࡱ࡭
࡯ࡱ

ĥాǵ  
ࡰ࡭
࡮ࡰ

=
૜
૞

  ĥావ­న   
ࡱ࡭
࡯ࡱ

=
૜
૞

 

AC = 5.6 Ľ¿ం. Ǿ 
ࡱ࡭

࡯࡭ − ࡱ࡭
=
૜
૞

 

ࡱ࡭
૞.૟ − ࡱ࡭

=
૜
૞

 

 

అడŝ  గ�ణĥారం ĨేయĦా            5 AE = 3(5.6− AE) 

5  AE = 16.8− 3  AE 
5  AE +   3 AE = 16.8 

8   AE =   16.8 

AE =
16.8

8
= 2.1 

AE =   2.1   Ľ¿ం. Ǿ 
 

૜.∆࡯࡮࡭లĐ ࡮࡭ ∥ ࡸ࡭ �మĸ�యࡹࡸ = ࢞ − ૜, ࡯࡭ = ૛࢞, ࡹ࡮ = ࢞ − ૛,࡯࡮ = ૛࢞ + ૜అķన ࢞ȇల¡వ ఎంత ?

Ȏాధన               ∆ܥܤܣలĐ ܥܤ ∥            ܯܮ

                ǷƔా థǽక  అనుǷాత Ľిİ�ţ ంతమ� నుంĬ� 
ܮܣ
ܥܣ =

ܯܤ
ܥܤ 

ݔ − 3
ݔ2

 =
ݔ − 2

ݔ2 + 3


ݔ) − ݔ2)(3 + 3) = ݔ)(ݔ2) − 2) 
 

ଶݔ2 + ݔ3 − ݔ6 − 9 = ଶݔ2 − ݔ4

ݔ3− − 9 = ݔ4−

ݔ4 − ݔ3 = 9

ݔ = 9 

 

   

 

ૡ.  సర¤ప  ǳƔభ�జ�ల¡ 

 

https://youtu.be/oC4EOx3fPaA 
click this link watch video 

https://youtu.be/32U04R70GRs 

https://youtu.be/yD0J2vln2eU 

click this link watch video 

https://youtu.be/sIWS
https://youtu.be/Kil
https://youtu.be/oC4EOx3fPaA
https://youtu.be/32U04R70GRs
https://youtu.be/yD0J2vln2eU
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

4.    ∆ܴܲܳ  లĐ భ�జ�ల¡ ܲܳ మĸ�య� ܴܲల ĳ¿ౖ ǹందువ­ల¡ వర సĦా ܧ   మĸ�య� ܨమĸ�య�

 ܲܧ = ܳܧ,݉ܿ 3.9 = ܨܲ   ,݉ܿ 3 = ܴܨ,݉ܿ 3.6 = 2.4 ܿ݉అķన ܨܧ ∥ ܴܳఅవ­Ĳċĥాİో ĮెలపంĬ� 

Ȏాధన :-  ∆ࡾࡽࡼ  లĐ భ�జ�ల¡ ࡽࡼ మĸ�య� ࡾࡼల ĳ¿ౖ 

ǹందువ­ల¡ వర సĦా ࡱ   మĸ�య� ࡲ

ࡱࡼ  = ૜.ૢ ࡽࡱ,࢓ࢉ = ૜ ࢓ࢉ, 
ࡲࡼ  = ૜.૟ ࡾࡲ,࢓ࢉ = ૛.૝ ࢓ࢉ

PE
EQ =

3.9
3 = 1.3

PF
FR

=
3.6
2.4

=
36
24

=
3
2

= 1.5

PE
EQ ≠

PF
FR

ǷƔా థǽక  అనుǷాత Ľిİ�ţ ంత ȇపరŪం నుంĬ� ܨܧ ∦ ܴܳ

 



૞.     ∆࡯࡮࡭  లĐ భ�జ�ల¡ ࡮࡭ మĸ�య� ࡯࡭ ల ĳ¿ ౖǹందువ­ల¡ వర సĦా ࡰ మĸ�య� ࡱమĸ�య� 

ࡰ࡭ = ૚.૛૟  ࡱ࡭,࢓ࢉ = ૛. ૞૛ ࡮࡭,࢓ࢉ = ૚. ૡ  ࡯࡭,࢓ࢉ = ૜. ૟ ࢓ࢉ అķన ࡯࡮ ∥ అవ­Ĳċ , ĥాİో ĮలెపంĬ� ࡱࡰ

Ȏాధన : ∆࡯࡮࡭  లĐ భ�జ�ల¡ ࡮࡭ మĸ�య� ࡯࡭ ల ĳ¿ౖ   

            ǹందువ­ల¡ వర సĦా ࡰ మĸ�య� ࡱ

ࡰ࡭ = ૚.૛૟  ࡱ࡭,࢓ࢉ = ૛.૞૛ ࢓ࢉ, 
࡮࡭ = ૚.ૡ  ࡯࡭,࢓ࢉ = ૜.૟ ࢓ࢉ

AD
AB =

1.26
1.80 =

12.6
18 = 0.7

AE
AC

=
2.52
3.6

=
25.2
36

= 0.7

AD
AB

=
AE
AC



ǷƔా థǽక  అనుǷాత Ľిİ�ţ ంత నుంĬ� ࡯࡮ ∥ ࡱࡰ





HW         ૠ.         ∆ࡾࡽࡼ లĐ భ�జ�ల¡ ࡽࡼమĸ�య� ࡾࡼలĳ¿ ౖǹందువ­ల¡ వర సĦా ࡱ మĸ�య� ࡲమĸ�య� 

ࡱࡼ = ૝ ࡽࡱ,࢓ࢉ = ૝.૞ ࡲࡼ,࢓ࢉ = ૡ ࡾࡲ,࢓ࢉ = ∥ ࡲࡱఅķన   ࢓ࢉ ૢ అవ­Ĳċ , ĥాİో ĮెలపంĬ� . ࡾࡽ

6.   ĸ²ండ¦  సర¤పǳƔభ�జ�ల  చుట�ś ĥąలతల¡ వర సĦా  30 Ľ¿ం. Ǿ మĸ�య� 20 Ľ¿ం. Ǿ  ǿదట� ǳƔభ�జంలĐǵ ఒక భ�జం ĥóలత 

12   Ľ¿ం. Ǿ అķన ĸ²ండవ ǳƔభ�జంలĐǵ İ�ǵ అనుర¤పభ�జం ĥóలతను కనుĦôనంĬ� 

ĸ²ండ¦  సర¤పǳƔభ�జ�ల  చుట�ś ĥąలతల¡ వర సĦా  ૜૙ Ľ¿ం. Ǿ మĸ�య� ૛૙ Ľ¿ం. Ǿ

ĸ²ండ¦  సర¤పǳƔభ�జ�ల  చుట�ś ĥąలతల¡ ĺాట� అనుర¤ప భ�జ�ల ǵషťǳŠĥ� సమ�నం 

  అȂǯంƔం  ࡲࡱࡰ∆ ~ ࡯࡮࡭∆
చుట�ś  ࡯࡮࡭∆ ĥóలత  
∆۲۳۴  చుట�ś ĥóలత

=
࡮࡭
ࡱࡰ



૜૙
૛૙ =

૚૛
۲۳

૜
૛

=
૚૛
۲۳

 
  ૜  ۲۳ = ૚૛ × ૛ 

۲۳ =
૛૝
૜

= ૡ  Ľ¿ం. Ǿ  


 

https://youtu.be/YpBw6Yh7VqQ 
  ݈݇݊݅ ݎ݋݈݋ܿ ݁ݑ݈ܾ ݏℎ݅ݐ ݈݇ܿ݅ܿ

https://youtu.be/YpBw6Yh7VqQ 
  ݈݇݊݅ ݎ݋݈݋ܿ ݁ݑ݈ܾ ݏℎ݅ݐ ݈݇ܿ݅ܿ

 

https://youtu.be/JNDrx7lIjkM 

  ݈݇݊݅ ݎ݋݈݋ܿ ݁ݑ݈ܾ ݏℎ݅ݐ ݈݇ܿ݅ܿ
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ૡ        ૚.૟૞ Ǿ Ƿû డవ­ గల ఒక వŪĥ�Š Ȉడ Ƿû డవ­ 1.8 Ǿ అİే సమయంలĐ ఒక İ�ప సŠ ంభమ� ૞.૝ Ǿ Ƿû డవ­ గల 

Ƕడను ఏరťరǩన,ఈ İ�ప సŠంభమ� Ƿû డవ­ ఎంత ?

  మĸ�య�  ∆ܴܲܳ లలĐ ܥܤܣ∆

∠B = ∠Q = 90଴  
∠C = ∠R     (AC PR,   ఏ సమయంలĐĲ±ౖĲ� ఒĥÃ ǷƔా ంతమ�లĐ సూరŪ ĥ�రణ�ల¡ సమ�ంతĸాల¡   
 ( �ĥą ĥą సర¤ప ǵయమం నుంĬ)   ܴܳܲ∆ ~ ܥܤܣ∆

ܤܣ
ܲܳ =

ܥܤ
ܴܳ             ( సర¤పǳƔభ�జ�ల అనుర¤ప భ�జ�ల¡ సమ�నం ) 

1.65
ܲܳ =

1.8
5.4 

1.65
ܲܳ =

18
54 

1.65
ܲܳ =

1
3` 

PQ = 1.65 × 3 = 4.95 Ǿ  
ఆ İ�ప సŠంభమ� Ƿû డవ­  4.95  Ǿ .  

ૢ.         ૝  Ǿ Ƿû డవ­ గల సŠ ంభమ� 6  Ǿ Ƿû డవ­ గల Ƕడను ఏరťర Ŗను . అİే సమయంలĐ దగœరలĐ గల భవనం 

 ૛૝  Ǿ Ƿû డవ­ గల Ƕడను ఏరťరǩన ఆ భవనం ఎత§Š  ఎంత ?   

  మĸ�య�  ∆ܴܲܳ లలĐ ܥBܣ∆

∠B = ∠Q = 90଴  
∠C = ∠R     (AC , PR,   ఏ సమయంలĐĲ±ౖĲ� ఒĥÃ ǷƔా ంతమ�లĐ సూరŪ ĥ�రణ�ల¡ సమ�ంతĸాల¡  

 ( �ĥą ĥą సర¤ప ǵయమం నుంĬ)   ܴܳܲ∆ ~ ܥܤܣ∆
ܤܣ
ܲܳ =

ܥܤ
ܴܳ             ( సర¤పǳƔభ�జ�ల అనుర¤ప భ�జ�ల¡ సమ�నం ) 

6
24 =

4
ܲܳ 

1
4

=
4
ܲܳ

 

PQ = 4 × 4 = 16 Ǿ  
ఆ భవనం ఎత§Š    16   Ǿ .

10.         18 Ǿటరų Ƿû డవ­ గల ఒక ǵల¡వ­ సšంభం ĳ¿ౖ ĥóనక¡ 24Ǿటరų Ƿû డవ­ గల ఒక Ǵగ కటśబĬ�నİ�.భ¢ǽĳ¿ౖ సš ంభం 

నుంĬ� ఎంత దూరంలĐ ఆ ĶÉక¡ను Ƿాǳన ఆ Ǵగ ǹగ�త§ Ħా ఉండ¦ను

సšంభం Ƿû డవ­   ۰۱ = ૚ૡ Ǿ      

   Ǵగ  Ƿû డవ­   ۱ۯ = ૛૝ Ǿ

ĳ¿ౖİ�Ħాĸాɂ Ľిİ�ţ ంతం నుంĬ� 

Cଶܣ = ଶܤܣ + ଶ ܥܤ
24ଶ = 18ଶ + ଶܥܤ

૞ૠ૟ = ૜૛૝ + ଶܥܤ

ଶܥܤ = 576− 324 = 252

ܥܤ = √36 × 7 = 6√7 Ǿ







 

 

https://youtu.be/1Ott6Dv2AcY 

  ݈݇݊݅ ݎ݋݈݋ܿ ݁ݑ݈ܾ ݏℎ݅ݐ ݈݇ܿ݅ܿ
 

https://youtu.be/1Ott6Dv2AcY 

  ݈݇݊݅ ݎ݋݈݋ܿ ݁ݑ݈ܾ ݏℎ݅ݐ ݈݇ܿ݅ܿ
 

https://youtu.be/HuUtLTDj2LY 

  ݈݇݊݅ ݎ݋݈݋ܿ ݁ݑ݈ܾ ݏℎ݅ݐ ݈݇ܿ݅ܿ

https://youtu.be/YpBw6Yh7VqQ
https://youtu.be/YpBw6Yh7VqQ
https://youtu.be/JNDrx7lIjkM
https://youtu.be/1Ott6Dv2AcY
https://youtu.be/1Ott6Dv2AcY
https://youtu.be/HuUtLTDj2LY
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 ɋౖƓగర ǈŜƔŉ ంతం ƺȭపణ   


    25 Ǿ Ƿû డవ­ గల ǵĨెŖన ĦĆడĳ¿ౖ  20 Ǿఎత§Š నగలĥ�ట�ĥ�ǵ Į�క¡చునŤİ�అķనఆǵĨŖెన 

అడ¦గ�ĵ�గమ�ĦĆడనుంĬ�ఎంతదూరంలĐఉనŤİ�

ǵĨెŖన Ƿû డవ­ 25  Ǿ

ĳ¿ౖİ�Ħాĸాɂ Ľిİ�ţ ంతం నుంĬ� 

Cଶܣ = ଶܤܣ + ଶܥܤ  … ..
25ଶ = 20ଶ + ଶܥܤ  … ..
૟૛૞ = ૝૙૙+ ଶܥܤ

ଶܥܤ = 625 − 400 = 225
ܥܤ = √225 = 15 Ǿ 

ĥావ­న ǵĨెŖన అడ¦గ� ĵ�గమ� ĲÂలĳ¿ౖ ĦĆడ నుంĬ� 15  Ǿ 

దూరమ�లĐ ఉనŤİ�

 
 

17.         6  Ǿ మĸ�య� 11   Ǿ Ƿû డవ­ గల ĸ²ండ¦ సšంĵ�ల¡ ఒక చదుĲ±ౖన ĲÂలĳ¿ౖ ఉĲ�Ťķ . ఆ ĸ²ండ¦ సšంĵ�ల అడ¦గ� ĵ�Ħాల 

మధŪ దూరమ� 12 Ǿ అķన ఆ ĸ²ండ¦ సšంĵ�ల ĳ¿ౖ ĥóనల మధŪ దూరం ఎంత ?

ĸ²ండ¦ సšంĵ�ల ఎత§Š ల¡  ܤܣ = 6  Ǿ మĸ�య� ܦܥ =11   Ǿ

ĸ²ండ¦ సšంĵ�ల మధŪ దూరం ܥܣ = ܧܤ =12 Ǿ

ఆ ĸ²ండ¦ సšంĵ�ల ĳ¿ౖ ĥóనల మధŪ దూరం  ܦܤ

ĳ¿ౖİ�Ħాĸాɂ Ľిİ�ţ ంతం నుంĬ� 

ଶܦܤ = ଶܧܤ ଶܧܦ+  … ..
ଶܦܤ = 12ଶ + 5ଶ  … ..

ଶܦܤ = 144 + 25 = 169
ܦܤ = √169 = 13 ǣ 



૚ૡ.      ఒక లంబ ĥąణ ǳƔభ�జమ�లĐ కరşం İ�ǵ అǳ ǩనŤ భ�జం ĸ²ట�ś ంప­ కĲ�Ť 6 Ǿ ఎక¡Őవ మ¢డవ భ�జం కరşమ� కĲ�Ť 2  Ǿ        

                   తక¡Őవ అķన ఆ ǳƔభ�జ భ�జ�లను కనుĦôనుమ� 

࢔࢕࢏࢚࢛࢒࢕ࡿ ∶ అǳ ǩనŤ భ�జం   ࢞  Ǿ అప­ťడ¦ కరşం =  (૛࢞ +  ૟)Ǿ 

మĸ�య�  మ¢డవ భ�జం  =  (૛࢞ +  ૟ − ૛)Ǿ  = (૛܆ − ૝)Ǿ 
ĳ¿ౖİ�Ħాĸాɂ Ľిİ�ţ ంతం నుంĬ�

۱૛࡭ = ૛࡮࡭ ૛࡯࡮+  … ..
(૛࢞ +  ૟)૛ = ૛࢞   +  (૛࢞ +  ૝)૛

૝࢞ ૛ +  ૛૝࢞ +  ૜૟ = ૛ ࢞  +  ૝࢞ ૛  +  ૚૟࢞ +  ૚૟ 
૝࢞ ૛ +  ૛૝࢞ +  ૜૟ = ૞࢞ ૛  +  ૚૟࢞ +  ૚૟ 
૙ = ૞࢞ ૛  +  ૚૟࢞ +  ૚૟ − ૝࢞ ૛ −  ૛૝࢞−  ૜૟ 
૛ ࢞ −  ૡ࢞ −  ૛૙ =  ૙ 
− ࢞)  ૚૙) (࢞ +  ૛)  =  ૙ 

ࢄ − ૚૙ = ૙  లÌİ�   ࢞+ ૛ = ૙ 
= ࢞  ૚૙  లÌİ�  ࢞ =  −૛ 

  అĲÂİ� ǳƔభ�జ భ�జం ĥావ­న ర ణȇల¡వ ĥాĲÂరదు ࢞ 
∴ = ࢞   ૚૙ 

అందువలన ఆ ǳƔభ�జ భ�జ�ల¡   ૚૙ Ǿ ,   ૛૟ Ǿ మĸ�య�    ૛૝Ǿ  

 



https://youtu.be/HuUtLTDj2LY 
  ݈݇݊݅ ݎ݋݈݋ܿ ݁ݑ݈ܾ ݏℎ݅ݐ ݈݇ܿ݅ܿ
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18 ĸ²ండ¦ భ�జ�ల¡ ఒక ĥąణం ఇǩŖన  సర¤ప ǳƔభ�జం ǵĸాũణం  https://youtu.be/ePTEQVQFenc 
19 మ¢డ¦  భ�జ�ల¡ ఇǩŖన  సర¤ప ǳƔభ�జం ǵĸాũణం https://youtu.be/t5gWexdYpi8 

 
 
 
૚.           ૢ   Ľ¿ం. Ǿ. ĺాŪȎారšం   గల వృ Į�Š ǵĥ�  İ�ǵ ĥÃందƔం నుంĬ� ૚૞ Ľ¿ం. Ǿ దూరంలĐ ఒక ǹందువ­  

 కలదు  అķన ఆ ǹందువ­  నుంĬ�  వృĮ�Š ǵĥ� Ħ�యబĬ�న  సťరŶĸÃఖ Ƿû డవ­ కనుĦôనుమ�. 
వృతŠ ĺాŪȎారšం r = 9  Ľ¿ం. Ǿ 

వృతŠ ĥÃందƔం నుంĬ� బ�హŪ ǹందువ­క¡ దూరం  = d =  15 Ľ¿ం. Ǿ 

వృĮ�Š ǵĥ� Ħ�యబĬ�న  సťరŶĸÃఖ Ƿû డవ­ = T = ඥdଶ − rଶ = ඥ15ଶ − 9ଶ 
= √225− 81 = √144 = 12   ǣ  

 

3.  ૞  Ľ¿ం. Ǿ. ĺాŪȎారšం   గల వృ Į�Š ǵŤ ۿ۾  సťరŶĸÃఖ  ۾ వదŢ  Į�ĥ�ంİ� . వృతŠ     ĥÃందƔం    O′నుంĬ�  
సťరŶĸÃఖ ĳ¿ౖ గల ǹందువ­  ۿ నక¡ దూరం ۿ۽ = ૚૛ Ľ¿ం. Ǿ అķన  ۿ۾ Ƿû డవ­   కనుĦôనుమ�   

వృతŠ ĺాŪȎారšం ܱܲ =  r = 5  Ľ¿ం. Ǿ 

వృతŠ ĥÃందƔం నుంĬ� సťరŶĸÃఖ ĳ¿ ౖగల ǹందువ­   దూరం   

                                          = OQ =  12 Ľ¿ం. Ǿ 
వృతŠ సťరŶ ĸÃఖ సťరŶ ǹందువ­ వదŢ  İ�ǵ ĺాŪȎాĸాš ǵĥ� లంబమ�  

∠OPQ = 90଴ 
∆ܱܲܳ లĐ   ĳ¿ౖį�గరɂ Ľİి�Ţ ంతమ� నుంĬ�  

ܱܳଶ = ܱܲଶ + ܲܳଶ 
 12ଶ = 5ଶ + ܲܳଶ 

144 = 25 + ܲܳଶ    
ܲܳଶ = 144− 25 = 119 

వృĮ�Š ǵĥ� Ħ�యబĬ�న  సťరŶĸÃఖ Ƿû డవ­ = PQ = √119 

 

 
 

   5 Ľ¿ం. Ǿ  మĸ�య�   3 Ľ¿ం. Ǿ ĺాŪȎారšం ĮČ ĸ²ండ¦ ఏక ĥÃందƔ వృĮ�Š ల¡ Ħ�యబĬ�ŝ ķ.  ǩనŤ వృĮ�Š ǵŤ సťĸ�ŶంĨే ĳ¿దŢ  

వృతŠం ȁకŐ జ�Ū Ƿû డవ­ కనుĦôనుమ�. 

ఏక ĥÃందƔ వృతŠల ĺాŪȎారšం  ܀ = ૞ Ľ¿ం. Ǿ ,       ܚ =   ૜ Ľ¿ం. Ǿ   
ǩనŤ వృĮ�Š ۰ۯ ǵĥ� సťరŶ ĸÃఖ అķన  

వృతŠ సťరŶ ĸÃఖ సťరŶ ǹందువ­ వదŢ  İ�ǵ ĺాŪȎాĸాš ǵĥ� లంబమ�  

ۯ۲۽∠ = ૢ૙૙ 
లĐ   ĳ¿ౖį�గరɂ Ľిİ�Ţ ࡰ࡭ࡻ∆ ంతమ� నుంĬ�  

૛࡭ࡻ = ૛ࡰࡻ +  ૛ࡰ࡭
 ૞૛ = ૜૛ +  ૛ࡰ࡭
૛૞ = ૢ +    ૛ࡰ࡭

૛ࡰ࡭ = ૛૞ − ૢ = ૚૟ 
ࡰ࡭   = √૚૟ = ૝ 

۰ۯ = ૛ ۲ۯ = ૛ × ૝ = ૡ  Ľ¿ం. Ǿ 

 

9.  వృĮ�Š లక¡ సťరŶĸÃఖల¡ మĸ�య� Ĩేదన ĸÃఖల¡  

https://youtu.be/5INdQnjQ1Pk 

https://youtu.be/5INdQnjQ1Pk 

https://youtu.be/HuUtLTDj2LY
https://youtu.be/ePTEQVQFenc
https://youtu.be/t5gWexdYpi8
https://youtu.be/5INdQnjQ1Pk
https://youtu.be/5INdQnjQ1Pk
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.ఒక వృĮ�Š ǵŤ Ħ�యంĬ�. వృĮ�Š ǵĥ� బ�హŪంలĐ  గల ఒక  ĸÃఖక¡ 

సమ�ంతరంĦా ఒక సťరŶĸÃఖ ను  , ఒక  Ĩేధన ĸÃఖను Ħ�యంĬ� 

 

 
5.        ‘O’ ĥÃందƔమ�Ħా గల వృĮ�Š ǵĥ� P అĲÂ ǹందువ­ బ�హŪంలĐ  కలదు.  P ǹందువ­ గ�ంĬ� వృĮ�Š ǵĥ� Ħ�యబĬ�న 

సťరŶĸÃఖ�ల¡ ۯ۾ మĸ�య� ۰۾  సమ�నం అǵ చూపంĬ� 

‘O’ ĥÃందƔమ�Ħా గల వృĮ�Š ǵĥ� P అĲÂİ� బ�ȏŪ  ǹందువ­ ܲܣ =  ܤܲ

  �లను కలపంĬ  ܱܲ,ܤܱ,ܣܱ
∆OAP మĸ�య� ∆OBP  లలĐ 

  OA = OB      ( ఒĥÃ వృతŠ  ĺాŪȎాĸాš ల¡ ) 
OP = OP   ( ఉమũĬ� భ�జం ) 

 అందువలన లం. క. భ� . సరŵ సమ�న Ľీŵకృతం పƔĥారమ� ∆OAP ≅ ∆OBP 

సరŵ సమ�న ǳƔభ�జ�లలĐ అనుర¤ప ĵ�Ħాల¡ సమ�నం 

İ�ǵ నుంĬ� PA = PB అగ�ను 

 
 

  

૟.     ۰۱۲ۯ  చత§ర ŨజంలĐǵ అǵŤ భ�జ�లను Į�ĥÃ ȇధంĦా ఒక వృతŠ ం అంతĸ�ųǣంచబĬ�న   
అİ� ܀,ۿ,۾, ǹందువ­ల వదŢ ܁ ۰ۯ     + ۱۲ = ۰۱   అగ�ను  ۯ۲+

పటంలĐ చూĳిన ȇధంĦా 

ABCD భ�జ�ల¡ AB, BC, CD, DA  లను వృతŠమ� P, Q, R, S ǹందువ­ల వదŢ 
సťĸ�Ŷంǩంİ� 

 బ�హŪ ǹందువ­ నుĬ�Ť వృĮ�Š ǵĥ� Ħ�యబĬ�న సťరŶĸÃఖ Ƿû డవ­ల¡ సమ�నం 

AP = AS 
BP = BQ  
 DR = DS   
CR = CQ 

Ȉట�ǵ కల¡పĦా  

AP + BP +  DR + CR = AS + BQ + DS + CQ 
(AP + BP) + ( DR + CR) = (AS + DS) + (CQ + BQ) 

AB + CD = BC + DA 

 

2. 
ఏక ĥÃందƔ వƔƺటśల¡ ఇǩŖ బ�హŪ వృతŠం ĳ¿ ౖǹందువ­ నుంĬ� 

సťరŶ ĸÃఖల¡ Ħ�యడం 

  ݈݇݊݅ ݎ݋݈݋ܿ ݁ݑ݈ܾ ݏℎ݅ݐ ݈݇ܿ݅ܿ
 

https://youtu.be/ibmoLwTL0_E 

౩. 
బ�హŪ ǹందువ­ నుంĬ� వృĮ�Š ǵĥ� 

ĸ²ండ¦ సťరŶ ĸÃఖల¡ Ħ�యడం 
https://youtu.be/LighpD5QxT4 

1. ‘O’ ĥÃందƔమ�Ħా గల వృతŠ ం ȁకŐ ĺాŪȎారšం  6   Ľ¿ం. Ǿ. వృతŠం ĥÃందƔం  ‘ O’  నుంĬ� ǹందువ­ P  క¡ గల 

దూరం OP = 10 Ľ¿ం. Ǿ  అķన సťరŶĸÃఖ Ƿû డవ­ PA  కనుĦôనుమ�   

2. ఒక వృతŠ  ĺాŪసమ� ǩవĸ� ǹందువ­ల వదŢ  Ħ�యబĬ�న సťరŶ ĸÃఖల¡ సమ�ంతరమǵ చూపంĬ�  
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




૚.     ఒక ĦĆళం , ఒక సూš పం , ఒక శంఖువ­  ఒĥÃ ఎత§Š  , ఒĥÃ ĺాŪȎారšం కȃœయ�Ĳ�Ťķ.  అķనĨĆ ĺాట� వకƘతల 

ĺ±ౖĻాలŪమ� ǵషťǳŠ  కనుĦôనుమ�

ĦĆళం , సూš పం , శంఖువ­  ĺాŪȎారšం ݎఅనుక¡ంİ�ం  

ĦĆళమ� ఎత§Š  = ĺాŪసం = 2r

శంఖువ­  ఎత§Š  = సూš పమ� ఎత§Š  = ĦĆళమ� ఎత§Š  = 2r

శంఖువ­ ఏటĺాల¡ ఎత§Š  =√rଶ + hଶ = ඥrଶ + (2r)ଶ = √rଶ + 4rଶ = √5rଶ = r√5

ĦĆళమ� ఉపĸ�తల ĺ±ౖĻాలŪం Sଵ = 4πrଶ

సూš పమ� ఉపĸ�తల ĺ±ౖĻాలŪం Sଶ = 2 πrh = 2πr × 2r = 4πrଶ

శంఖువ­  ఉపĸ�తల ĺ±ౖĻాలŪం= Sଷ = πrl = πr൫r√5൯ = √5 πrଶ

ఉపĸ�తల ĺ±ౖĻాలŪమ� ǵషťǳŠ  Sଵ: Sଶ: Sଷ = 4πrଶ ∶ 4πrଶ:√5πrଶ = 4: 4:√5

૛.      ఒక సూš పమ� ఉపĸ�తల ĺ±ౖĻాలŪం, శంఖువ­ ȁకŐ వకƘతల ĺ±ౖĻాలŪమ�నక¡ సమ�నం ĸ²ంĬ�ంట� ȁకŐ 

భ¢ĺాŪȎారšమ�ల¡ సమ�నం అķన సూš పం ఎత§Š  శంఖువ­ ȁకŐ ఏటĺాల¡ ఎత§Š ల ǵషťǳŠ  ఎంత?

Ȏాధన :−  సూš పం , శంఖువ­  ĺాŪȎారšం     r అనుక¡ంİ�ం 

సూš పం ఎత§Š  "h", శంఖువ­ ఏటĺాల¡ ఎత§Š  " ݈"  అనుక¡ంİ�ం  
సూš పమ� ȁకŐ ఉపĸ�తల ĺ±ౖĻాలŪం = 2 πrh  ,    శంఖువ­ ȁకŐ వకƘతల ĺ±ౖĻాలŪమ� =   ݈ݎߨ
 సూš పమ� ఉపĸ�తల ĺ±ౖĻాలŪం, శంఖువ­ ȁకŐ వకƘతల ĺ±ౖĻాలŪమ�నక¡ సమ�నం  

ℎݎߨ 2  =  ݈ݎߨ
ℎ
݈

=
ݎߨ

ݎߨ2
=

1
2

 

సూš పం ȁకŐ  ఎత§Š  మĸ�య�    శంఖువ­ ȁకŐ ఏటĺాల¡ ఎత§Š ల ǵషťǳŠ     ℎ: ݈ = 1: 2 

3.      ఒక సూš పం మĸ�య�  ఒక శంఖువ­  సమ�న  ĺాŪȎారšం మĸ�య� ఎత§Š   కȃœయ�Ĳ�Ťķ అķనĨĆ
 ĺాట� ఘనపĸ�మ�ణమ�లనషťǳŠ   3 ∶ 1 అǵ చూప­మ�  

సూš పం , శంఖువ­  భ¢ ĺాŪȎారšం ݎ, 

శంఖువ­  ఎత§Š  = సూš పమ� ఎత§Š  = h అనుక¡ంİ�ం  

సూš పమ� ఘనపĸ�మ�ణమ� Vଵ = πrଶh

శంఖువ­  ఘనపĸ�మ�ణమ� Vଶ = ଵ
ଷ
πrଶh

సూš పమ� ఘనపĸ�మ�ణమ� మĸ�య� శంఖువ­  ఘనపĸ�మ�ణమ�ల ǵషťǳŠ  

Vଵ: Vଶ = πrଶh: ଵ
ଷ
πrଶh               = 1: ଵ

ଷ
= 3: 1

 

 

10.   ǘÃతƔǽǳ

https://youtu.be/0cABjuznvC0 

  ݈݇݊݅ ݎ݋݈݋ܿ ݁ݑ݈ܾ ݏℎ݅ݐ ݈݇ܿ݅ܿ
 

https://youtu.be/ibmoLwTL0_E
https://youtu.be/LighpD5QxT4
https://youtu.be/0cABjuznvC0
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૝.     ఒక ĦĆళం , ఒక సూš పం , ఒక శంఖువ­  ఒĥÃ భ¢ ĺాŪȎారšం మĸ�య� ఒĥÃ ఎత§Š  కȃœయ�Ĳ�Ťķ.  అķనĨĆ ĺాట� 

ఘనపĸ�మ�ణమ�ల ǵషťǳŠ  కనుĦôనుమ� 

ĦĆళం , సూš పం , శంఖువ­  ĺాŪȎారšం ݎఅనుక¡ంİ�ం 

ĦĆళమ� ఎత§Š  = ĺాŪసం = 2r

శంఖువ­  ఎత§Š  = సూš పమ� ఎత§Š  = ĦĆళమ� ఎత§Š  = 2r

ĦĆళం ఘనపĸ�మ�ణమ� Vଵ = ସ
ଷ
πrଷ

సూš పమ� ఘనపĸ�మ�ణమ� Vଶ = πrଶh = πrଶ(2r) = 2πrଷ

శంఖువ­  ఘనపĸ�మ�ణమ� Vଷ = ଵ
ଷ
πrଶh = ଵ

ଷ
πrଶ(2r) = ଶ

ଷ
πrଷ

ĦĆళం , సూš పమ� మĸ�య� శంఖువ­  ఘనపĸ�మ�ణమ�ల ǵషťǳŠ Vଵ: Vଶ: Vଷ = ସ
ଷ
πrଷ ∶ 2πrଷ ∶  ଶ

ଷ
πrଷ 

                                                  =
4
3 : 2:

2
3 : = 4 ∶ 6 ∶ 2 = 2: 3: 1 

૞.        ૛.૚    Ľ¿ం. Ǿ ĺాŪȎారšమ� కȃœన ĦĆళమ� ȁకŐ ఉపĸ�తల ĺ±ĻౖాలŪమ� , ఘనపĸ�మ�ణమ� కనుĦôనుమ�   
ĦĆళమ� ȁకŐ ĺాŪȎారšమ� = r = 2.1 Ľ¿ం. Ǿ 

ĦĆళమ� ȁకŐ ఉపĸ�తల ĺ±ౖĻాలŪమ� = 4πrଶ = 4 × ଶଶ
଻

× 2.1 × 2.1 

= 88 × 0.3 × 2.1 = 55.44   చ. Ľ¿ం. Ǿ 
 ĦĆళమ� ȁకŐ ఘనపĸ�మ�ణమ� = ସ

ଷ
πrଷ = ସ

ଷ
× ଶଶ

଻
× 2.1 × 2.1 × 2.1

= 88 × 0.1 × 4.41 = 38.808  ఘ . Ľ¿ం. Ǿ

૟.           అరţ ĦĆĹ�ĥార బÈĽȴి ĺాŪȎారšం ૛૚ Ľ¿ం. Ǿ ఉంĬే ȇధమ�Ħా  ૚૙૙૙  బÈĽినుų  తయ�ర  ĨేయĬ�ǵĥ�  ĥావలĽిన 

ఉక¡Ő ļీȫ ȁకŐ ĺ±ౖĻాలŪం ఎంత?

అరţ ĦĆĹ�ĥార బÈĽȴి ĺాŪȎారšం r = 21 Ľ¿ం. Ǿ 

ఒక బÈĽȴి  తయ�ర  ĨేయĬ�ǵĥ�  ĥావలĽిన ఉక¡Ő ļీȫ ȁకŐ ĺ±ĻౖాలŪం అరţ ĦĆళం వకƘతల ĺ±ౖĻాలŪమ�నక¡ సమ�నం 

అరţ ĦĆళం వకƘతల ĺ±ౖĻాలŪమ�  2πrଶ = 2 × ଶଶ
଻

× 21 × 21

= 44 × 63 = 2772 చ. Ľ¿ం. Ǿ  
1000  బÈĽినుų  తయ�ర  ĨయేĬ�ǵĥ�  ĥావలĽిన ఉక¡Ő ļీȫ ȁకŐ ĺ±ౖĻాలŪం= 1000 × 2772 చ. Ľ¿ం Ǿ

                                                        =
1000 × 2772 

10000
చ. Ǿ              = 277.2 చ. Ǿ 

ૠ)        ૜.૞ Ľ¿ం. Ǿ  ĺాŪȎారšమ� కȃœన అరţ ĦĆళమ� ȁకŐ ఉపĸ�తల ĺ±ĻౖాలŪమ� , ఘనపĸ�మ�ణమ� కనుĦôనుమ�   

అరţ  ĦĆళమ� ȁకŐ ĺాŪȎారšమ� = r = 3.5 Ľ¿ం. Ǿ 

అరţ ĦĆళమ� ȁకŐ ఉపĸ�తల ĺ±ౖĻాలŪమ� = 2πrଶ = 2 × ଶଶ
଻

× 3.5 × 3.5

 = 44 × 0.5 × 3.5 =  77  చ. Ľ¿ం. Ǿ 
అరţ ĦĆళమ� ȁకŐ సంప®రşతల ĺ±ౖĻాలŪమ� = 3πrଶ = 3 × ଶଶ

଻
× 3.5 × 3.5

                     = 66 × 0.5 × 3.5 = 33 × 3.5 = 115.5 చ. Ľ¿ం. Ǿ

 అరţ ĦĆళమ� ȁకŐ ఘనపĸ�మ�ణమ� = ଶ
ଷ
πrଷ = ଶ

ଷ
× ଶଶ

଻
× 3.5 × 3.5 × 3.5

                    =
44
3 × 0.5 × 12.25

=
22
3 × 12.25

=  89.83   ఘ . Ľ¿ం. Ǿ

 

 

https://youtu.be/RhYM316p6vg 
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8)         64 ఘ . Ľ¿ం. Ǿ  ఘనపĸ�మ�ణమ�  గల ĸ²ండ¦ సమ ఘనమ�ల¡ కల¡పబĬ�నȇ అķన ఏరťĬ�న ĥóతŠ  ఘనమ� 

ȁకŐ ఉపĸ�తలĺ±ĻౖాలŪమ� ఎంత ?  

ఒక  ఘనం ఘనపĸ�మ�ణమ�  = ૜܉ = ૟૝ ఘ . Ľ¿ం. Ǿ   

ఘనం భ�జం Ƿû డవ­ = ܉ = √૟૝
૜ = ૝ Ľ¿ం. Ǿ   

ĸ²ండ¦ సమ ఘనమ�ల¡ కల¡పబĬ�న Ƿû డవ­ 8 Ľ¿ం. Ǿ అగ�ను ĺ±డల¡ť, ఎత§Š  4 Ľ¿ం. Ǿ ఉండ¦ను  

İ�రŔ ఘనమ� ȁకŐ ఉపĸ�తలĺ±ౖĻాలŪమ�= ૛ܔ)ܐ + +૛(૝)(ૡ =       (܊ ૝) 

ĥóతŠ   ఘనమ� ȁకŐ ఉపĸ�తలĺ±ĻౖాలŪమ�                       = ૡ(૚૛) = ૢ૟  చ. Ľ¿ం. Ǿ   

12)           ఒక శంఖువ­ ȁకŐ వకƘతల ĺ±ౖĻాలŪమ� 4070చ. Ľ¿ం. Ǿ మĸ�య� İ�ǵ  ĺాŪసమ�   

70 Ľ¿ం. Ǿ అķనĨĆ  İ�ǵఏటĺాల¡ఎత§Š కనుĦôనుమ�

ఒక శంఖువ­ ȁకŐ వకƘతల ĺ±ĻౖాలŪమ�πrl = 4070చ. Ľ¿ం. Ǿ 

శంఖువ­ ĺాŪసమ� 70 Ľ¿ం. Ǿ అķన  ĺాŪసరšమ� = r = 35 Ľ¿ం. Ǿ 

݈ݎߨ = 4070

22
7

× 35 × ݈ = 4070

   22 × 5 × ݈ = 4070 

శంఖువ­ ఏటĺాల¡ఎత§Š  =  ݈ =
4070

22 × 5 =
4070
110 =

407
11 = 37

13)   శంఖువ­ ఆĥారంలĐ ఉనŤ గ�Ĭ�రం ȁకŐ భ¢ ĺాŪȎారšం  7  Ǿ , ఎత§Š  10 Ǿ . గ�Ĭ�రం ǵĸ�ũంచĬ�ǵĥ� 

 ĥావలĽని బటś ĺ±ĻౖాలŪం ను కనుĦôనుమ�. బటś ȁకŐ ĺ±డల¡ť  2  Ǿ  Ħా ఉనŤప­ťడ¦ బటś Ƿû డవ­ కనుĦôనుమ�.

శంఖువ­ ఆĥారంలĐ ఉనŤ గ�Ĭ�రం ȁకŐ భ¢ ĺాŪȎారšం  ݎ =  7  Ǿ , ఎత§Š  h =  10 Ǿ

శంఖువ­ ఏటĺాల¡ఎత§Š ݈ = ଶݎ√ + ℎଶ = √7ଶ + 10ଶ = √49 + 100 = √149 = 12.2  Ǿ 

ఒక శంఖువ­ ఆĥారంలĐ ఉనŤ గ�Ĭ�రం ȁకŐ వకƘతల ĺ±ౖĻాలŪమ�= πrl = ଶଶ
଻

× 7 × 12.2

                                                  = 22 × 12.2 = 268.4 చ. Ǿ 

ఉపȂĦ�ంǩన గ�డŝ  ȁకŐ ĺ±ౖĻాలŪం = 268.4 చ. Ǿ 

గ�డŝ  ȁకŐ ĺ±డల¡ť 2 Ǿ 

గ�డŝ  ȁకŐ Ƿû డవ­ =
ĺ±ౖĻాలŪం 
ĺ±డల¡ť =

268.4
2 = 134.2  Ǿ 

14)        6  Ľ¿ంǾభ¢ĺాŪȎారšం7 Ľ¿ంǾఎత§Š కȃœనకƘమవృĮ�Š ĥారశంఖువ­ఘనపĸ�మ�ణమ�కనుĦôనుమ�. 

శంఖువ­ భ¢ ĺాŪȎారšం   r = 6  Ľ¿ం. Ǿ  ఎత§Š =   7  Ľ¿ం. Ǿ  

శంఖువ­ ఘనపĸ�మ�ణమ� =
1
3
πrଶh =

1
3

×
22
7

× 6 × 6 × 7

                                     = 44 × 6 = 254  ఘ. Ľ¿ం . Ǿ  
 

 

https://youtu.be/i9W4UFHmsgo 
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૚૞)        కƘమవృĮ�Š ĥార ȁకŐ సూš పం భ¢ĺాŪȎారšం૚૝  Ľ¿ంǾ మĸ�య� ఎత§Š ૛૚  Ľ¿ం. Ǿ  అķన సూš పం కȃœన వకƘతల 

ĺ±ౖĻాలŪమ�, సంప®రş తల ĺ±ౖĻాలŪమ� ఘనపĸ�మ�ణమ�కనుĦôనుమ�

సూš పం భ¢ĺాŪȎారšంr =  14  Ľ¿ంǾ               ఎత§Š h =  21  Ľ¿ం. Ǿ  

సూš పం  వకƘతల ĺ±ౖĻాలŪమ�= 2πrh = 2 × ଶଶ
଻

× 14 × 21

= 44 × 42 = 1848  చ. Ľ¿ం. Ǿ 

సూš పం  సంప®రş తల ĺ±ౖĻాలŪమ� = 2πr(h + r) = 2 ×
22
7 × 14(21 + 14)

= 44 × 2 × 35
= 44 × 70 = 3080 చ. Ľ¿ం. Ǿ 

సూš పం ఘనపĸ�మ�ణమ� = πrଶh = ଶଶ
଻

× 14 × 14 × 21 = 22 × 2 × 14 × 21 = 44 × 294 = 12936    ఘ . Ľ¿ం. Ǿ

૚૟)     సూš ǷాకృǳŠలĐ  ఉనŤ నూĲ± ĳీǷా ૛ Ǿ  భ¢ ĺాŪసం   ૠ  Ǿ ఎత§Š  కȃœ ఉనŤȇ ĳీǷాక¡ రంగ� ĺÂయĬ�ǵĥ�  ĳ¿ķంటȻ   

  చదరప­ Ǿటర క¡  ૜ ర¤ Ǵసుక¡ంటÎ ૚૙ ĳీǷా లక¡ రంగ� ĺÂయĬ�ǵĥ� ఎంత ఖర Ŗ అవ­త§ంİ�     
సూš ǷాకృǳŠలĐ  ఉనŤ నూĲ± ĳీǷా భ¢ ĺాŪసం   d =  2 Ǿ  

భ¢ ĺాŪȎారšం   r = 1  Ľ¿ం. Ǿ   ;    ఎత§Š ℎ =   7  Ǿ    

సూš పం  సంప®రş తల ĺ±ౖĻాలŪమ�= 2πr(r + h) = 2 × ଶଶ
଻

× 1 (1 + 7)

=
44
7

× 8 =
352

7
= 50.28

సూš ǷాకృǳŠలĐ  ఉనŤ నూĲ± ĳీǷా సంప®రş తల ĺ±ౖĻాలŪమ� = 50.28  చ. Ǿ 

1 చ. Ǿ రంగ� ĺÂయĬ�ǵĥ� అķÊŪ ఖర Ŗ =ర¤  3 

10  ĳీǷాలక¡  రంగ� ĺÂయĬ�ǵĥ� అķÊŪ ఖర Ŗ = 50.28 × 3 × 10ర¤ =ర¤  1508.4 

૚ૠ)      ૛૙ Ǿటరų లĐత§ ૠ Ǿటరų ĺాŪȎారšమ� గల ĦĆķǵ తƔవŵĦా వǩŖన మట�śǵ ૛૛Ǿటరų × ૚૝Ǿటర ų  ĥóలతల¡ గల ఒక 

İ�రŔ ఘనĥారప­ అర గ�Ħా ఏరťĸ�ĽÐŠ  İ�ǵ ȁకŐ ఎత§Š  ఎంత ?

సూŠ పĥారప­ ĦĆķ లĐత§ 20 Ǿటరų

ĺాŪȎారšమ�  r =  7 Ǿటరų 
İ�రŔ ఘనĥారప­ అర గ� Ƿû డవ­ 22Ǿటరų ĺ±డల¡ť 14Ǿటర ų 

సూŠ పĥారప­ ĦĆķ నుంĬ� ǴĽిన మట�śǵ İ�రŔ ఘనĥారప­ అర గ�Ħా ఏరťĸ�ĽÐŠ  ఘనపĸ�మ�ణ�ల¡ సమ�నం 

సూš పం ఘనపĸ�మ�ణం = İ�రŔ ఘనం ఘనపĸ�మ�ణం 

πrଶH = l. b. h
22
7

× 7 × 7 × 20 = 22 × 14 × h

22 × 7 × 20 = 22 × 14 × h

h =
7 × 20 × 22

22 × 14
=

20
2

= 10

İ�రŔ ఘనĥారప­ అర గ� ఎత§Š   10 Ǿ 

18)         7 Ľ¿ం , Ǿ భ�జమ� గల సమ ఘనమ� నుంĬ� ఏరťరŖగȃĦÃ కƘమ వృĮ�Š ĥార శంఖువ­  ఆĥార వసుŠ వ­ 
 ȁకŐ   గĸ�షŜ  ఘనపĸ�మ�ణం కనుĦôనంĬ� 

సమ ఘనమ�  భ�జమ� Ƿû డవ­ = a = 7 Ľ¿ం. Ǿ   

సమ ఘనమ� నుంĬ� ఏరťరŖగȃĦÃ కƘమ వృĮ�Š ĥార శంఖువ­  ఆĥార వసుŠ వ­  భ¢ ĺాŪసం = d = 7 Ľ¿ం. Ǿ    

భ¢ ĺాŪȎారšం  r =
7
2

 Ľ¿ం. Ǿ   ఎత§Š = h = 7  Ľ¿ం . Ǿ  

శంఖువ­ ఘనపĸ�మ�ణమ� =
1
3
πrଶh =

1
3

×
22
7

×
7
2

×
7
2

× 7

                                     =
1
3 ×

11 × 7 × 7
2 =

539
6 = 89.83  ఘ. Ľ¿ం . Ǿ  
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



  ݈݇݊݅ ݎ݋݈݋ܿ ݁ݑ݈ܾ ݏℎ݅ݐ ݈݇ܿ݅ܿ
ǳƔĥąణǽǳ పĸ�చయం  https://youtu.be/jxO4XgKTm9Q



1.  ఒక ǳƔభ�జం ۰۱ۯ లĐ ∠࡭ లంబĥąణం  మĸ�య�  ۰۱ = ૚ૠ   Ľ¿ం . Ǿ   

۰ۯ = ૚૞ Ľ¿ం. Ǿ  అķన  ۰ܖܑܛ, ,۱ ܛܗ۱   లను కనుĦôనుమ�  ۰ܖ܉ܜ

Ȏాధన :   ఒక ǳƔభ�జం  ABC లĐ  ∠ܣ లంబĥąణం  

  BC = 17   Ľ¿ం . Ǿ         AB = 15 Ľ¿ం. Ǿ  
ĳ¿ౖį�గరɂ Ľిİ�ţ ంతం పƔĥారం  ∆ABC లĐ

కరşంଶ = ఎ. భ� ଶ + ఆ. భ�ଶ

BCଶ =  ABଶ + ACଶ
17ଶ =  15ଶ + ACଶ
289 = 225 + ACଶ
289 − 225 = ACଶ

64 = ACଶ
AC = √64 = 8Ľ¿ం. Ǿ  





sin ܤ =
 ȁకŐ  ఎదుట� భ�జం ܤ∠

కరşం 
=
ܥܣ
ܥܤ

=  
8

17
 tan B =  

ȁకŐ  ఎదుట� భ�జం ܤ∠
ȁకŐ  ఆసనŤ  భ�జం ܤ∠

=
8

15
 

cos  C =  
ȁకŐ  ఆసనŤ  భ�జం  ܥ∠

కరşం 
  =

15
17




2.ఒక ǳƔభ�జం ۰۱ۯ లĐ ∠࡭ లంబĥąణం  మĸ�య�  ۱ۯ = ૡ   Ľ¿ం . Ǿ  ۰ۯ = ૟  Ľ¿ం. Ǿ  అķన ∠࡮  ȁకŐ 

అǵŤ ǳƔĥąణǽǴయ ǵషťత§Š ల¡ కనుĦôనుమ�.

Ȏాధన : ఒక ǳƔభ�జం ABC లĐ   ∠ܣ లంబĥąణం  మĸ�య� 

 AC = 8   Ľ¿ం . Ǿ   
  AB = 6  Ľ¿ం. Ǿ

ĳ¿ౖį�గరɂ Ľిİ�ţ ంతం పƔĥారం  ∆ ABC లĐ

కరşంଶ = ఎ. భ� ଶ + ఆ. భ�ଶ

BCଶ =  ABଶ + ACଶ
BCଶ =  6ଶ + 8ଶ
BCଶ = 36 + 64

BCଶ = 100
BC = √100 = 10

 



sinܤ =
∠஻ ȁకŐ  ఎదుట� భ�జం 

కరşం 
 = ஺஼

஻஼
=  ଼

ଵ଴
= ସ

ହ


cos ܤ =
 ȁకŐ  ఆసనŤ  భ�జం ܤ∠

కరşం 
 =

ܤܣ
ܥܤ

=  
6

10
=

3
5



tan ܤ =
 ȁకŐ  ఎదుట� భ�జం ܤ∠
=  ȁకŐ  ఆసనŤ  భ�జం ܤ∠

ܥܣ
Aܤ =  

8
6 =

4
3 

cosec B =  
1

sin B
=

10
8

=
5
4



sec B =
1

cos B
=

10
6

=
5
3



cot B =
1

tan B
=

6 
8

=
3
4









11.   ǳƔĥąణǽǳ

 

https://youtu.be/2ywk4p2AA_o 

https://youtu.be/jxO4XgKTm9Q
https://youtu.be/2ywk4p2AA_o
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ܖ܉ܜ        .3 ࡭  =   
૜
૝ 

అķన  ĥąణం ∠࡭  ȁకŐ ǽĦ�త ǳƔĥąణǽǴయ ǵషťత§Š లను కనుĥąŐంĬ� 

tan ܣ  =   ଷ
ସ 
 

tan ܣ =
 ȁకŐ  ఎదుట� భ�జం ܣ∠
=  ȁకŐ  ఆసనŤ  భ�జం ܣ∠

ܥܤ
ܣܤ =

3x
ݔ4

ఒక ǳƔభ�జం ∆ ABC లĐ ∠ܤ లంబĥąణం  

ĳ¿ౖį�గరɂ Ľిİ�ţ ంతం పƔĥారం  ∆ABC లĐ

కరşంଶ = ఎ. భ� ଶ + ఆ. భ�ଶ

ACଶ =  BCଶ + ABଶ

ACଶ =  (3x)ଶ + (4x)ଶ

ACଶ = 9xଶ + 16xଶ

ACଶ = 25xଶ

AC = ඥ25xଶ = 5x



sinܣ =
 ȁకŐ  ఎదుట� భ�జం ܣ∠

కరşం  =
ܥܤ
ܥܣ =  

3x
5x =

3
5

cos ܣ =
 ȁకŐ  ఆసనŤ భ�జం  ܣ∠

కరşం  =
ܤܣ
ܥܤ =  

ݔ4
ݔ 5 =

4
5

tan ܣ  =   ଷ
ସ 
 



cosec A =  
1

sinܣ =
5
3

sec A =
1

cos A =
5
4

cot A =
1

tan A  =
4
3

= ۯ ܛܗ܋.4  ૚૛
૚૜

  అķన  ࡭ ࢔࢏࢙ మĸ�య� ࡭ ࢔ࢇ࢚ ȇల¡వలను కనుĦôనుమ� 

Ƥధన ∶ −     cos ܣ =
 ȁకŐ  ఆసనŤ భ�జం  ܣ∠

కరşం  =
ܤܣ
ܥܣ =  

ݔ12
ݔ  13

ఒక ǳƔభ�జం ABC లĐ  ∠ܤ లంబĥąణం  

ĳ¿ౖį�గరɂ Ľిİ�ţ ంతం పƔĥారం  ∆ABC లĐ

కరşంଶ = ఎ. భ� ଶ + ఆ. భ�ଶ

ACଶ =  BCଶ + ABଶ
(13x)ଶ =  BCଶ + (12x)ଶ
169xଶ = BCଶ + 144xଶ
169xଶ − 144xଶ =  BCଶ

BCଶ = 25xଶ

BC = ඥ25xଶ = 5x

 

sin  ܣ =
 ȁకŐ  ఎదుట� భ�జం ܣ∠

కరşం  
 =

ܥܤ
ܥܣ

=
5x

ݔ13
=

5
13





tan ܣ =
 ȁకŐ  ఎదుట� భ�జం ܣ∠
 ȁకŐ  ఆసనŤ  భ�జం ܣ∠

 =
ܥܤ
ܣܤ

=
ݔ5

ݔ12
=

5
12



 

5. sin 45଴ + cos 45଴ ȇల¡వ ఎంత?

 sin 45଴ + cos 45଴ =  ଵ
√ଶ

+ ଵ

√ଶ


     = ଶ

√ଶ
= √ଶ  √ଶ

√ଶ
 = √2

6.  Cos 00 + sin 900 +√2 sin 450   ǅȋవ ఎంత?        

Ȏాధన : Cos 00 + sin 900 +√2 sin 450    

= 1 + 1 + √2 ൬
1

√2
൰

1 + 1 + 1 = 3

 

A 
B 

C 

12 x 

 

https://youtu.be/2ywk4p2AA_o 

https://youtu.be/2ywk4p2AA_o 
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ૠ.  ૜ ࡭ ࢔ࢇ࢚ =  ૝    sin A – cos A    
3 tan A = 4 

tan A =
4
3



ఒక ǳƔభ�జం ABC లĐ  ∠ܤ  లంబĥąణం  అనుĥóంİ�ం 

tan ܣ =
 ȁకŐ  ఎదుట� భ�జం ܣ∠
 ȁకŐ  ఆసనŤ  భ�జం ܣ∠

 =
ܥܤ
ܣܤ

=
ݔ4
ݔ3



ĳ¿ౖį�గరɂ Ľిİ�ţ ంతం పƔĥారం  ∆ABC లĐ

కరşంଶ = ఎ. భ� ଶ + ఆ. భ�ଶ

ACଶ =  BCଶ + ABଶ
ACଶ =  (4x)ଶ + (3x)ଶ

ACଶ = 16xଶ + 9xଶ
ACଶ = 25xଶ

AC = ඥ25xଶ = 5x



sin A =
ఎ. భ�
కరşం 

=
BC
AC

=
4x
5x

=
4
5

 

 cos A =
ఆ. భ�
కరşం 

=
AB
AC

=
3x
5x

=
3
5



 ∴    sin A –  cos A =
4
5
−

3
5

  =
1
5

 


ૡ .  ࡭)ܖܑܛ − (࡮ = ૚
૛

 , ࡭)ܛܗ܋ + (࡮  =  ૚
૛

,   ૙૙ < ܣ + ܤ ≤ ૢ૙૙,࡭ >    ܤ
అǀన ܣ మǁȈ ܤǅȋవలȂ కȂʥȂȇ 

sin(ܣ − (ܤ =
1
2



sin(ܣ − (ܤ = sin 30଴ 
ܣ ܤ− = 30଴. . (1)

cos(ܣ + (ܤ  =  
1
2

,

cos(ܣ + (ܤ  = cos 60଴

ܣ + ܤ =  60଴(2)

సǾ  (1), (2) ల నుంĬ� 

ܣ − ܤ = 30଴

ܣ + ܤ =  60଴

2A =  90଴


⇒   A =  45଴

A =  45଴  ను సǾ (2) లĐ ĸాయĦా 

ܣ + ܤ =  60଴

⇒ 45଴ + B = 60଴ 
⇒ B = 15଴

∴    A =  45଴,  B = 15଴



9        ܭܴܱܹܧܯܱܪ.  cos450

sec300+ cosec600            sec2600− tan2600

sin2300+cos2300  


https://youtu.be/q9Fvn3F_Oeo 

 

https://youtu.be/2ywk4p2AA_o
https://youtu.be/2ywk4p2AA_o
https://youtu.be/q9Fvn3F_Oeo
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10.  2 tanଶ 45଴ +  cosଶ30଴ −  sinଶ60଴
Ȏాధన :   2 tanଶ 45଴ +  cosଶ30଴ −  sinଶ60଴

2 (1)ଶ + ቆ√
3

2 ቇ
ଶ

− ቆ√
3

2 ቇ
ଶ



= 2 (1) + 0
= 2 



11.  tan 48଴ tan 16଴ . tan 42଴ . tan 74଴  = 1 అǵ చూపంĬ�
Ȏాధన :  LHS = tan 48଴ tan 16଴ . tan 42଴ . tan 74଴

tan 48଴ tan 16଴ . tan[90 − 48]଴ . tan(90 − 16)଴

tan 48଴ tan 16଴ cot 48଴. cot 16଴

tan 48଴ cot 48଴   tan 16଴   cot 16଴

= 1

 
 
 
 
 
 
 

 

15.   
1 − sin 60଴

cos 60଴ 
 = 2 −  √3    

  అǵ చూపంĬ�

LHS =  
1− sin 60଴

cos 60଴ 
 =

1−  √3
2

1
2



                                  =   
 2− √3

2
1
2



= 2−  √3  = RHS

૚૟  .
૚

ܛܗ܋ ી − ܛܗ܋ ી = ીܖ܉ܜ . ܖܑܛ ી    అǵ ǵర¤పంచంĬ�  

Ȏాధన ∶   LHS =
1

cosθ
− cos θ

                   =
1− cosଶ θ

cos θ


              =  
sinଶ θ
cos θ



                  =
sin θ. sin θ

cosθ 


                         = tan θ. sinθ = RHS
 
 

૚ૠ.   
૚ − ۯ૛ ܖ܉ܜ
−૛ીܜܗ܋ ૚

= అǵ ǵర¤పంచంĬ�    ۯ૛ ܖ܉ܜ 
 

Ȏాధన ∶ ܵܪܮ   =         
1 − tan ଶA
cotଶθ − 1

=
1 − tan ଶA

1
tan ଶA   −  1



=      
1 − tan ଶA
1− tan ଶA

tan ଶA   


              =
1 − tan ଶA

1
 ×

tan ଶA
1 − tan ଶA



= tan ଶA 

























 ࢑࢘࢕࢝ ࢋ࢓࢕ࡴ
12. tan(A + B) = √3  మĸ�య� tan(A− B) = ଵ

√ଷ
   0଴ < ܣ + ܤ ≤ 90଴, ܣ ≥ ȇల¡వల¡ కనుĦôనుమ�. ܤమĸ�య�   ܣఅķన  ܤ

13. sin(ܣ + (ܤ = 1 , cos(ܣ − (ܤ  =  √ଷ
ଶ

,   0଴ < ܣ + ܤ ≤ 90଴ , ܣ > ȇల¡వల¡ కనుĦôనుమ�.  ܤమĸ�య�   ܣఅķన ܤ

      14.        cosecଶ60଴ . secଶ30଴. cos 0଴  . sin 45଴. cotଶ60଴. tanଶ60଴ = ଼√ଶ
ଽ

   అǵ చూపంĬ� 
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18.    ඨ
1 + ߠݏ݋ܿ
1− ߠݏ݋ܿ

= cosec θ + cotθ  అǵ ǵర¤పంచంĬ� 

   LHS =  ට
ଵା௖௢௦ఏ
ଵି௖௢௦ఏ

=     ට
ଵା௖௢௦ఏ
ଵି௖௢௦ఏ

× ଵା௖௢௦ఏ
ଵା௖௢௦ఏ

  

          = ඨ
(1 + ଶ(ߠݏ݋ܿ

1 − ଶ(ߠݏ݋ܿ)
 

      =  ඨ
(1 + ଶ(ߠݏ݋ܿ

sinଶθ
   

= ඥ(1 + ଶ(ߠݏ݋ܿ

√sinଶθ
 

=
1 + cosθ

sinθ
 

=
1

sin θ
+

cos θ
sin θ

 

= cosec θ + cotθ 

19.  ට
૚ା࡭ܖܑܛ
૚ି࡭ܖܑܛ

       = ܋܍ܛ ۯ  +   ۯܖ܉ܜ

అǵ ǵర¤పంచంĬ�  

= ܵܪܮ ට
ଵାୱ୧୬஺
ଵିୱ୧୬஺

 =ට
ଵାୱ୧୬஺
ଵିୱ୧୬஺

× ଵାୱ୧୬஺
ଵାୱ୧୬஺

      

         = ට
(ଵାୱ୧୬஺)మ

ଵି(ୱ୧୬஺)మ
       

                  = ඥ(1 + sinܣ)ଶ

√cosଶ A
 

=
1 + sin  A

cos A
 

=  
1

cos A +
sin A
cos A 

=   sec A  + tan A    

  
20.   sin 60଴ cos 30଴ + sin 30଴ cos 60଴  ȇల¡వ గణ�చంĬ�.
sin(60଴ + 30଴)  ȇల¡వ ఎంత? İ�ǵ నుంĬ� ఏǽ గమǵంĨ�ర  
Ȏాధన :  sin 60଴ cos 30଴ + sin 30଴ cos 60଴ 

                        = ቀ√
ଷ
ଶ

× √ଷ
ଶ ቁ + ቀ

ଵ
ଶ

× ଵ
ଶቁ  

                 =  ଷ
ସ

 +  ଵ
ସ

 = ସ
ସ

= 1 
                 =   sin(60଴ + 30଴) = sin 90଴ = 1 

sin(60଴ + 30଴) = sin 60଴ cos 30଴ + sin 30଴ cos 60଴ = 1 

 

21.   cos (60଴ + 30଴) =  cos 60଴ cos 30଴ −  sin 60଴ sin 30଴ అనడం సబబÈĲ�?

Ȏాధన ∶         cos (60଴ + 30଴) =  cos 60଴ cos 30଴ −  sin 60଴ sin 30଴

ܵܪܮ ∶ cos (60଴ + 30଴) =  cos (90଴) = 0  

ܵܪܴ ∶  cos 60଴ cos 30଴ −  sin 60଴ sin 30଴ = ቆ
1
2

× √3
2 ቇ− ቆ√

3
2

×
1
2ቇ



       =  √
3

4
 −  √

3
4

= 0

ܵܪܮ = ĥావ­నܵܪܴ

 cos (60଴ + 30଴) =  cos 60଴ cos 30଴ −  sin 60଴ sin 30଴  అనడం సబబÈ అగ�ను. 

 






https://youtu.be/kxV9PmEeBgw 

https://youtu.be/kxV9PmEeBgw
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 ૛૛. ۯ)ܖܑܛ + ۰) = + ۯܖܑܛ అనడం సబబÈĲ�? Ǿ సమ�ı�Ĳ�ǵŤ సమĸ�šంచుమ�.  ۰ܖܑܛ

Ȏాధన      sin(A + B) = sin A + sin B  అనడం సబబ� ĥాదు

A =  60଴   , B = 30଴ అనుక¡ంİ�ం .

sin(60଴ + 30଴) = sin 90଴ = 1

sin 60଴ + sin 30଴ = √3
2

+
1
2

= √3 + 1
2



ĥావ­న   sin(60଴ + 30଴) ≠ sin 60଴ + sin 30଴

 

   

23.        A, B ల¡ లఘ�ĥąణ�ల¡ అķన    tan A = cot B  అķన A + B =  90଴ అǵ చూప­మ�. 
A, B ల¡ లఘ�ĥąణ�ల¡  మĸ�య� 

   tan A = cot B   
tan A = tan(90— B)଴ 

A = 90− B  
 A + B = 90 

 

 
24.   tan θ +  cot θ = 2  అǀన  ݊ܽݐଶ ߠ +    ǅȋవ కȂʥȂȇ  ߠ ଶݐ݋ܿ

tan ߠ + cot 2 = ߠ ఇర ĺ±ౖప­ల� వరœం ĨేయĦా 

(tan θ + cotθ)ଶ = 2ଶ  
tan2 ߠ + cot2 ߠ + 2 tan ߠ ߠݐ݋ܿ  = 4 
tan2 ߠ + cot2 ߠ + 2 = 4    (∴   tan ߠ = ଵ

ୡ୭୲ఏ
 ) 

tan2 ߠ + cot2 ߠ = 4 − 2 
tan2 ߠ + cot2 ߠ = 2 

 

 

૛૞.   ܖ܉ܜ૛ી ૝ીܖ܉ܜ + = ૝ી܋܍ܛ − ૛ી  అǵ ǵర¤పంచంĬ�  ܋܍ܛ 
Ȏాధన         tanଶθ + tanସθ   = tanଶθ(1 + tanଶθ)       
                                   = (secଶθ − 1 )(secଶθ)    (∴ secଶθ − tanଶθ = 1)     
                                                 = secସθ − secଶθ

 
 

૛૟.   ܜܗ܋ ી + ીܖ܉ܜ  = ܋܍ܛ  ી   �ી  అǵ ǵర¤పంచంĬ ܋܍ܛܗ܋ 

Ȏాధన ∶     LHS =   cotθ + tan θ =   
cosθ
sin θ

 +
sin θ
cosθ

  

                    =  
ߠଶݏ݋ܿ  + ߠଶ݊݅ݏ

cosθ  sin θ
 

     =
1

cosθ  sin θ
 

      =
1

cosθ  .
1

sin θ 

     = sec θ  . cosec θ 
=  R. H. S  

 

 
 

https://youtu.be/Q5x3TnKFJ7s 

 

https://youtu.be/Q5x3TnKFJ7s 
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27.Sec ࣂ +tan ࣂ = p    ܋܍܁ ી −   ?ી  ȇల¡వ ఎంత ܖ܉ܜ 

Ȏాధన : Sec ߠ +tan ߠ = p   

Secଶ θ − tanଶ θ =  1   అķĮే  

(Sec θ + tan θ) (Sec θ − tan θ)  = 1  
p  (Sec θ − tan θ)  = 1  

(Sec θ − tan θ)  =
1
p

 

૛ૡ.        ܋܍܁ ી + = ી ܖ܉ܜ =  ી ܖܑܛ   అǀɪ  ܘ  ૛ି ૚࢖
૛ ା ૚࢖

  అƺ Șȃȇ     
Ȏాధన ∶         Sec θ + tan θ =  p  . . . . . . (1) 

Secଶ θ − tanଶ θ =  1   అķĮే (Sec θ + tan θ) (Sec θ − tan θ)  = 1  

p  (Sec θ − tan θ)  = 1  
(Sec θ − tan θ)  = ଵ

୮
  ......(2) 

 సǾ  (1) +(2)  ĨేయĦా  సǾ  (1) - (2)  ĨేయĦా 

 

 Sec θ + tan θ    =    p   

Sec θ − tan θ  =   
1
p



 Sec θ + tan θ    =    p   

Sec θ − tan θ  =   
1
p



−       +               −
 2 sec =       ߠ p + ଵ

୮


       2 secߠ = ୮మାଵ
୮



     secߠ = ୮మାଵ
ଶ୮



1
cosߠ

=
pଶ + 1

p
 … . . (3)


           2 tan ߠ   = p−

1
p



2 tan = ߠ ୮మିଵ
୮



tan = ߠ ୮మିଵ
ଶ୮



sin ߠ
cos ߠ

=
pଶ − 1

p
. . . . . . (4)

సǾ  (4) ÷ (3) ĨేయĦా 

sin ߠ
cosߠ

1
cosߠ

 =

pଶ − 1
p

pଶ + 1
p



sin θ =
pଶ − 1
pଶ + 1



ߠ ܿ݁ݏ݋ܿ + cotߠ = ݇ అķĮే cos θ = ୩మିଵ
୩మାଵ

   
 

 

૛ી܋܍ܛ)   .29 − ૚)(܋܍ܛܗ܋૛ી − ૚) ను సూǘ�ũకĸ�ంచంĬ� 
Ȏాధన ∶     (secଶθ − 1)(cosecଶθ − 1)  

secଶθ − tanଶθ = 1 అķĮే secଶθ − 1 = tanଶθ 
cosecଶθ − cotଶθ = 1 అķĮే cosecଶθ − 1 = cotଶθ 

                 (secଶθ − 1)(cosecଶθ − 1) = tanଶθ. cotଶθ 

                                                        = tan ଶθ.  
1

tanଶθ
= 1 

 

 

https://youtu.be/Q5x3TnKFJ7s
https://youtu.be/Q5x3TnKFJ7s
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૜૙.   (૚+ ܛܗ܋ ી)(૚−ܛܗ܋ ી)(૚+  �૛ી) ను సూǘ�ũకĸ�ంచంĬܜܗ܋

Ȏాధన : (1 + cosθ)(1−cosθ)(1 + cotଶθ)  

                   =  (1 − cosଶθ)ቀ
ଵ
ଵ

+ ୡ୭ୱమ஘
ୱ୧୬మ஘ቁ  

                     = (1 − cosଶθ)ቀ
ୱ୧୬మ஘ ାୡ୭ୱమ஘

ୱ୧୬మ஘ ቁ 

                      =  sinଶθ ቀ
ୱ୧୬మ஘ାୡ୭ୱమ஘

ୱ୧୬మ஘ ቁ             (∴  sinଶθ + cosଶθ = 1)

                    = 1
૜૚.  ۯ܋܍ܛ ( ૚− +ۯ܋܍ܛ)( ۯܖܑܛ   (ۯܖ܉ܜ

  ను సూǘ�ũకĸ�ంచంĬ� 

Ȏాధన ∶    sec A ( 1− sin A )(sec A + tan A) 

                = sec A ( 1− sin A ) ൬
1

cos A
+

sin  A
cos A൰



= sec A ( 1− sin A ) ൬
1 + sin A

cos A ൰

=
(1 − sinA)

cos A ൬
1 + sin A

cos A ൰

=  
1 −  sinଶA

cosଶA
=

cosଶA
cosଶA

   

 = 1

ߠ ܿ݁ݏ݋ܿ)  .32 − cot ଶ(ߠ = ଵିୡ୭ୱఏ
ଵାୡ୭ୱఏ



Ȏాధన : (ܿߠ ܿ݁ݏ݋ − cotߠ)ଶ = ቀ
ଵ

ୱ୧୬ఏ
− ୡ୭ୱ ఏ

ୱ୧୬ ఏቁ
ଶ



                                                = ቀ
ଵିୡ୭ୱఏ
ୱ୧୬ఏ ቁ

ଶ
 

               = (ଵିୡ୭ୱఏ)మ

௦௜௡మఏ
 

         =(ଵିୡ୭ୱ ఏ)మ

ଵି௖௢௦మఏ


               =  (ଵିୡ୭ୱఏ)(ଵିୡ୭ୱ ఏ)
(ଵିୡ୭ୱఏ)(ଵିୡ୭ୱ ఏ)

 

                  =
1 − cosߠ
1 + cosߠ



૜૜.   ܋܍ܛܗ܋ ી + = ી ܜܗ܋ =  ી ܛܗ܋    అǀɪ     ܓ
૛࢑ −  ૚
+ ૛࢑  ૚

 అƺ Șȃȇ   
Ȏాధన ∶       cosec θ + cot θ =  k     . . . . . . (1) 
               cosecଶ θ − cotଶ  θ =  1   అķĮే  

                       (cosec θ + cot θ)  (cosec θ− cot θ)    = 1   
k  (cosec θ− cot θ)   = 1  

(cosec ߠ − cot ߠ)  = ଵ
୩
  .... ......(2) 


 సǾ  (1) +(2)  ĨేయĦా  సǾ  (1) - (2)  ĨేయĦా  

 (cosec ߠ + cot ߠ)  =   k   

(cosec ߠ − cot ߠ) =   
1
k

 (cosec ߠ + cot ߠ)  =   k   

(cosec ߠ − cot ߠ) =   
1
k



 2 cosecߠ       = k + ଵ
୩





                 2  cotߠ     = k − ଵ
୩



 2 cosecߠ       = ୩మାଵ

୩


cosec =       ߠ ୩మାଵ
ଶ୩

 
ଵ

ୱ୧୬ ఏ
= ୩మାଵ

୩
 … . . (3)

 2 cotߠ = ୩మିଵ
୩



cot = ߠ ୩మିଵ
ଶ୩


ୡ୭ୱ ఏ
ୱ୧୬ ఏ

= ୩మିଵ
୩

 ......(4)

సǾ  (4) ÷ (3) ĨేయĦా 

cos ߠ
sinߠ

1
sinߠ

 =
kଶ − 1

k
kଶ + 1

k



cos θ =
kଶ − 1
kଶ + 1

https://youtu.be/heSHpZpCNLY 
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૚      పĸ�Ȍలక¡ǵ నుంĬ� ܌  Ǿటరų దూరంలĐ నునŤ ఒక ĥాų ȡ టవȻ ȁకŐ ĳ¿ౖ ĥąన હ૙  ఊరţǄ ĥąణం ĨేసుŠ ంİ� .  

ఈ సందĸాŨǵĥ� పట�ǵŤ Ħ�యంĬ� . 

Ȏాధన :-                 ĥాų ȡ టవȻ ఎత§Š  ۰ۯ 

                 ĥాų ȡ టవȻ నుంĬ� పĸ�Ȍలక¡ǵకȶ మధŪ దూరం = ۱ۯ =   Ǿ ܌

۱۰ۯ∠ = હ૙ 

 

 

 

૛.     ఒక బ�ల¡డ¦ ఒక ȇదుŪȰ సšంభం అడ¦గ� ĵ�గం నుంĬ� ૡ Ǿటరų  దూరంలĐ నునŤ ǹందువ­ నుంĬ�  

ȇదుŪȰ సšంభం ĳ¿ౖ  ĵ�ĦాǵŤ ૟૙૙ ఊరţǄ ĥąణంĮČ పĸ�ȌȃంĨ�డ¦ . ఆ సšంభం ఎత§Š ను కనుĦôనంĬ�  

ȇదుŪȰ సšంభం ఎత§Š  BC= h  Ǿ  

ȇదుŪȰ సšంభం అడ¦గ� ĵ�గం నుంĬ� ǹందువ­ దూరం AB =

8  Ǿ  

tan 60଴ =
AB
AC

= 

√3 =
h
8

 

h = 8√3 Ǿ  
 

 
 

૜.     భ¢ǽĳ¿ౖ ఒక టవȻ ǵట�ర Ħా ǵȃǩ ఉంİ� .  అ టవȻ అడ¦గ� నుంĬ� 15  Ǿటరų దూరం నుంĬ� ఆ టవȻ ĳ¿ౖ 

ĥąన ૝૞૙ ఊరţǄ ĥąణంĮČ పĸ�ȌȃంĨ�డ¦ . ఆ టవȻ ఎత§Š ను కనుĦôనంĬ� 

టవȻ ఎత§Š  BC = h  Ǿ 

టవȻ అడ¦గ� నుంĬ� పĸ�Ȍȃంǩన Ȏాš నం క¡ గల దూరం AB = 15  Ǿ  

tan 45଴ =
BC
AB

= 

1 =
h

15
 

టవȻ ఎత§Š =  h = 15  Ǿ  
 

 

 

૝.     ఒక Ĩెట�ś  Ħాȃĥ� ȇĸ�Ħ� , ȇĸ�Ħ�న ĳ¿ౖ ĵ�గం భ¢ǽĥ� ૜૙૙ ల ĥąణం ĨేసూŠ  భ¢ǽĳ¿ౖ పĬ�ంİ� Ĩెట�ś  అడ¦గ� ĵ�గం 

నుంĬ� , ĥ�ందపĬ�న Ĩెట�ś  ĥóన మధŪ దూరం 6 Ǿటర ų  . Ĩెట�ś  ȇరగక మ�ందు ఆ Ĩెట�ś  ఎత§Š  ఎంత? 

Ĩెట�ś  అడ¦గ� ĵ�గం నుంĬ� , ĥ�ందపĬ�న Ĩటె�ś  ĥóన మధŪ దూరం 6 Ǿటర ų  

ఒక Ĩెట�ś  Ħాȃĥ� ȇĸ�Ħ� , ȇĸ�Ħ�న ĳ¿ౖ ĵ�గం భ¢ǽĮČ Ĩేయ¢ ĥąణం  30଴  

tan 30଴ =
BC
AB

= 
1

√3
=

x
6

 

x = ଺

√ଷ
= ଺

√ଷ
× √ଷ

√ଷ
= ଺√ଷ

ଷ
= 2√3  Ǿ  

cos 30଴ =
AB
AC

  

 

 
 

૚૛.   ǳƔĥąణǽǳ అనువరŠĲ�ల¡ 

https://youtu.be/4_GeuLTwzJ4 

https://youtu.be/A2uCjfPfDVQ 

https://youtu.be/K4Gi7gI2XOQ 

https://youtu.be/heSHpZpCNLY
https://youtu.be/4_GeuLTwzJ4
https://youtu.be/A2uCjfPfDVQ
https://youtu.be/K4Gi7gI2XOQ
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√3
2

=
6
y

 

  y =
12

√3
=

12

√3
× √3

√3
=

12√3
3

= 4√3 
 

Ĩెట�ś  ȇరగక మ�ందు ఆ Ĩెట�ś  ఎత§Š ܠ  + ܡ = ૛√૜+ ૝√૜ = ૟√૜ Ǿ  

 
૞.      ఒక ǷాȻŐ లĐ ĳిలųల¡ ఆడ¦ĥąవĬ�ǵĥ� ఒక ĥాంట�Ɣ కśȻ ఒక జ�ర డ¦ బలųను ఏĸాťట� Ĩేయ�లనుక¡Ĳ�Ťడ¦ İ�ǵǵ 2 

Ǿటరų ఎత§Š లĐ భ¢ǽĮČ  ૜૙૙ ల ĥąణం ĨేĽÐటట£ų   ఏరťరĨ�లనుక¡ంటÎ ఆ జ�ర డ¦ బలų  Ƿû డవ­ ఎంత 

జ�ర డ¦ బలų  ఎత§Š BC = 2 m 

జ�ర డ¦ బలų  Ƿû డవ­ AC 

జ�ర డ¦ బలų  భ¢ǽĮČ  Ĩేయ�  ĥąణం=   ∠BAC = 30଴ 

sin 30଴ =
BC
AC

  
1
2 =

2
AB 

AB = 4Ǿ   

జ�ర డ¦ బలų  Ƿû డవ­ AC = 4 Ǿ  

 

 

૟.    ఒక టవȻ అడ¦గ� ĵ�గం  నుంĬ� భవనం  ĳ¿ౖ ĵ�గం ૜૙૙  ఊరţǄ ĥąణం ĨేసుŠ ంİ� . భవనం అడ¦గ� ĵ�గం 

నుంĬ�  టవȻ  ĳ¿ౖ ĵ�గం ૟૙૙  ఊరţǄ ĥąణం ĨేసుŠ ంİ�. టవȻ ఎత§Š  30 Ǿటర ų  అķన భవనం ఎత§Š  కనుĦôనుమ�  

టవȻ ఎత§Š  = CD = 30 Ǿ  

భవనం ఎత§Š  = AB = h Ǿ  

 టవȻ అడ¦గ� ĵ�గం  నుĬ�Ť భవనం అడ¦గ� ĵ�గం  క¡ మధŪ 

దూరం AC  

 ∆ACD            నుంĬ� 

tan 60଴ =
ఎదుట� భ�జం 
ఆసనŤ భ�జం 

=
CD
AC

 

√3 ==
30
AC  

 AC =
30

√3
=

30√3
3 = 10√3 

tan 30଴ =
ఎదుట� భ�జం 
ఆసనŤ భ�జం 

=
AB
AC

 

1

√3
=

AB
10√3

 

 AB =  
10√3

√3
= 10 Ǿ  

భవనం ఎత§Š = 10 Ǿ 
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ૠ.    పవȴ 10 Ǿటరų  ఎత§Š  గల సšంĵ�ǵŤ ૜ బలĶ¸Ûన Į�ళŴ సȏయంĮČ ǵలబ·ట�ś లనుక¡Ĳ�Ťడ¦ . 

ఒĥóŐకŐ Į�Ɣ డ¦ సšంభంĮČ ૜૙૙ ĥąణం Ĩేయ�ȃŸ ఉంట½ ఎంత Ƿû డవ­ Į�డ¦ Ǵసుĥąĺాȃ . 

సšంభం ఎత§Š   BC = 10 m 

Į�Ɣ డ¦ Ƿû డవ­ AC 

Į�Ɣ డ¦ సšంభంĮČ  Ĩేయ�  ĥąణం=   ∠BCA = 30଴ 

cos 30଴ =
BC
AC  

√3
2

=
10
AC

 

AC = ଶ଴

√ଷ
= ଶ଴

√ଷ
× √ଷ

√ଷ
= ଶ଴√ଷ

ଷ
 Ǿ   

3 Į�Ɣ డ¦ల  Ƿû డవ­ = 20 √3 Ǿ  

 

 

 

 

ૡ.     ఒక భవన Ƿాదం నుంĬ� ఎదుర Ħా నునŤ టవȻ  ĳ¿ౖ ĵ�గం ૜૙૙  ఊరţǄ ĥąణం ĨేసుŠ ంİ� . టవర  

Ƿాదం నుండ¦ ĵ�వన ĳ¿ౖ ĵ�గం ૟૙૙  ఊరţǄ ĥąణం ĨేసుŠ ంİ�. ĺాట� ఎత§Š ల¡ ఏ ǵషťǳŠలĐ ఉంట�ķ ? 

టవȻ ఎత§Š  = CD             భవనం ఎత§Š  = AB 

 టవȻ అడ¦గ� ĵ�గం  నుĬ�Ť భవనం అడ¦గ� ĵ�గం  క¡ మధŪ దూరం AC  

∆ACD            నుంĬ�          tan 60଴ =
ఎదుట� భ�జం 
ఆసనŤ భ�జం 

=
CD
AC

 

√3 =
CD
AC

  

 CD = AC √3 

tan 30଴ =
ఎదుట� భ�జం 
ఆసనŤ భ�జం 

=
AB
AC

 

1

√3
=

AB
AC

 

 AB =  
AC

√3
 

ĺాట� ఎత§Š ల ǵషťǳŠ   AB:  CD =
AC

√3
: AC √3 =

1

√3
 ∶ √3 = 1: 3 

 

30଴ 
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૚૙)     ૚.૞   Ǿటరų  ఎత§Š  గల  ఒక బ�ల¡డ¦ 30  Ǿటరų ఎత§Š  గల గ�Ĭ�ĳ¿ౖ ĥóనను ĥóంతదూరం నుంĬ� 

పĸ�ȌȃసుŠ Ĳ�Ťర  . అతడ¦ ఉనŤ ĨĆట� నుంĬ� మ�ందుక¡ నĬ�ǩన గ�Ĭ� ĦĆప­రం ĥąన అతǵ కంట�ĮČ 

Ĩేయ� ĥąణం ૜૙૙   నుంĬ� ૟૙૙ లక¡ మ�ĸ�ంİ�. అతడ¦ నĬ�ǩన దూరం ఎంత. 

బ�ల¡డ¦ ఎత§Š   1.5   Ǿటర ų   

గ�Ĭ�ĳ¿ౖ ĥóన ఎత§Š   1.5   Ǿటర ų   

ĦĆప­రం ĥąన అతǵ కంట�ĮČ Ĩేయ� ĥąణం 30଴   నుంĬ� 60଴ లక¡ మ�ĸ�ంİ�. 

tan 60଴ =
ఎదుట� భ�జం 
ఆసనŤ భ�జం 

=
DE
FE

 

√3 =
28.5
FE

  

FE =
28.5

√3
=

28.5

√3
× √3

√3
=

28.5√3
3

= 9.5√3 

tan 30଴ =
ఎదుట� భ�జం 
ఆసనŤ భ�జం 

=
DE
BE

 

1

√3
=

28.5
BE

 

BE = 28.5√3 
అతడ¦ నĬ�ǩన దూరంBF = BE − EF = 28.5√3− 9.5 √3 = 19√3 Ǿ  

 

 

૚૚)     ఒక  భవనం ĳ¿ౖ నుంĬ� ఒక Ľ¿Ƚ టవȻ ĳ¿ౖ ĵ�ĦాǵŤ పĸ�Ȍȃంǩన ૟૙૙    ఊరţǄ ĥąణం İ�ǵ Ƿాదమ� ૝૞૙ ǵమŤĥąణం 

ĨేసుŠ ంİ� భవనం నుంĬ� టవȻ గల మధŪ దూరం ૠ Ǿటర ų  అķన టవȻ ఎత§Š ను కనుĦĆనంĬ� 

భవనం ఎత§Š  = AB 

టవȻ ఎత§Š  = CD  

టవȻ అడ¦గ� ĵ�గం  నుĬ�Ť భవనం అడ¦గ� ĵ�గం  క¡ మధŪ దూరం AC = 7 Ǿ   

పటం నుంĬ� AC = BE = 7  Ǿ  

 ∆ABC            నుంĬ�      tan 45଴ = ఎదుట� భ�జం 
ఆసనŤ భ�జం 

= ୅୆
୅େ

  

 

1 =
AB
7   

 AB = 7 m 

∆BDE            నుంĬ�    tan 60଴ = ఎదుట� భ�జం 
ఆసనŤ భ�జం 

= ୈ୉
୆୉

 

√3 =
DE
7  

DE =  7√3 

టవȻ ఎత§Š = CD = CE + DE = 7 + 7√3 = 7൫1 + √3൯Ǿ 
 https://youtu.be/bNYzb3upiXM 
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૚૛)    టవȻ ĮČ ఒĥÃ సరళ ĸÃఖĳ¿ౖ ఉంĬే 4  Ǿటర ų  మĸ�య� ૢ Ǿటర ų  దూరంలĐ నునŤ ĸ²ండ¦ ǹందువ­ల నుంĬ� టవȻ 

ĥóనను పĸ�Ȍȃంǩన ĨేĽÐ ఊరţǄĥąణ�ల¡ ప®రĥాల¡ . టవȻ ఎత§Š  కనుĦôనుమ� . 

టవȻ ఎత§Š  = BC = h Ǿ  

BD = 4 m 
AB = 9m 

tan θ =
ఎదుట� భ�జం 
ఆసనŤ భ�జం 

=
BC
AB

=
h
9

 . . . (1) 

 

tan(90− θ) =
ఎదుట� భ�జం 
ఆసనŤ భ�జం =

BC
BD =

h
4 

 

cotθ =
h
4     అķన 

tan θ =
4
h

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . (2) 

సǾ (1), (2) ల నుంĬ�  

h
9

=
4
h

 

 hଶ = 36  
 h = √36 = 6 

టవȻ ఎత§Š  = BC = h = 6 Ǿ 

૚૜)   ఒక ȇగƘహం 2 Ǿటరų ఎత§Š  గల ĳీఠం ĳ¿ౖ ǵలబ·టśబĬ�  ఉంİ� İ�ǵǵ ĥóంత దూరం నుంĬ� పĸ�Ȍȃం ǩన ȇగƘహం ĳ¿ౖ 

ĵ�గం ૟૙૙  మĸ�య� ĳీఠం ĳ¿ౖ ĵ�గం ૝૞૙ ఊరţǄĥąణ�ల¡ ĨేసుŠ Ĳ�Ťķ . ȇగƘహం ఎత§Š  ఎంత ? 

ĳీఠం ఎత§Š    = = ܤܣ 2 Ǿటరų  
ȇగƘహం ఎత§Š  BC = h Ǿ  

tan 45଴ =
ఎదుట� భ�జం 
ఆసనŤ భ�జం 

=
AB
AD

  

1 =
2

AD
 

AD = 2 Ǿ  

tan 60଴ =
ఎదుట� భ�జం 
ఆసనŤ భ�జం =

AC
AD  

√3 =
h + 2

2
 

h + 2 = 2√3 Ǿ  
h = 2√3− 2 = 2(√3 − 1) 

ȇగƘహం ఎత§Š  BC = 2൫√3 − 1൯Ǿ 

 

 

 
 

 .  ఒక Ĳ�వ ఒక నİ�ǵ İ�ట�ȃŸ ఉంİ� నİ� పƔĺాహం ĥారణంĦా ఆ నİ� ǴరంĮČ ૟૙૙ ల ĥąణం ĨేసుŠ నŤ ఆ Ĳ�వ 

૟૙૙ Ǿటర ų  పƔయ�ణ�ంǩ అవతȃ ǴĸాǵŤ Ĩేĸ�ంİ� . ఆ నİ� ĺ±డల¡ť ఎంత ? 

నİ�లĐ నవ పƔయ�ణ�ంǩన దూరం AC = 600 Ǿ  

నİ� ĺ±డల¡ť=   AB 

Cos  60଴ =
AB
AC

  
1
2 =

AB
600 

AB = ଺଴଴
ଶ

= 300   Ǿ    
  

 ఉƔ : 6 ǱƳƧ ఇȉɕౖȃల   


https://youtu.be/bNYzb3upiXM
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సంĵ�వŪత

సంĵ�వŪత పĸ�చయం  https://youtu.be/lVcotTT8qvY 


1. ఒక Ĳ�ణ¶మ�ను ఒకȎాĸ� ఎగ�రĺÂĽినప­ťడ¦ బý మũపĬే సంĵ�వŪతను,  బý ర సు పĬే సంĵ�వŪతను ల»ĥ�ŐచంĬ�.

Ȏాధన:     ఒక Ĳ�ణ¶మ�ను ఎగ�రĺÂĽనిప­ťడ¦ ĻాంĳȽి అవరణం  { H, T }

                     ǿతŠం  పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ =   2 

     ఒక ఘటన సంĵ�వŪత = 
ఘటన ୉  ȁకŐ అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ

ǿతŠం  పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ


బý మũ పడ¦టక¡ అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ  = 1

ܲ(బý మũ) =
1
2

బý ర సు  పడ¦టక¡ అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ  = 1

P(బý ర సు) =  ଵ
ଶ
  

2. ĸ²ండ¦ Ĳ�ణ¶మ�లను ఒĥÃȎాĸ� ఎగ�రĺÂĽినప­ťడ¦  ఒక బý మũపĬే సంĵ�వŪతను,  ĸ²ండ¦ బý ర సుల¡ పĬే సంĵ�వŪతను,   

కǶసం  ఒక బý మũపĬే సంĵ�వŪతను,  గĸ�షśం  ఒక బý ర సు పĬే సంĵ�వŪతను ల»ĥ�ŐచంĬ�.

Ȏాధన:   ĸ²ండ¦ Ĳ�ణ¶మ�ల¡ ఎగ�రĺÂĽినప­ťడ¦ ĻాంĳిȽ అవరణం  {( H, H ) (H, T), (T, H ), ( T, T) }

 ǿతŠం  పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = n (S) = 4  

ఒక ఘటన (E) ȁకŐ  సంĵ�వŪత = 
ఘటన ୉  ȁకŐ అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ

ǿతŠం  పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ


i)  ఒక బý మũపĬ ేఘటన ȁకŐ అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = 2

P( ఒక బý మũ) = ଶ
ସ

=   ଵ
ଶ


ĸ²ండ¦ బý ర సుల¡ పĬే  ఘటన ȁకŐ అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = 1

P( ĸ²ండ¦ బý ర సుల¡) = ଵ
ସ


కǶసం  ఒక బý మũపĬ ే ఘటన ȁకŐ అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = 3

P(కǶసం  ఒక బý మũ) = ଷ
ସ
  

గĸ�షśం  ఒక బý ర సు పĬే ఘటన ȁకŐ అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = 3

P(గĸ�షśం  ఒక బý ర సు) = ଷ
ସ


 

3. మ¢డ¦ Ĳ�ణ¶మ�లను ఒĥÃȎాĸ� ఎగ�రĺÂĽనిప­ťడ¦ 

a)ఒక బý మũపĬే సంĵ�వŪతను,       b)   ĸ²ండ¦ బý మũల¡పĬే సంĵ�వŪతను,

c)మ¢డ¦ బý మũల¡పĬే సంĵ�వŪతను,        d)    ĸ²ండ¦ బý ర సుల¡ పĬే సంĵ�వŪతను,

e)కǶసం  ఒక బý మũపĬే సంĵ�వŪతను,            f)   కǶసం  ĸ²ండ¦ బý ర సుల¡ పĬే సంĵ�వŪతను

g) గĸ�షśం  ĸ²ండ¦ బý ర సుల¡ పĬే సంĵ�వŪతను h)   గĸ�షśం  మ¢డ¦ బý ర సుల¡ పĬ ేసంĵ�వŪతను ల»ĥ�ŐచంĬ�.

4. ఒక ఘటన ȁకŐ సంĵ�వŪత ૞
૝
 ఉంట�ంİ� ?  ȇవĸ�ంచంĬ� 

Ȏాధన:ఒక ఘటన  E  ȁకŐ సంĵ�వŪత ఎలųప­ťడ¦ 0 ≤ P(E) ≤   1  .

 ĥావ­న సంĵ�వŪత   ହ
ସ

= 1.25 ఉండదు.

 

 

 

 

https://youtu.be/y7NahBtywIY 

https://youtu.be/quN5p74yG-g 

https://youtu.be/d3_PExNsB5Q 
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5. ఒక Ƿాǩకను İోĸ�ųంǩనప­ťడ¦ İ�ǵ మ�ఖంĳ¿ౖ

a) సĸ�సంఖŪ వĨŖే ఘటన    b)     బÈĽిసంఖŪ వĨేŖ ఘటన  c)   పƔı�న సంఖŪ వĨేŖ ఘటన

d)సంయ�కŠ సంఖŪ వĨేŖ ఘటన    e)   3ȁకŐ గ�ణ�జం వĨేŖ ఘటన సంĵ�వŪతను   ల»ĥ�ŐచంĬ�.

Ȏాధన:   ఒక Ƿాǩకను İోĸ�ųంǩనప­ťడ¦  ĻాంĳిȽ అవరణం  {1 , 2, 3, 4, 5, 6 }

 ǿతŠం  పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = n (S) = 6  

ఒక ఘటన (E) ȁకŐ  సంĵ�వŪత = 
ఘటన ୉  ȁకŐ అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ

ǿతŠం  పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ


a) సĸ�సంఖŪ వĨేŖ ఘటన క¡ అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల¡ = { 2, 4, 6 }

సĸ�సంఖŪ వĨేŖ ఘటన ȁకŐ అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = 3

P(సĸ�సంఖŪ) = ଷ
଺

 =  ଵ
ଶ


b) బÈĽిసంఖŪ వĨేŖ ఘటన క¡ అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల¡ = {1, 3, 5}

బÈĽిసంఖŪ వĨేŖ ఘటన ȁకŐ అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = 3

P(బÈĽిసంఖŪ) = ଷ
଺

 =  ଵ
ଶ


c) పƔı�న సంఖŪ వĨేŖ ఘటన క¡ అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల¡ = {2, 3, 5}

పƔı�న సంఖŪ వĨేŖ ఘటన ȁకŐ అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = 3

P( పƔı�న సంఖŪ) = ଷ
଺

 =  ଵ
ଶ


d) సంయ�కŠ సంఖŪ వĨేŖ ఘటన క¡ అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల¡ = {4 , 6 }

సంయ�కŠ సంఖŪ వĨేŖ ఘటన ȁకŐ అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = 2

P(సంయ�కŠ సంఖŪ) = ଶ
଺

 =  ଵ
ଷ


e) 3ȁకŐ గ�ణ�జం వĨేŖ ఘటన క¡ అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల¡ = {3, 6}

3ȁకŐ గ�ణ�జం వĨేŖ  ఘటన ȁకŐ అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = 2

P( 3ȁకŐ గ�ణ�జం ) = ଶ
଺

 =  ଵ
ଷ
 

6. ఒక  Ƿాǩకను İోĸ�ųంǩనప­ťడ¦İ�ǵ  మ�ఖంĳ¿ౖ

ܽ )   4 ܾ)    4

Ȏాధన:   ఒక Ƿాǩకను İోĸ�ųంǩనప­ťడ¦  ĻాంĳిȽ అవరణం  {1 , 2, 3, 4, 5, 6 }

       ǿతŠం  పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = n (S) = 6  

ఒక ఘటన (E) ȁకŐ  సంĵ�వŪత = 
ఘటన ୉  ȁకŐ అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ

ǿతŠం  పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ


ఒక  Ƿాǩకను İోĸ�ųంǩనప­ťడ¦İ�ǵ మ�ఖంĳ¿ౖ 

4 కĲ�Ť ఎక¡Őవ పడ¦ ఘటన ȁకŐ  అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = 2

P(4 కĲ�Ť ఎక¡Őవ ) = ଶ
଺

 =  ଵ
ଷ
 

ఒక  Ƿాǩకను İోĸ�ųంǩనప­ťడ¦İ�ǵ మ�ఖంĳ¿ౖ 4లÌİ� అంత కĲ�Ť తక¡Őవ పడ¦ ఘటన ȁకŐ 

              అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ =4 

P(4లÌİ� అంత కĲ�Ť తక¡Őవ) =
4
6

 =  
2
3
 



  ࢎ࢚࢏࢝ ࢋ࢓  ࢔ࢇࢉࡿ

  ࢖࢖ࢇ ࢙࢔ࢋ࢒ ࢋ࢒ࢍ࢕࢕ࡳ

 

  ࢎ࢚࢏࢝ ࢋ࢓  ࢔ࢇࢉࡿ

  ࢖࢖ࢇ ࢙࢔ࢋ࢒ ࢋ࢒ࢍ࢕࢕ࡳ
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https://youtu.be/lVcotTT8qvY
https://youtu.be/y7NahBtywIY
https://youtu.be/quN5p74yG-g
https://youtu.be/d3_PExNsB5Q
https://youtu.be/9x5OUBkxveE
https://youtu.be/dXR6
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7. ɑంǻ Ƿాǩకȋ ఒɛ Ƥǁ  İోĸ�ųంǩనప­ťడ¦ İ�ǵ  మ�ఖంలɋౖ కƺƻంɠ Ǵకķల ʻతņ ం  
      వɠļ ఘటనల సంƚవŐత ఎంత        13  (ܥ           11   (ܾ       8   (ܽ 

Ȏాధన:  ɑంǻ  Ƿాǩకను İోĸ�ųంǩనప­ťడ¦  ĻాంĳిȽ అవరణం   

       ǿతŠం  పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = n (S) = 6ଶ = 36   

ఒక ఘటన (E) ȁకŐ  సంĵ�వŪత = 
ఘటన ୉  ȁకŐ అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ

ǿతŠం  పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ
 

ɑంǻ   Ƿాǩకల ను İోĸ�ųంǩనప­ťడ¦  İ�ǵ మ�ఖంలɋౖ కƺƻంɠ Ǵకķల ʻతņ ం  

8  అǱ  ఘటన ȁకŐ  అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ȋ 

= {(2,6), (3,5), (4,4), (5,3), (6,2)} 
 అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = 5 

ܲ൫మ�ఖంలɋౖ కƺƻంɠ Ǵకķల ʻతņ ం8 ൯ = ହ
ଷ଺

  
ɑంǻ   Ƿాǩకల ను İోĸ�ųంǩనప­ťడ¦  İ�ǵ మ�ఖంలɋౖ కƺƻంɠ Ǵకķల ʻతņ ం  

11  అǱ  ఘటన ȁకŐ  అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ȋ 

= {(5,6), (6,5)} 
 అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = 2 

ܲ൫మ�ఖంలɋౖ కƺƻంɠ Ǵకķల ʻతņ ం11 ൯ = ଶ
ଷ଺

  
ɑంǻ   Ƿాǩకల ను İోĸ�ųంǩనప­ťడ¦  İ�ǵ మ�ఖంలɋౖ కƺƻంɠ Ǵకķల ʻతņ ం  

13  అǱ  ఘటన ȁకŐ  అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ȋ ɷȍ  

అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = 0 

ܲ൫మ�ఖంలɋౖ కƺƻంɠ Ǵకķల ʻతņ ం 13 ൯ = ଴
ଷ଺

  

 
 

  ࢎ࢚࢏࢝ ࢋ࢓  ࢔ࢇࢉࡿ
  ࢖࢖ࢇ ࢙࢔ࢋ࢒ ࢋ࢒ࢍ࢕࢕ࡳ

 
 
 

 

1) ɑంǻ Ƿాǩకȋ ఒɛ Ƥǁ  İోĸ�ųంǩనప­ťడ¦ İ�ǵ  మ�ఖంలɋౖ కƺƻంɠ సంఖŐȋ 

ɑంǻ 1) పŒ ƕన సంఖŐȋ ƃవƏƺƧ    2)   ɑంǻ  సంȈక͉ సంఖŐȋ ƃవƏƺƧ  
3)  ఒకƱ ƛతœ ɳ పŒ ƕన సంఖŐ ƃవƏƺƧ   
4)      ఒకƱ పŒ ƕన సంఖŐ మǁȈ ɑండవƸ సంȈక͉ సంఖŐ ƃవƏƺƧ ఉనŊ 

 ఘటనల సంƚవŐత ఎంత      
Ȏాధన:  ɑంǻ  Ƿాǩకను İోĸ�ųంǩనప­ťడ¦  ĻాంĳిȽ అవరణం   

       ǿతŠం  పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = n (S) = 6ଶ = 36   

ఒక ఘటన (E) ȁకŐ  సంĵ�వŪత = 
ఘటన ୉  ȁకŐ అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ

ǿతŠం  పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ
 

  
  ݋݁݀݅ݒ ݕ݉ ݊݅ ݊݋݅ݐݑ݈݋ܵ

 

  ࢎ࢚࢏࢝ ࢋ࢓  ࢔ࢇࢉࡿ
  ࢖࢖ࢇ ࢙࢔ࢋ࢒ ࢋ࢒ࢍ࢕࢕ࡳ

 

 



૙.૟૛

Ȏాధన:    సంĦ�త Ħ²ȃĨే   సంĵ�వŪత  P (S) =  0.62 

ప®రక సంĵ�వŪత లను అనుసĸ�ంǩ ĸÃషũ Ħ²ȃĨే   సంĵ�వŪత  P(R)  =  1 –  P(S)  = 1 − 0.62 = 0.38 

 

https://youtu.be/vQM79m0OUls 

https://youtu.be/0_mSjhfgXD4 

https://youtu.be/vQM79m0OUls,     https://youtu.be/0_mSjhfgXD4 
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(ࡱ)ࡼ (3 = ૙.૙૞  అķన " ࡱĥాదు "  ఘటన సంĵ�వŪత  ఎంత ?

Ȏాధన:              ܲ(ܧ) = 0.05    ĥావ­న ప®రక లను అనుసĸ�ంǩ 

(  ĥాదు ܧ)ܲ                = 1− P(E) = 1 − 0.05 = 0.95

(࡭)ࡼ (4 = ૙.૙૟  అķన ′ۯ′  పడక¡ంĬ� ఉండ¦టక¡ సంĵ�వŪత ఎంత

 Ȏాధన:          ܲ(ܣ) = 0.06    ĥావ­న ప®రక లను అనుసĸ�ంǩ 

(  ĥాదు  ܣ)ܲ    = 1 − P(A) = 1 − 0.06 = 0.94

0.992

Ȏాధన:ĸాǵ ఘటన  

                                          P(ĺÂర  ĺÂర  ĸĆǯల¡ ) = 0.992 
ఒĥÃ ĸĆǯ వĨేŖ ఘటన త    P ( ఒĥÃ ĸĆǯ ) = 1− P(ĺÂర  ĺÂర  ĸĆǯల¡ )

 P ( ఒĥÃ ĸĆǯ ) = 1 − 0.992 = 0.008

Ļారద, హǾİ� మంǩ ĽÐŤľ�త§ల¡ ĺాĸ�దŢĸ� ప­ట�śనĸĆǯ పండ¦గల¡ సంవతŸరంలĐ ( Ȅప­సంవతŸరం ĥాదు) 

ఒĥÃ ĸĆǯ ĥావĬ�ǵĥ� సంĵ�వŪత ఎంత    ( ܊       ĺÂర ĺÂర  ĸĆǯ ĥావĬ�ǵĥ� సంĵ�వŪత ఎంత       (܉           

Ȏాధన :-    సంవతŸరంలĐ 365  ĸĆǯలలĐ ఇదŢĸ�లĐ ఎవĸ� ప­ట�śనĸĆǯ అķన ఏ ĸĆǯ అķన ĸావచుŖను 

              ĥావ­న ǿతŠం 365  పరŪవȎాĲ�ల¡ సమసంĵ�వమ�ల¡Ħా పĸ�గణ�ంĨ�ȃ

Ļారద, హǾİ� ప­ట�śనĸĆǯల¡ ĺÂర  ĺÂర  ĸĆǯల¡  అవĬ�ǵĥ� అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల¡ 365 − 1 = 364

P(ĺÂర  ĺÂర  ĸĆǯల¡ ) =  
364
365



  P ൫ ఒĥÃ ĸĆǯ ప­ట�śన ĸĆǯ ൯ = 1−
364
365

=
1

365



 



Ȏాధన :-  ǿతŠం ȇİ�Ūర š ల¡ 40 ĥావ­న ǿతŠం  పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = 40 

Ǵసుక¡నŤ ĥార ŝ ĳ¿ౖ అమ�ũķ ĳÐర  ఉండĬ�ǵĥ� అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ  = 25

P൫అమ�ũķ  ĳÐర  గల ĥార ŝ  ൯ = P ൫అమ�ũķ ൯ =  
25
40

=
5
8



Ǵసుక¡నŤ ĥార ŝ ĳ¿ౖ అబ�ŧķĳÐర  ఉండĬ�ǵĥ� అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ  = 15

P൫అబ�ŧķ ĳÐర  గల ĥార ŝ  ൯ = P ൫అబ�ŧķ ൯ =  
15
40

=
3
8







 

https://youtu.be/vQM79m0OUls
https://youtu.be/0_mSjhfgXD4
https://youtu.be/vQM79m0OUls
https://youtu.be/0_mSjhfgXD4
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5) బ�గ�Ħా కల¡పబĬ�న ĳÐĥాట ĥార ŝ ల కటśలĐ 52 ĥార ŝ ల నుంĬ� ఒకŐ ĥార ŝ  Ǵయ�టలĐ అİ�

a) ఎɂ అగ�టక¡࢈)                 ఏɂ ĥాక Ƿč వ­టక¡ సంĵ�వŪతను   ల»ĥ�ŐచంĬ�.

Ȏాధన:   ĥార ŝ ల¡ బ�Ħా కల¡పబĬ�ŝ ķ. ĥావ­న పరŪవȎాĲ�లǵŤ సమసంĵ�వమ�ల¡Ħా పĸ�గణ�ంĨ�ȃ

ఒక కటśలĐ 4 ఏɂ ల¡ ఉంట�ķ

ǴసుĥóనŤ ĥార ŝ   ఏɂ అవడం అĲÂ ఘటన E అķĮే  

E క¡  అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = 4 

 ǿతŠం  పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = n (S) = 52   

ఒక ఘటన (E) ȁకŐ  సంĵ�వŪత P(E)= 
ఘటన ୉  ȁకŐ అనుక¥ల  పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ

ǿతŠం  పరŪవȎాĲ�ల  సంఖŪ


ĥార ŝ   ఏɂ అగ�టక¡ సంĵ�వŪత   P(E) =  ସ
ହଶ

 = ଵ
ଵଷ



ǴసుĥóనŤ ĥార ŝ   ఏɂ ĥాదు అĲÂ ఘటన F   అķĮే  

                    F  క¡  అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = 52− 4 =  48 

ĥార ŝ   ఏɂ ĥాకǷč వ­టక¡  సంĵ�వŪత   P(F) =  ସ଼
ହଶ

 = ଵଶ
ଵଷ





3) బ�గ�గ   కల¡పబĬ�న ĳÐĥాట ĥార ŝ ల కటśలĐ 52 ĥార ŝ ల నుంĬ� ఒకŐ ĥార ŝ  Ǵయ�టలĐ అİ�

మ�ఖ ĥార ŝ   ((࡮ĸాణ� అగ�టక¡ సంĵ�వŪత   ఎంత    (࡭  అగ�టక¡ సంĵ�వŪత ఎంత?

ĽÐťȭ , మ�ఖ ĥార ŝ  (ࡰĽÐťȭ  అగ�టక¡ సంĵ�వŪత ఎంత  (࡯  అగ�టక¡ సంĵ�వŪత ఎంత

మ�ఖ ĥార ŝ   (ࡱ  ĥాకǷč వ­టక¡ సంĵ�వŪత ఎంత

Ȏాదన   :    ĥార ŝ ల¡ బ�Ħా కల¡పబĬ�ŝ ķ. ĥావ­న పరŪవȎాĲ�లǵŤ సమసంĵ�వమ�ల¡Ħా పĸ�గణ�ంĨ�ȃ

    ఒక కటśలĐ 4 ĸాణ� ల¡ ఉంట�ķ

    ǴసుĥóనŤ ĥార ŝ  ĸాణ�  అవడం అĲÂ ఘటన E అķĮే  

     E క¡  అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = 4 

ǿతŠం  పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = n (S) = 52   


ఒక ఘటన (E) ȁకŐ  సంĵ�వŪత P(E)= 
ఘటన ୉  ȁకŐ అనుక¥ల  పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ

ǿతŠం  పరŪవȎాĲ�ల  సంఖŪ


                                             P(ĸాణ� ) =
4

52 =
1

13

ఒక కటśలĐ 12   మ�ఖ  ĥార ŝ   ల¡ ఉంట�ķ

ǴసుĥóనŤ ĥార ŝ   మ�ఖ ĥార ŝ  అవĬ�ǵĥ� అనుక¥ల  పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = 12 

P൫మ�ఖ ĥార ŝ   ൯ =
12
52 =

3
13

ఒక కటśలĐ 13   ĽÐťȭ  ĥార ŝ   ల¡ ఉంట�ķ

ǴసుĥóనŤ ĥార ŝ   ĽÐťȭ   ĥార ŝ  అవĬ�ǵĥ� అనుక¥ల  పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = 13 

  ࢎ࢚࢏࢝ ࢋ࢓  ࢔ࢇࢉࡿ

  ࢖࢖ࢇ ࢙࢔ࢋ࢒ ࢋ࢒ࢍ࢕࢕ࡳ

 

  ࢎ࢚࢏࢝ ࢋ࢓  ࢔ࢇࢉࡿ

  ࢖࢖ࢇ ࢙࢔ࢋ࢒ ࢋ࢒ࢍ࢕࢕ࡳ

 

https://youtu.be/OSaTwNUaOAs 
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P൫ĽÐťȭ  ൯ =
13
52 =

1
4

ఒక కటśలĐ 3   ĽÐťȭ మĸ�య�  మ�ఖ ĥార ŝ   ల¡ ఉంట�ķ

ǴసుĥóనŤ ĥార ŝ   ĽÐťȭ , మ�ఖ ĥార ŝ     అవĬ�ǵĥ� అనుక¥ల  పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = 3 

P൫ĽÐťȭ  ൯ =
3

52 =
1

14

ǿతŠం 52 ĥార ŝ  లలĐ మ�ఖ ĥార ŝ ల¡ ĥాǵȇ =  52− 12 = 40

ĥావ­న అనుక¥ల  పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = 40

P൫ మ�ఖ ĥార ŝ ల¡ ĥాǵİ�  ൯ =
40
52 =

10
14

4) బ�గ�గ   కల¡పబĬ�న ĳÐĥాట ĥార ŝ ల కటśలĐ 52 ĥార ŝ ల నుంĬ� ఒకŐ ĥార ŝ  Ǵయ�టలĐఅİ� ఎర ప­ రంగ� ĸాǯ 

Ǵయ�టక¡  సంĵ�వŪత ఎంత

Ȏాధన :-   ĥార ŝ ల¡ బ�Ħా కల¡పబĬ�ŝ ķ. ĥావ­న పరŪవȎాĲ�లǵŤ సమసంĵ�వమ�ల¡Ħా పĸ�గణ�ంĨ�ȃ

ǿతŠం  పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = n (S) = 52   

         ఒక కటśలĐ 2    ఎర ప­ రంగ� ĸాǯ  ĥార ŝ   ల¡ ఉంట�ķĥావ­న అనుక¥ల  పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = 2

P( ఎర ప­ రంగ� ĸాǯ ) =
2

52
=

1
26





 
(࢈  (ࢇ

   ( ࢉ



Ȏాధన:   ǿతŠం 9  ĦĆȆల¡ ఉĲ�Ťķ

ǿతŠం  పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = n (S) = 9    

ఒక ఘటన (E) ȁకŐ  సంĵ�వŪత (۳)۾ = 
ఘటన ۳  ȁకŐ అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ

ǿతŠం  పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ


Įెల¡ప­ రంగ� ĦĆȆ Ǵయ�టక¡ అనుక¥ల   పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = ૛

                                        P(Įెల¡ప­ రంగ� ĦĆȆ)  =  ଶ
ଽ


Ƕలం రంగ� ĦĆȆ Ǵయ�టక¡ అనుక¥ల  పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = 3

P൫ Ƕలం  రంగ� ĦĆȆ൯  =  
3
9



ఎర ప­ రంగ� ĦĆȆ Ǵయ�టక¡ అనుక¥ల   పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ = ૝ 

P( ఎర ప­ రంగ� ĦĆȆ)  =  
4
9






 

https://youtu.be/OSaTwNUaOAs 

https://youtu.be/A2S0BPEwHVY 

https://youtu.be/u4VNmHQdZ3c 

https://youtu.be/OSaTwNUaOAs
https://youtu.be/OSaTwNUaOAs
https://youtu.be/A
https://youtu.be/u4VNmHQdZ3c
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ఒక ĳ¿ట½śలĐǵ ૚૙૙ ĨôĥాŐలలĐ ૡૡ  సĸ�Ħాœ  ఉనŤȇ ,  ૡ ĨôĥాŐల¡ ĥóİ�Ţ  లĐǷాలను , 4 ĨôĥాŐల¡ ఎక¡Őవ  లĐǷాలను కȃĦ� 

ఉĲ�Ťķ. జ�Ƕ అĲÂ ĺాŪǷాĸ� మంǩ ĨôĥాŐల¡ మ�తƔĶÉ ĥóంట�డ¦ . సుజ�త అను మĸôక ĺాŪǷాĸ� ఎక¡Őవ  లĐǷాల¡నŤ 

ĨôĥాŐలను మ�తƔĶÉ ǵĸాకĸ�సుŠ ంİ� . ĳ¿ట½śలĐ నుంĬ� య�దృȋŖకంĦాఒక ĨôĥాŐను ǴĽÐŠ  ఎవర  ĥóĲÂ సంĵ�వŪత ఎంత? 

ܑ)    జ�Ƕ   ܑܑ )   సుజ�త
Ȏాధన :   ఒక ĳ¿ట½śలĐ లĐǵ ĨôĥాŐల¡    100

             ǿతŠం పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ 100

        సĸ�Ħా ఉనŤȇ  88,     ĥóİ�Ţ లĐǷాల¡ ఉనŤȇ     8                  ఎక¡Őవ  లĐǷాల¡ ఉనŤȇ  4 

      జ�Ƕ అĲÂ ĺాŪǷాĸ� మంǩ ĨôĥాŐల¡ మ�తƔĶÉ ĥóంట�డ¦ ĥావ­న 

జ�Ƕ ĥóనĬ�ǵĥ� అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ  88

ఒక ఘటన (E) ȁకŐ  సంĵ�వŪత P(E) = 
ఘటన ୉  ȁకŐ అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ

ǿతŠం  పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ


P൫జ�Ƕ൯  =  
88

100 =
22
25

సుజ�త అను మĸôక ĺాŪǷాĸ� ఎక¡Őవ  లĐǷాల¡నŤ ĨôĥాŐలను మ�తƔĶÉ ǵĸాకĸ�సుŠ ంİ� 

       ĥావ­న సుజ�త ĥóనĬ�ǵĥ� అనుక¥ల పరŪవȎాĲ�ల సంఖŪ  96

  P(సుజ�త)  =  
96

100 =
24
25



Home Work 
3) 

4) 

a) 

b) 

5) 

a)    ࢈)       

c)   ࢊ)       

e) ࢌ)        

6) ĳÐక మ�కŐల లĐǵ Ĭైమండ¦ȇ  ఐదు ĥార ŝ ల¡ , 10,  ĸాǯ , ĸాణ� , జ�ĥ� మĸ�య� ఏɂ లను మ�తƔం 

Ǵసుĥóǵ బ�Ħా కȃĳి య�దృȋŖకంĦా  ఒక  ĥార ŝ  ను ఎనుŤĥóంటÎ

 i)    ఆ ĥార ŝ  ĸాణ� అķÊŪ సంĵ�వŪత ఎంత?

ii)   ĸాణ� ĥార ŝ ను ĮúలĦ�ంǩ ĸ²ండవ ĥార ŝ ను ఎనుŤĥóంటÎ అİ�   a)   ఏɂ అగ�టక¡    b)   ĸాణ� అగ�టక¡ 

సంĵ�వŪత ఎంత?

7) ఒక ల�టĸ� నందు 10  ĳ¿ౖŬȨ ల¡ మĸ�య� 25 ఖ�Ȇల¡కలవ­. ĳ¿ౖŬȨ ను Ƿû ందు సంĵ�వŪత ఎంత

8) ĸ²ండ¦ Ƿాǩకల¡ ఒకట� ఎరƘǵİ� , ఒకట� Įెలųǵİ�  ఒĥÃȎాĸ� İొĸ�ųంచడం జĸ�Ħ�ంİ�. ఈ ఘటనక¡ ȎాధŪపడ¦ 
అǵŤ పరŪవȎానమ�లను ĳ¿ĸôŐనంĬ�. మĸ�య� ĸ²ండ¦ Ƿాǩకలĳ¿ౖ  కǵĳింĨే చుకŐల ǿతŠ ం   
ܑ)   ૡ,   ܑܑ)   ૚૜  మĸ�య�  ܑܑܑ)   ૚૛  లÌక ૚૛  అంతకĲ�Ť తక¡Őవ  అవĬ�ǵĥ� సంĵ�వŪతల¡ 
ఎంĮెంత ?

 

 

https://youtu.be/5GESucuN9QY 
click this link 
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


ȎాంఖŪకĻాసƔưం పĸ�చయం https://youtu.be/cZ58cAo3daA 




అంకగణ�త సగట� ǵరŵచనం , అవĸ�œకృత దĮ�Š ంశం  అంకగణ�త సగట�  
   కనుĦôనుట       మĸ�య�  వĸ�œకృత దĮ�Š ంశం క¡  

1 )  పƔతŪǖ పదţǳ  2) ఊľ�ంǩన సగట� పదţǳ 3) ȇచలన పదţǳ 

https://youtu.be/iYg4iY_MOa8 
https://youtu.be/i6x6dF8OKhI 

అవĸ�œకృత దĮ�Š ంశం సగట� 

 అవĸ�œకృత దĮ�Š ంశంలĐǵ ĸాȉల ǿĮ�Š ǵŤ ĸాȉల సంఖŪ Ĩే ĵ�Ħ�ంచĦా వĨŖే ȇల¡వల ǿĮ�Š ǵŤ సగట� లÌİ� సĸాసĸ� 

అంట�ర  .  İ�ǵǵ ݔ ഥ  సూǩȎాŠ ర  . 

ഥ ݔ =
ĸాȉల ǿతŠం 
ĸాȉల సంఖŪ 

 

  అంక మధŪమమ� ݔ ഥ = ∑௫
௡

  

 ఒక తరగǳ Ƿĝనఃప­నŪం ఆ తరగǳ మధŪ ȇల¡వల వదŢ ĥÃంİ�Ɣకĸ�ంచబĬ� ఉంట�ంİ� 

 తరగǳ మధŪ ȇల¡వల¡   ݔଵ, ,ଶݔ  ,ଷݔ  ,ସݔ   ....... 

ĺాట� అనుర¤ప Ƿĝనఃప­నŪం   ଵ݂, ଶ݂ , ଷ݂, ସ݂ ,......      అķన 

    సగట� = ഥ ݔ =  ௙భ௫భା ௙మ௫మା⋯ା௙೙ೣ೙
௙భା௙మା⋯ା௙೙

 =  ∑௙೔ ௫೔
∑௙೔ 

= ∑௙೔ ௫೔
ே

 

30 కంటÎ తక¡Őĺ±ౖĲ� పƔı�న సంఖŪల సగట� కనుĦôనుమ�   
30 కంటÎ తక¡Őĺ±ౖĲ� పƔı�న సంఖŪల¡ 

2,3,5,7,11,13,17,19,23,29 

అంక సగట� ݔ ഥ =
ĸాȉల ǿతŠం 
ĸాȉల సంఖŪ  

సగట� ݔ ഥ =
2 + 3 + 5 + 7 + 11 + 13 + 17 + 19 + 23 + 29 

10  

సగట� ݔ ഥ =
129 
10  

సగట� ݔ ഥ = 12.9 
ǿదట� 10 సంయ�కŠ సంఖŪల సగట� కనుĦôనుమ�  

ǿదట� 10 సంయ�కŠ   సంఖŪల¡ 
4,6,8,9,10,12,14,15,16,18 

అంక సగట� ݔ ഥ =
ĸాȉల ǿతŠం 
ĸాȉల సంఖŪ 

 

సగట� ݔ ഥ =
4 + 6 + 8 + 9 + 10 + 12 + 14 + 15 + 16 + 18 

10  

సగట� ݔ ഥ =
112 
10

 

సగట� ݔ ഥ = 11.2 

అంకగణ�త సగట�

14. సంఖ�Ūక ĻాసƔం

 

 

https://youtu.be/5GESucuN9QY
https://youtu.be/cZ58cAo3daA
https://youtu.be/iYg4iY_MOa8
https://youtu.be/i6x6dF8OKhI
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Ƿû ంİ�న మ�ర Őల¡ ȇİ�Ūర š ల   సంఖŪ ࢏࢞࢏ࢌ 

 
For video click 
 blue color link 

 
 

https://youtu.be/iYg4iY_MOa8 
 
 

సగట� = ഥ ࢞ =  
࢏࢞ ࢏ࢌ∑
 ࢏ࢌ∑

 

ഥ ࢞ =  
૚ૠૠૢ
૜૙ = ૞ૢ. ૜ 

૚૙ 1 10 
20 1 20 
36 3 108 
40 4 160 
50 3 150 
56 2 112 
60 4 240 
70 4 280 
72 1 72 
80 1 80 
88 2 176 
92 3 276 
95 1 95 

 ∑ ௜݂ = ࢏࢞ ࢏ࢌ∑ 30 = ૚ૠૠૢ 
  

తరగǳ 
అంతరం 

ȇİ�Ūర š ల 
సంఖŪ  ܑ܎ 

తరగǳ 
మధŪ ȇల¡వ ܑܑ࢞܎ ܑܠ For video click 

 blue color link 
 

https://youtu.be/iYg4iY_MOa8 
 

సగట� = ഥ ࢞ =  
࢏࢞ ࢏ࢌ∑
 ࢏ࢌ∑

 

ഥ ࢞ =  
૚ૡ૟૙
૜૙

= ૟૛ 

૚૙ −  ૛૞ 2 ૚ૠ.૞ 35.0 
૛૞   –   ૝૙ ૜ ૜૛.૞ 97.5 
૝૙ −   ૞૞ 7 ૝ૠ.૞ 332.5 
૞૞ −    ૠ૙ 6 ૟૛.૞ 375.0 
ૠ૙ −  ૡ૞ 6 ૠૠ.૞ 465.0 
ૡ૞ −  ૚૙૙ 6 ૢ૛.૞ 555.0 

 ∑ ௜݂ = ࢏࢞ ࢏ࢌ∑  30 = ૚ૡ૟૙.૙ 

ఊľ�ంǩన సగట� పదţǳన సగట�  

For video click  blue color link          https://youtu.be/iYg4iY_MOa8 
తరగǳ అంతరం ȇİ�Ūర š ల సంఖŪ  f୧ తరగǳ మధŪ ȇల¡వ   x୧ d୧ = x୧ − a  f୧݀୧ 

10 −  25 2 17.5 −30 −60 
25   –   40 3 32.5 −15 −45 
40 −   55 7 47.5(ܽ) 0 0 
55 −    70 6 62.5 15 90 
70 −  85 6 77.5 30 180 

85 −  100 6 92.5 45 270 

 ∑ ௜݂ = 30       ∑ ௜݂݀௜ = 105 + 540  
                        = 435   
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ఊľ�ంǩన సగట� పదţǳన సగట� ̅ݔ = ܽ + ቂ∑
௙೔ௗ೔
∑௙೔

 ቃ
ܽ = 47.5

= ∑ ௜݂ = 30;       ∑ ௜݂݀௜ = 435 

 ℎ = 15

ݔ̅ = 47.5 + ൤
435
30

 ൨

ݔ̅ = 47.5 + ൤
87
6

 ൨

ݔ̅ = 47.5 + 14.5

ݔ̅ = 62 

సగǹ 

మľ�Ĺ� ఉǷాı�Ūయ�ల Ļాతం 15-25 25-35 35-45 45-55 55-65 65-75 75-85 

ĸాȍాś ƿ ల¡ లÌİ� ĥÃందƔ ǷƔా ంĮ�ల సంఖŪ 6 11 7 4 4 2 1 

 

 

మľ�Ĺ� ఉǷాı�Ūయ�ల Ļాతం  ĸాȍాś ƿ ల¡ లÌİ� ĥÃందƔ 

ǷƔా ంĮ�ల సంఖŪ 

తరగǳ 
 మధŪ  ȇల¡వ  ܑܑ࢞܎ 

૚૞ −  ૛૞ 6 20 120 
૛૞   –   ૜૞ 11 30 330 
35 −   ૝૞ 7 40 280 
4૞ −    ૞૞ 4 50      (ࢇ) 200 
55 −  65 4 60 240 
6૞ − ૠ૞ 2 70 140 
ૠ૞ − ૡ૞ 1 80 80 
ʻతņ ం  ࢏ࢌࢳ = ૜૞ ∑ ௜݂ݔ௜ = 1390  

 

࢞ഥ = ቂ∑
࢏࢞࢏ࢌ
࢏ࢌ∑

 ቃ

= ∑ ௜݂ = 35∑ ௜݂ݔ௜ = 1390 

ݔ̅ = ൤
1390

35
 ൨

ݔ̅ = ൤
278

7
 ൨ = 39.72

 

 

 

 

https://youtu.be/iYg4iY_MOa8
https://youtu.be/iYg4iY_MOa8
https://youtu.be/iYg4iY_MOa8
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ఈ Ƨő ంƸ దƒņ ంశం ʼకķ సగǹ  ૞૙ అǀన ࢑ ǅȋవ కȂʥȂȇ . 
తరగƶ అంతరం ૙ − ૛૙ ૛૙ − ૝૙ ૝૙ − ૟૙ ૟૙ − ૡ૙ ૡ૙ − ૚૙૙ 
˿నఃȃనŐం ૚ૠ ૛૙ ૜૛ ࢑ ૚ૢ 

 

For video click  blue color link     https://youtu.be/3U6kk2s53K4 
తరగǳ  
అంతరం  

Ƿĝనఃప­నŪం తరగǳ 
 మధŪ ȇల¡వ  

௜݂ݔ௜  సగట� = xത = ஊ୤౟୶౟
ஊ୤౟

 

50 =
4080 + 70k

88 + k
 

50(88 + k) = 4080 + 70k 

4400 + 50 k = 4080 + 70k 

4400 − 4080 = 70k − 50 k 

320 = 20k 

k =
320
20

= 16

0 − 20 17 10 170 
20 − 40 20 30 600 
40 − 60 32 50 1600 
60 −  ݇ 70            70 ܭ 80

80 − 100 19 90 1710 
ߑ ௜݂ = 88 + ߑ ݇ ௜݂ݔ௜ = 4080 + 70݇ 

 
 

 

వȴ Ĭే ĥ�Ƙĥ²ȫ ఆటలĐ బĞలర ų  Ȏాı�ంǩన ȇĥ²టų  ȇవĸాల¡ ఈ ĥ�Ƙంİ� Ƿĝనఃప­నŪ ȇĵ�జన పట�ś కలĐ చూĳించడĶ¸Ûనİ�. సంǘ�పŠ  

ȇచలన పదŢǳǵ ఉపȂĦ�ంǩ సగట�ను కనుĦôనుమ�  

ȇĥ²టų  సంఖŪ 20-60 60-100 100-150 150-250 250-350 350-450 

బĞలరų సంఖŪ 7 5 16 12 2 3 

 

ȇĥ²టų   సంఖŪ బĞలరų   సంఖŪ తరగǳ 
 మధŪ  ȇల¡వ  

f୧ݔ୧  సగట� = xത = ஊ୤౟୶౟
ஊ୤౟

 

xത =
6880

45
 

xത =
1376

9
 

xത = 152.89 

 

20− 60 7 40 280 

60− 100 5 80 400 

100− 150 16 125 2000 

૚૞૙ − ૛૞૙ 12 200(a) 2400 

૛૞૙ − ૜૞૙ 2 300 600 

૜૞૙ − ૝૞૙ 3 400 1200 
 ઱ܑ܎ ߑ  45= ௜݂ݔ௜ =6880 
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ĥ�Ƙంİ� పట�śకలĐ ఇవŵబĬ�న 50 ĸాȉల సగట� 36.4 అķన    ܎૚  మĸ�య�    ܎૛ Ƿĝనఃప­నŪం లను నుĦôనుమ�   

తరగǳ అంతరం  0-10 10-20 20-30 30-40 40-50 50-60 60-70 

Ƿĝనఃప­నŪం  3 5 ࢌ૚ 10 ࢌ૛ 8 5 

 

For video click 
 blue color link https://youtu.be/cFAVjbhAKH8 

తరగǳ  
అంతరం  

Ƿĝనఃప­నŪం 
తరగǳ 

 మధŪ ȇల¡వ  ܑܠܑ܎ 

૙− ૚૙ ૜ ૞ ૚૞ 

૚૙ − ૛૙ ૞ ૚૞ ૠ૞ 

૛૙ − ૜૙ ࢌ૚ ૛૞ ૛૞ ࢌ૚ 

૜૙ − ૝૙ ૚૙ ૜૞ ૜૞૙ 

૝૙ − ૞૙ ࢌ૛ ૝૞ ૝૞ࢌ૛ 

૞૙ − ૟૙ ૡ ૞૞ ૝૝૙ 

૟૙ − ૠ૙ ૞ ૟૞ ૜૛૞ 

 ઱ܑ܎ ܑܠܑ܎૛    ઱܎+૚܎+31=  ૛܎૚ +45܎ 1205+25 =

઱ܑ܎ ૛܎+૚܎+31= = ૞૙ అķన   

૛܎+૚܎     = ૚ૢ ......(1) 

సగట� = തܠ = ઱ܑܠܑ܎
઱ܑ܎

    

૜૟.૝ =
૛܎૚ +45܎ 1205+25

૞૙  

૜૟.૝ × ૞૙  ૛܎૚ +45܎ 1205+25 =
૚ૡ૛૙ − ૚૛૙૞  ૛܎૚ +45܎ 25 =

૛܎૚ +45܎ 25 = ૟૚૞… . (૛) 
−(૛)ܙ܍ ૛૞ ܙ܍(૚)ĨేయĦా  

૛܎૚ +45܎ 25 = ૟૚૞ 
૛܎૚ +25܎ 25 = ૝ૠ૞ 

             2૙܎૛ = ૚૝૙ 

૛܎ =
૚૝૙
૛૙ = ૠ 

૛܎ = ૠ  ను  సǾ (૚)లĐ ĸాయĦా  

૚܎ =12 

૚܎ =12 , ૛܎  = ૠ 

 
 

 

https://youtu.be/3U6kk2s53K4
https://youtu.be/cFAVjbhAKH8
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For video click  blue color link https://youtu.be/umJMh33M-3Q 
బ�హ¯ళకమ� :-   దĮ�Š ంశంలĐ తరచుĦా వచుŖ ȇల¡వను బ�హ¯ళకమ� అంట�ర  . 

ఒక  దĮ�Š ంశంలĐ ǽĦ�ȃన ĸాȉలకĲ�Ť ఎక¡Őవ Ȏార ų  ప­నĸావృతమగ� ĸాȋǵ    

అనĦా ఎక¡Őవ  Ƿĝన ప­నŪం గల ĸాȋǵ ఆ దĮ�Š ంశమ�నక¡  బ�హ¯ళకమ� అంట�ర  . 

1. బ�హ¯ళకమ�   కనుĦôనుమ�    4, 6   8   2   4   9,10 

దĮ�Š ంశంలĐ   4 అĲÂ ĸాȋ 2 Ȏార ų  వǩŖంİ�   

దĮ�Š ంశమ� ȁకŐ బ�హ¯ళకమ�   = 4 

2. బ�హ¯ళకమ�   కనుĦôనుమ�      2, 4,   6,   8,   2,   4,   9,10 

దĮ�Š ంశంలĐ   4  అĲÂ ĸాȋ 2 Ȏార ų    మĸ�య� 2  అĲÂ ĸాȋ 2 Ȏార ų  వǩŖంİ�   

దĮ�Š ంశమ� ȁకŐ బ�హ¯ళకమ�   = 4, 2 

3. బ�హ¯ళకమ�   కనుĦôనుమ�     2,  4,   6,   6,   2,   4,   2,  4,  6 

దĮ�Š ంశంలĐ   4  అĲÂ ĸాȋ 3 Ȏార ų  , 6  అĲÂ ĸాȋ 3 Ȏార ų      మĸ�య� 2  అĲÂ ĸాȋ 3 Ȏార ų  వǩŖంİ�   

ĥావ­న ఇకŐడ అǵŤ ĸాȉల¡ సమ�న Ȏార ų  ప­నĸావృతం అķనȇ  

ĥావ­న ఈ  దĮ�Š ంశమ�నక¡   బ�హ¯ళకమ�   ఉండదు . 

Note:- ఒక  దĮ�Š ంశమ�నక¡ ఒĥÃ బ�హ¯ళకమ� ఉండవచుŖను  అİ� ఏక బ�హ¯ళకమ�  

 ఒక  "దĮ�Š ంశమ�నక¡  " ĸ²ండ¦ బ� "హ¯ళకమ�" ల¡"ఉండవచుŖను ". "అİ� " İ�ŵ" బ�హ¯ళకమ� "  

 ఒక  "దĮ�Š ంశమ�నక¡ " మ¢డ¦ " " బ�"హ¯ళకమ�" ల¡"  ఉండవచుŖను". "  అİ� " ǳƔ" బ�హ¯ళకమ� "  

 ఒక  "దĮ�Š ంశమ�నక¡  " అసల¡ బ�"హ¯ళకమ� ఉండ" కǷč వచుŖ  
 

 
 
 
 
 
 
 

బ�హ¯ళకం  
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12 
  1 –૜ 3  –૞ 5– ૠ 7  –  ૢ 9  –   ૚૚  
  7 8 2 2 1 

 
For video click 
 blue color link https://youtu.be/umJMh33M-3Q 

   బ�హ¯ళకం = ݖ =  ݈ + ቀ
௙భି ௙బ

ଶ௙భି ௙బି௙మ
 × ℎቁ

ݖ =  ݈ + ൬ ଵ݂ −  ଴݂

2 ଵ݂ −  ଴݂ − ଶ݂
 × ℎ൰ 

ݖ =  3 + ൬
8 − 7

2(8) −  7 − 2  × 2൰ 

ݖ =  3 +  ൬
1

16−  9
 × 2൰ 

1 − 3 7   ଴݂   

3 − 5 8     ଵ݂  బ�హ¯ళక తరగǳ  

5 − 7 2     ଶ݂  

7 − 9 2  

9 − 11 1  

బ�హ¯ళక తరగǳ İ�గ�వ హదుŢ = l = 3 

బ�హ¯ళక తరగǳĥ� మ�ందునŤ తరగǳ   ȁకŐ ǷĝనŪ ప­నŪం =       ଵ݂ = 8 

బ�హ¯ళక తరగǳ  ȁకŐ ǷĝనŪ ప­నŪం =      ଴݂ = 7 

బ�హ¯ళక తరగǳĥ� తర ĺాత  తరగǳ   ȁకŐ ǷĝనŪ ప­నŪం =       ଶ݂ = 2 

తరగǳ అంతరం =  2 

ݖ =  3 + 
2
7 

ݖ = 3 + 0.285 

ݖ = 3.285 

 
 
 
 
 
తరగǳ అంతరం  10-25 25-40 40-55 55-70 70-85 85-100 

ȇİ�Ūర š ల సంఖŪ  2 3 7 6 6 6 

 
 

For video click  blue color link         https://youtu.be/SE5_rMCC8FQ 

తరగǳ అంతరం ȇİ�Ūర š ల  సంఖŪ   

 

 

తరగǳ అంతరం =  15 

బ�హ¯ళకమ� = ܼ = ݈ + ൤
ଵ݂ − ଴݂

2 ଵ݂ − ଴݂ − ଶ݂
× ℎ൨ 

ܼ = 40 + ൤
7 − 3

2(7) − 3 − 6
× 15൨ 

ܼ = 40 + ൤
4

14 − 9
× 15൨ 

ܼ = 40 + ൤
60
5 ൨

 

బ�హ¯ళకమ�  = 40 + 12 

బ�హ¯ళకమ� = 52 

10 − 25 2  
25   –   40    3  ଴݂  
40 −   55 7        ଵ݂  బ�హ¯ళక తరగǳ  
55 −    70 6         ଶ݂  
70 − 85 6  

85 − 100 6  

బ�హ¯ళక తరగǳ İ�గ�వ హదుŢ = l = 40 

బ�హ¯ళక తరగǳĥ� మ�ందునŤ తరగǳ   ȁకŐ ǷĝనŪ ప­నŪం =       ଴݂ = 3 

బ�హ¯ళక తరగǳ  ȁకŐ ǷĝనŪ ప­నŪం =      ଵ݂ = 7 

బ�హ¯ళక తరగǳĥ� తర ĺాత  తరగǳ   ȁకŐ ǷĝనŪ ప­నŪం =       ଶ݂ = 6 

 

https://youtu.be/umJMh33M-3Q
https://youtu.be/umJMh33M-3Q
https://youtu.be/SE5_rMCC8FQ
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 
తరగǳ  అంతరం ૝૙ − ૝૞ ૝૞ − ૞૙ ૞૙ − ૞૞ ૞૞ − ૟૙ ૟૙ − ૟૞ ૟૞ − ૠ૙ ૠ૙ − ૠ૞ 

ȇİ�Ūర š ల  సంఖŪ ૛ ૜ ૡ ૟ ૟ ૜ ૛ 

 
For video click   blue color link     https://youtu.be/Dku__JsNndM 

తరతరగǳ  అంతరంగǳ  ȇİ�Ūర š ల  సంఖŪ   
 

తరగǳ అంతరం =  5 

బ�హ¯ళకమ� = ܼ = ݈ + ൤ ଵ݂ − ଴݂

2 ଵ݂ − ଴݂ − ଶ݂
× ℎ൨ 

ࢆ = ૞૙ + ൤
ૡ − ૜

૛(ૡ)− ૜− ૟
× 5൨ 

ࢆ = ૞૙+ ൤
૞

૚૟ − ૢ
× 5൨ 

ࢆ = ૞૙+ ൤
૛૞
ૠ ൨

 
ƙȑళకం = ૞૙ + ૜.૞ૠ 
ƙȑళకం = ૞૜.૞ૠ 

૝૙ − ૝૞ ૛  
૝૞   –   ૞૙ ૜        ଴݂  
૞૙ −   ૞૞ ૡ       ଵ݂ బ�హ¯ళక తరగǳ 
૞૞ −    ૟૙ ૟        ଶ݂  
૟૙ − ૟૞ ૟  
૟૞ − ૠ૙ ૜  
ૠ૙ − ૠ૞ ૛  

బ�హ¯ళక తరగǳ İ�గ�వ హదుŢ = l = 40 
బ�హ¯ళక తరగǳĥ� మ�ందునŤ తరగǳ   ȁకŐ ǷĝనŪ ప­నŪం =       ଴݂ = 3 

బ�హ¯ళక తరగǳ  ȁకŐ ǷĝనŪ ప­నŪం =      ଵ݂ = 8 
బ�హ¯ళక తరగǳĥ� తర ĺాత  తరగǳ   ȁకŐ ǷĝనŪ ప­నŪం =       ଶ݂ = 6 

 
 

సందరŨం  ૚ :−ǿదట� లÌİ� ǩవĸ� తరగǳ  బ�హ¯ళకం తరగǳ అķన 
For video click  blue color link https://youtu.be/03mFQX8Kq-o 

 
 

For video click  blue color link 
https://youtu.be/03mFQX8Kq-o 
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సందరŨం  ૛ :− ఒĥÃ దĮ�Š ంశంలĐ ĸ²ండ¦ బ�హ¯ళకం తరగత§ల¡ ఉనŤప­డ¦  

Ǯȇత ĥాలం   (గం లలĐ ) ૙ − ૛૙  20-40 40-60 60-80 80-100 100-120 

Ƿĝనఃప­నŪం  10 35 61 61 38 29 
 

For video click  blue color link  
https://youtu.be/03mFQX8Kq-o 

 
 

 

 

 

https://youtu.be/Dku__JsNndM
https://youtu.be/03mFQX8Kq-o
https://youtu.be/03mFQX8Kq-o
https://youtu.be/03mFQX8Kq-o
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Exercise :   14.2          ૚)ఇǩŖన దĮ�Š ంĻాǵĥ� సగట� మĸ�య� బహ¯ళకమ� కనుĦôనుమ�  
సగట� మĸ�య� బ�హ¯ళకమ� కనుĦôనŤ తర ĺాత ĺాట�ǵ Ƿč ల�ŖంĬ� 
 

For video click  blue color link   
https://youtu.be/ugZr_zRqCgs 

 
 
 
 
వయసుŸ  (సం ) 5-15 15-25 25-35 35-45 45-55 55-65 

ĸĆగ�ల సంఖŪ  6 11 21 23 14 5 
 
 

1 
 e

xe
r—

14
.1

   
 p

ro
b-

1 

 



  








 ௜݂ݔ௜
௜݂ݔ௜

5 − 15 6  5 − 15 6 10 60 

15− 25 11  15 − 25 11 20 220 

25− 35 21   ଴݂  25 − 35 21 30 630 

35− 45 23    ଵ݂  35 − 45 23 40 920 

45− 55 14    ଶ݂  45 − 55 14 50 700 

55− 65 5  55 − 65 5 60 300 

=  ݈ = 35
=   ଵ݂=23

= ଴݂ = 21
= ଶ݂ = 14

= ℎ =10 

ݖ =  ݈ + ൬
ଵ݂ −  ଴݂

2 ଵ݂ −  ଴݂ − ଶ݂
 × ℎ൰ 

ݖ =  35 +  ൬
23 − 21

2(23) −  21 − 14
 × 10൰ 

ݖ =  35 +  ൬
2

46− 35
 × 10൰ 

ݖ = 35 + ൬ 
20
11൰

 

ݖ = 35 + 1.81 
ݖ = 36.81 

 ∑ ௜݂ = 80  ∑ ௜݂ݔ௜ = 2830  

 ̅ݔ = ∑௙೔௫೔
∑௙೔



= ∑ ௜݂ = 80 
∑ ௜݂ݔ௜ = 2830  

ݔ̅ =
∑ ௜݂ݔ௜
∑ ௜݂

 

ݔ̅ =
2830

80
=  

283
8

 

̅ݔ = 35.375 

 

 

 
ఈ ĥ�Ƙంİ� దతŠంĻాǵĥ� బ�హ¯ళకం కనుĦôనుమ� 

ĥారų సంఖŪ  ૙ − ૚૙ ૚૙ − ૛૙ ૛૙ − ૜૙ ૜૙ − ૝૙ ૝૙ − ૞૙ ૞૙ − ૟૙ ૟૙ − ૠ૙ ૠ૙ − ૡ૙ 
Ƿĝనప­నŪం  ૠ ૚૝ ૚૜ ૚૛ ૛૙ ૚૚ ૚૞ ૡ 
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మధŪగతమ� ǵరŵచనం , అవĸ�œకృత దĮ�Š ంశం మĸ�య�  

వĸ�œకృత దĮ�Š ంశం క¡ మధŪగతమ�  కనుĦôనుట  

For video click  blue color link 
https://youtu.be/C8yVGe4Erbo 
https://youtu.be/GOXhAC70Wa4 

దĮ�Š ంశంలĐǵ  ĸాȉలను ఆĸĆహణ లÌİ� అవĸĆహణ  కƘమంలĐ ĸాĽనిప­ťడ¦  మధŪమ ĸాȋ  ȇల¡వను మధŪగతమ� అంట�ర .  

ఇİ� దĮ�Š ంశమ�ను ĸ²ండ¦ సమĵ�గమ�ల¡Ħా ȇభǭసుŠ ంİ�   

n బÈĽి సంఖŪ అķన ,  మధŪగతమ� ቀ
୬ାଵ
ଶ ቁ

୲୦
 వ ĸాȋ ȇల¡వ    

n సĸ� సంఖŪ అķన ,  మధŪగతమ� = ୬
ଶ

 వ  మĸ�య�ቀ
୬
ଶ

+ 1ቁవ ĸాȉల సĸాసĸ�   
ఈ ĥ�Ƙంİ� దĮ�Š ంశమ�నక¡ మధŪగతమ� కనుĦôనుమ�   

૜,  ૠ,  ૝.૛,  ૛,  ૚. ૞,  ૚૛,  ૢ,  ૚૙ 
ఇǩŖన ĸాȉల¡        
3,   7,   4.2 ,   2,   1.5,   12,   9,   10  
ఆĸĆహణ కƘమంలĐ ĸాయĦా   
1.5,   2,   3,   4.2,   7,   9 ,   10,   12   
ĸాȉల సంఖŪ = 8 ( సĸ� సంఖŪ  )  

n సĸ� సంఖŪ అķన ,  మధŪగతమ� ቀ
୬
ଶቁ

୲୦
 మĸ�య�  ቀ

୬
ଶ

+ 1ቁ
୲୦

ĸాȉల సĸాసĸ�   
మధŪగతమ� =   4 వ ĸాȋ మĸ�య� 5 వ ĸాȉల సĸాసĸ�  

మధŪగతమ� =
4.2 + 7

2 =
11.2

2 = 5.6 
ǿదట� 7 సంయ�కŠ సంఖŪల మధŪగతమ� కనుĦôనుమ�   
ǿదట� 7 సంయ�కŠ సంఖŪల¡   
4, 6, 8, 9, 10, 12, 14 

ĸాȉల సంఖŪ = 7 ( బÈĽి సంఖŪ  ) 

n బÈĽి సంఖŪ అķన ,  మధŪగతమ� ൬
n + 1

2 ൰
୲୦

 వ ĸాȋ  
మధŪగతమ� =   4  వ ĸాȋ 

మధŪగతమ� = 9 
 

 

మధŪగతమ�  

 

https://youtu.be/ugZr_zRqCgs
https://youtu.be/C8yVGe4Erbo
https://youtu.be/GOXhAC70Wa4
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https://youtu.be/C8yVGe4Erbo 
For video click  blue color link 
https://youtu.be/C8yVGe4Erbo 

 
 

మధŪగతమ� కనుĦôనుమ�  
For video click 

 blue color link 
https://youtu.be/C8yVGe4Erbo  

 
 
 

݊
2

=
53
2

= 26.5 

మధŪగత తరగǳ İ�గ�వ హదుŢ  = l =
60 + 60

2
= 60 

మధŪగత తరగǳ మ�ందు తరగǳ సంǩత  Ƿĝన ప­నŪం = cf
= 22  

మధŪగత తరగǳ Ƿĝన ప­నŪం  = f = 7  
మధŪగత తరగǳ అంతరం  = h = 10 

మధŪగతమ� = ܯ = ݈ +  ቎
݊
2 − ݂ܿ
݂

× ℎ቏

M = 60 + ൤
26.5 − 22

7
× 10൨ 

M = 60 + ൤
4.5
7

× 10൨ 

M = 60 + ൤
45
7 ൨

 

మధŪగతమ� = 60 + 6.42 
మధŪగతమ� = 66.42 

మ�ర Őల¡  ȇİ�Ūర š ల  సంఖŪ  సంǩత   
Ƿĝన ప­నŪం 

0 − 10 5 5 

10 − 20 3 8 

20 − 30 4 12 

30 − 40 3 15 

40 − 50 3 18 

50 − 60 4 22    ݂ܿ 

 60 − 70 
7      ݂ 

29   మధŪగత 
 తరగǳ  

70 − 80 9 38 

80 − 90 7 45 

90 − 100 8 53 
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ĵ�రమ� (ĥ�. ĦాƘ  ) ૝૙ − ૝૞ ૝૞ − ૞૙ ૞૙ − ૞૞ ૞૞ − ૟૙ ૟૙ − ૟૞ ૟૞ − ૠ૙ ૠ૙ − ૠ૞ 

ȇİ�Ūర š ల  సంఖŪ  ૛ ૜ ૡ ૟ ૟ ૜ ૛ 
 

For video click  blue color link  https://youtu.be/tauiFqc4-bY 

తరగǳ  అంతరం 
ȇİ�Ūర š ల 
  సంఖŪ 

సంǩత    
   Ƿĝనప­నŪం 

  

 

మధŪగతమ� = ܯ = ݈ +  ቎
݊
2 − ݂ܿ
݂

× ℎ቏

M = 55 + ൤
15− 13

6
× 5൨ 

M = 55 + ൤
2
6

× 5൨ 

M = 55 + ൤
10
6 ൨

 

మధŪగతమ� = 55 + 1.66  

మధŪగతమ� = 56.6 

40 − 45 2 2  

45   –   50 3 5  

50 −   55 8 13 ݂ܿ  

55 −    60 6    ݂ 19 మధŪగత  తరగǳ 

60 − 65 6 25  

65 − 70 3 28  

70 − 75 2 30  

ǿతŠం ݊ = 30 
 

 
࢔
૛

=
૜૙
૛

= ૚૞ 

మధŪగత తరగǳ İ�గ�వ హదుŢ  = l =
55 + 55

2
= 55 

మధŪగత తరగǳ మ�ందు తరగǳ సంǩత  Ƿĝన ప­నŪం = cf = 13  
మధŪగత తరగǳ Ƿĝన ప­నŪం  = f = 6  

మధŪగత తరగǳ అంతరం  = h = 5 

ఉİ� : 7  ఒక ǷాఠĻాలలĐǵ ૚૙ వ తరగǳ బ�ȃకల ఎత§Š  గ�ĸ�ంǩ ĨĽేిన సĸÃŵ  ఫȃĮ�ల¡ 

 ĥ�Ƙంİ� పట�śకలĐ ఇవŵబĬ�ŝ ķ ĺాĸ� ఎత§Š ల మధŪగతమ� కనుĦôనుమ�   
 
 
 
 

For video click  blue color link       https://youtu.be/MIbZvW3EUmg 

ఎత§Š  (Ľ¿ం. Ǿ లలĐ ) బ�ȃకల 
 సంఖŪ 

సంǩత  Ƿĝన ప­నŪం ࢔
૛

=
૞૚
૛

= ૛૞.૞ 

మధŪగత తరగǳ İ�గ�వ హదుŢ  = l =
145 + 145

2
= 145 

మధŪగత తరగǳ మ�ందు తరగǳ సంǩత  Ƿĝన ప­నŪం = cf = 11  
మధŪగత తరగǳ  ȁకŐ   Ƿĝన ప­నŪం  = f = 18  

మధŪగత తరగǳ అంతరం  = h = 5 

మధŪగతమ� = ܯ = ݈ +  ቎
݊
2 − ݂ܿ
݂

× ℎ቏

M = 145 + ൤
25.5 − 11

18
× 5൨ 

M = 145 + ൤
14.5
18

× 5൨ 

M = 145 + ൤
72.5
18 ൨ 

మధŪగతమ� = 145 + 4.027 
మధŪగతమ� = 149.027 

૚૝૙ కĲ�Ťతక¡Őవ  ૝ ૝ 

૚૝૙ − ૚૝૞ ૠ ૚૚  ࢌࢉ 

૚૝૞ − ૚૞૙ ૚ૡ  29 ࢌ   మధŪగత తరగǳ 

૚૞૙ − ૚૞૞ ૚૚ ૝૙ 

૚૞૞ − ૚૟૙ ૟ ૝૟ 

૚૟૙ − ૚૟૞ ૞ ૞૚ 

ࡺ  = ૞૚  

 

 

https://youtu.be/C8yVGe4Erbo
https://youtu.be/C8yVGe4Erbo
https://youtu.be/C8yVGe4Erbo
https://youtu.be/tauiFqc4-bY
https://youtu.be/MIbZvW
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ĥ�Ƙంİ� దĮ�Š ంశమ� ȁకŐ మధŪగతం ૞૛૞ మĸ�య� దతŠంశంలĐǵ ĸాȉల ǿతŠం ૚૙૙ అķన  

               �ȇల¡వలను కనుĦôనుమ ࢟ �మĸ�య ࢞
CI 0-100 100-200 200-300 300-400 400-500 500-600 600-700 700-800 800-900 900-1000 

Fr 2 5 X 12 17 20 Y 9 7 4 

 
For video click  blue color link     https://youtu.be/oVz3qAVMMhA 

తరగǳ అంతరం  Ƿĝనఃప­నŪం  సంǩత  Ƿĝన ప­నŪం 

0 − 100 2 2 
100− 200 5 7 
200− 7 ݔ 300 +  ݔ
300− 400 12 19 +  ݔ
400− 500 17 36 +  ݔ

500− 600 20 56 +  మధŪగత  తరగǳ     ݔ

600− 56 ݕ 700 + ݔ +  ݕ
700− 800 9 65 + ݔ +  ݕ
800− 900 7 72 + ݔ +  ݕ

900− 1000 4 76 + ݔ +   ݕ
݊ = 76 + ݔ +  ݕ

 
 

మధŪగతం 525 ĥావ­న 500 − 600  అĲÂİ� మధŪగత  తరగǳ అగ�ను  
దతŠంశంలĐǵ ĸాȉల ǿతŠం 100  

76 + x + y=100 

x + y = 100 − 76 = 24 … . (1) 
మధŪగత తరగǳ İ�గ�వ హదుŢ = l = 500 

మధŪగత తరగǳ మ�ందు తరగǳ సంǩత  Ƿĝన ప­నŪం = cf = 36 + x  
మధŪగత తరగǳ  ȁకŐ   Ƿĝన ప­నŪం  = f = 20  

మధŪగత తరగǳ అంతరం  = h = 100 

మధŪగతమ� = M = l + ቎
n
2 − cf

f
× h቏ 

 525 = 500 + ൤
50 − (36 + x)

20 × 100൨ 

525 − 500 = ൤
50 − 36 − x

20
× 100൨ 

25 = [(14 − x) × 5] 
25 = 70 − 5x 
5x = 70 − 25 

5x = 45 అķన  x = ସହ
ହ

= 9 

x + y = 24  ĥావ­న 

సǾ (1) నుంĬ� x + y = 24 
y = 24 − 9=15 

x = 9, y = 15 
 

 

 ℎ݈ܽ݊݊݁ܿ ݕ݉ ܾ݁݅ݎܿݏܾݑݏ ݋݁݀݅ݒ ℎܿݐܽݓ ݊݁݌݋ ݋݁݀݅ݒ ݈݇݊݅ ݎ݋݈݋ܿ ݁ݑ݈ܾ ݈݇ܿ݅ܿ

98 |           Rajumaths.blogspot.com                         My Website                        N. RAJU                   
      Youtube :   Naiki Raju e learning Academy               satveeracademy.com               S.A. Mathematics                                                                   

మధŪగతమ� కనుĦôనుమ�. 
 

ĸĆǯ ĺాĸ� Ǯతం  100-150 150-200 200-250 250-300 300-350 350-400 

ĥాĸ�ũక¡ల సంఖŪ 4 3 3 8 13 9 

 
For video click  blue color link       https://youtu.be/g0QyEK962i4 

ĸĆǯ ĺాĸ� 
 Ǯతం 

ĥాĸ�ũక¡ల 

సంఖŪ 
సంǩత  Ƿĝన ప­నŪం 

࢔
૛

=
૝૙
૛

= ૛૙ 

మధŪగత తరగǳ İ�గ�వ హదుŢ  = l =
300 + 300

2
= 300 

మధŪగత తరగǳ మ�ందు తరగǳ సంǩత  Ƿĝన ప­నŪం = cf = 18  
మధŪగత తరగǳ  ȁకŐ   Ƿĝన ప­నŪం  = f = 13  

మధŪగత తరగǳ అంతరం  = h = 50 

మధŪగతమ� = ܯ = ݈ +  ቎
݊
2 − ݂ܿ
݂

× ℎ቏

ܯ = 300 + ൤
20 − 18

13
× 50൨ 

ܯ = 300 + ൤
2

13
× 50൨ 

ܯ = 300 + ൤
100
13 ൨ 

మధŪగతమ� = 300 + 7.69  
మధŪగతమ� = 307.69 

100-150 4 4 
150-200 3 7 
200-250 3 10 
250-300 8 18   (cf) 
 31 ࢌ 13 300-350
350-400 9 40 

࢏ࢌࢳ  =
࢔ =40 

 

 
 
 
 
 

14.3       pro:1   ఈ ĥ�Ƙంİ� దతŠంĻాǵĥ� మధŪగతం కనుĦĆనంĬ�  

Ĳ±లసĸ� ȇనȂగం  65 − 85 85 − 105 105 − 125 125 − 145 145 − 165 165 − 185 185 − 205 
ȇǵȂగİ�ర ల సంఖŪ 4 5 13 20 14 8 4 

 

Ĳ±లసĸ� 

ȇనȂగం  

ȇǵȂగİ�ర ల 
 సంఖŪ 

సంǩత

 Ƿĝనప­నŪం 

                                        
݊
2

=
68
2

= 34 

ࡹ = +࢒  ൤
࢔
૛ିࢌࢉ

ࢌ
× ൨ࢎ

 = ݈ = ଵଶହାଵଶହ
ଶ

= 125 
݊ =

= ݂ܿ = 22

= ݂ = 20
= ℎ = 20

ܯ = ݈ +  ቎
݊
2 − ݂ܿ
݂ × ℎ቏ 

ܯ = 125 + ൤
34− 22

20
× 20൨ 

ܯ = 125 + (12) 

ܯ = 137 

∴     ࡹ = ૚૜ૠ 

65-85 4 4  
85-105 5 9  

105-125 13 22  (cf)  
125-145 20   f 42 



145-165 14 56  
165-185 8 64  
185-205 4 68  

 n= 68   

 
 
 

https://youtu.be/oVz3qAVMMhA
https://youtu.be/g
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ĥ�Ƙంİ� పట�śకలĐ ఇవŵబĬ�న ૟૙ ĸాȉల మధŪగతం ૛ૡ.૞ అķన ࢞ మĸ�య� ࢟ ȇల¡వలను కనుĦôనుమ�               
తరగǳ అంతరం  0 − ૚૙ 10 − ૛૙ 20 − ૜૙ 30 − ૝૙ 40 − ૞૙ 50 − ૟૙ 

Ƿĝనఃప­నŪం  5 x ૛૙ 15 y 5  
 

For video click  blue color link https://youtu.be/BQXWML58pmY 

తరగǳ అంతరం Ƿĝనఃప­నŪం సంǩత   Ƿĝన ప­నŪం 

0-10 5 5 

10-20 X ૞ +  (cf)  ࢞

20-30 20    (f) ૛૞ +  ࢞

30-40 15 ૝૙ +  ࢞

40-50 Y 40+࢞+  ࢟

50-60 5 ૝૞ + ࢞ +  ࢟
࢔  = ૝૞ + +࢞   ࢟

 
మధŪగతం 28.5  ĥావ­న 20− 30   అĲÂİ� మధŪగత  తరగǳ అగ�ను 

దతŠంశంలĐǵ ĸాȉల ǿతŠం 60 
45 + x + y=60 

x + y = 60 − 45 = 15 … … (1) 
మధŪగత తరగǳ İ�గ�వ హదుŢ = l = 20 

మధŪగత తరగǳ మ�ందు తరగǳ సంǩత  Ƿĝన ప­నŪం = cf = 5 + x 
మధŪగత తరగǳ  ȁకŐ   Ƿĝన ప­నŪం  = f = 20 

మధŪగత తరగǳ అంతరం  = h = 10 

మధŪగతమ� = M = l + ቎
n
2 − cf

f
× h቏ 

28.5 = 20 + ൤
30− (5 + x)

20
× 10൨ 

28.5− 20 = ൤
30 − 5− x

2 ൨ 

8.5 = ൤
25 − x

2 ൨ 

17 = 25 − x 

x = 25− 17 = 8 

x + y = 15  ĥావ­న 

8 + y = 15 

y = 15 − 8 = 7 

x = 8, y = 7 
 
 

 

 ℎ݈ܽ݊݊݁ܿ ݕ݉ ܾ݁݅ݎܿݏܾݑݏ ݋݁݀݅ݒ ℎܿݐܽݓ ݊݁݌݋ ݋݁݀݅ݒ ݈݇݊݅ ݎ݋݈݋ܿ ݁ݑ݈ܾ ݈݇ܿ݅ܿ

100 |           Rajumaths.blogspot.com                         My Website                        N. RAJU                   
      Youtube :   Naiki Raju e learning Academy               satveeracademy.com               S.A. Mathematics                                                                   

ఈ ĥ�Ƙంİ� దతŠంĻాǵĥ� బ�హ¯ళకం ,సగట� మĸ�య� మధŪగతం కనుĥąంĬ� 

అǖĸాల సంఖŪ ૚ − ૝ ૝ − ૠ ૠ − ૚૙ ૚૙ − ૚૜ ૚૜ − ૚૟ ૚૟ − ૚ૢ 
ఇంట� ĳÐరų సంఖŪ ૟ ૜૙ ૝૙ ૚૟ ૝ ૝ 

 
మధŪగతం   బ�హ¯ళకం ,సగట� 








  

 













1− 4 6 6  1 − 4 6 2.5 15.0 
4− 7 30 36 (݂ܿ)  4 − 7 30  ଴݂ 5.5 185.0 

7− 10 40  (݂) 76  7− 10 40    ଵ݂ 8.5 340.0 
10− 13 16 92  10− 13 16   ଶ݂  11.5 184.0 
13− 16 4 96  13− 16 4 14.5 58.0 
16− 19 4 100  16− 19 4 17.5 70.0 

 ݊ = 100    ݊ = 100 ∑ ௜݂ݔ௜ = 852.0  


݊
2 =

100
2 = 50 

ܯ = ݈ + ൤
೙
మି௖௙

௙
× ℎ൨

= ݈ = ଻ା଻
ଶ

= 7 
݊ =
݂ܿ = 36݂ = 4,ℎ = 3

ܯ = 7 + ൤
50− 36

40 × 3൨ 

ܯ = 7 + ൤
14
40

× 3൨ 

ܯ = 7 +  ൤
42
40൨

 

ܯ = 7 +
4.2
4  

ܯ = 7 + 1.05 = 8.05 

̅ݔ = ∑௙೔௫೔
∑௙೔



= ∑ ௜݂ = 100 
∑ ௜݂ݔ௜ = 852  

ݔ̅ =
∑ ௜݂ݔ௜
∑ ௜݂

 

ݔ̅ =
852
100

=  8.52 

ݔ̅ = 8.52 

 

బ�హ¯ళకం 

ݖ  =  ݈ + ቀ
௙భି ௙బ

ଶ௙భି ௙బି௙మ
 × ℎቁ 

l = 7, h = 3

ݖ =  7 + ൬
40 − 30

2(40)−  30− 16 

× 3൰ 

ݖ =  7 + ൬
10

80−  46
 × 3൰ 

ݖ =  7 + ൬
30
34 ൰ 

ݖ = 7 + 0.88 
ݖ = 7.88

 

૜૙ 
  40 −૝૞ 45 −૞૙ 50 −૞૞ 55 −૟૙ 60 −૟૞ ૟૞ −ૠ૙ ૠ૙ − ૠ૞ 
  ૛ ૜ ૡ ૟ ૟ ૜ ૛ 

                     ఈ ĥ�Ƙంİ� దతŠంĻాǵĥ� మధŪగతం కనుĦĆనంĬ�  

ఆక¡ Ƿû డవ­(ǽ. ǽ 118 − 126 127 − 135 136 − 144 145 − 153 154 − 162 163 − 171 172 − 180 
ఆక¡ల సంఖŪ  3 5 9 12 5 4 2 

ఈ ĥ�Ƙంİ� దతŠంĻాǵĥ� మధŪగతం కనుĦĆనంĬ�  

Ǯȇతĥాలం  ( గంటలలĐ) 1500
− 2000 

2000
− 2500 

2500
− 3000 

3000
− 3500 

3500
− 4000 

4000
− 4500 

4500
− 5000 

బల¡ŧల సంఖŪ  ૚૝ ૞૟ ૟૙ ૡ૟ ૠ૝ ૟૛ ૝ૡ 
 
 
 
 

https://youtu.be/BQXWML
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ఈ ĥ�Ƙంİ� దతŠంశమ�నక¡ ఓǮȿ వĥƘా ల¡ Ħ�యంĬ�  

తరగǳ  ૞ − ૚૙ ૚૙ − ૚૞ ૚૞ −૛૙ ૛૙ − ૛૞ ૛૞ − ૜૙ 30-35 35-40 

అంగళŴ సంఖŪ  2 ૚૛ ૛ ૝ ૜ 4 3 

 

తరగǳ అంగళŴ సంఖŪ ఎగ�వ హదుŢ  ఆĸĆహణ  సంǩĮ� Ƿĝనప­నŪమ� (ܠ,  (ܡ 

૞ − ૚૙ ૛ ૚૙ ૛ (૚૙,૛ ) 
૚૙ − ૚૞ ૚૛ ૚૞ ૚૝ (૚૞,  ૚૝) 
૚૞ − ૛૙ ૛ ૛૙ ૚૟ (૛૙,  ૚૟) 
૛૙ − ૛૞ ૝ ૛૞ ૛૙ (૛૞,  ૛૙) 
૛૞ − ૜૙ ૜ ૜૙ ૛૜ (૜૙,  ૛૜) 
૜૙ − ૜૞ ૝ ૜૞ ૛ૠ (૜૞,  ૛ૠ) 
૜૞ − ૝૙ ૜ ૝૙ ૜૙ (૝૙,  ૜૙) 

 

For video click  blue color link           https://youtu.be/gfnvSDqW8mY 
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March 2015      25 క¡ట�ంబల İ�నసĸ� ఖర Ŗ ఈ ĥ�Ƙంİ� పట�śకలĐ ఇవŵబĬ�నİ�. 

İ�నసĸ� ఖర Ŗ (ర¤ ) 100-150 150-200 200-250 250  -300 300  -  350 

క¡ట�ంబ�ల సంఖŪ  4 5 12 2 2 

దĮ�Š ంశమ�నక¡ ఆĸĆహణ సంǩĮ� Ƿĝనప­నŪ వకƘమ�    తయ�ర  ĨేĽి ఒǮȿ వకƘమ� Ħ�యంĬ�  

İ�నసĸ� ఖర Ŗ (ర¤ ) క¡ట�ంబ�ల సంఖŪ ఎగ�వ హదుŢ  ఆĸĆహణ సంǩĮ� Ƿĝనప­నŪమ� (ݔ,  (ݕ 

100-150 4 150 4 (૚૞૙,૝) 

150-200 5 200 9 (૛૙૙,  ૢ) 

200-250 12 250 21 (૛૞૙,  ૛૚) 

250-300 2 300 23 (૜૙૙,  ૛૜) 

300-350 2 350 25 (૜૞૙,૛૞) 

 

For video click    blue color link        https://youtu.be/frMll43bS3I 

 

https://youtu.be/gfnvSDqW8mY
https://youtu.be/frMll43bS3I


 

సంĽô వôవసë  

సహజ సంఖôɚ : ɜĴÛంచƷǾĴ ఉపɁňంū సంఖôలȀ సహజ సంఖôɚ  

ȋɃé ంĳɚ : ɜĴÛంū సంఖôలĶ ‘0’ ǝ ūɄà ɫĈ ʏê  ȋɃé ంĳɚ అంƣɆ  

ȋరé  సంఖôɚ :అǾî ɜĴÛంū సంఖôɚ, ɫƤ ఋǋతóక సంఖôɚ మɄȼ  0 ఇవǾî ȋరé  సంఖôɚ అɮǕȺ  

 అకరǍయ సంఖôɚ :    ௣
௤

,݌    ∋ ݍ ܼ, ݍ ≠ 0 ɇపంɟ గల సంఖôలȀ అకరǍయ సంఖôɚ అంƣɆ  

కరǍయ సంఖôɚ  : అంతం ĳǾ ఆవరê నం ĳǾ  దɵంశ సంఖôలȀ Ȧనî ɇపం ɟ ɃయɝȲ ఇƤå  సంఖôలȀ కరǍయ సంఖôɚ 

అంƣɆ 

ɫసê వ సంఖô సȰǖ అకరǍయ సంఖôɚ మɄȼ  కరǍయ సంఖôɚ అǾî కɘʊȼనî సȰǖǾ ɫసê వ సంĽô సȰǖ అంƣɆ .  

ɫసê వ సంĽô సȰǖ R ū ʍŦʉê ం  

పĈ ǳన సంఖôɚ ∶      ఒక సంఖôĶ Ɉంƺ ĳరǋంĳɚ ȯతĈ ȴ ఉంƨ అ సంఖôలȀ పĈ ǳన సంఖôɚ అంƣɆ.  
2, 3, 5, 7, 11, 13,17,19,23,29,31,37,41,43,47,53,59,61,67,71,73,79,83,89,97  

    సంȼకê  సంఖôɚ:−   ఒక సంఖôĶ ȳƺ ɝǩ అంతకంƩ ఎĶÛవ  ĳరǋంĳɚ  ఉంƨ అ  సంఖôలȀ సంȼకê   సంఖôɚ అంƣɆ.  
4,6,8,9,10,12,14,15,16,18,20,21,22,24,25,26,27,28,30,32,33,34,35,36,38,39,40,42,44,45 

 సɄ సంఖôɚ ∶   ૛ ū ǾɻüషంŇ ȥňంచబƽ సంఖôలȀ సɄ సంఖôɚ అంƣɆ.   
ఒక సంఖô ɀకÛ ఒకటù  ʉë నంɟ 2 ɝǩ 4 ɝǩ 6 ɝǩ 8 ɝǩ 0 గల సహజ సంఖôɚ సɄ సంఖôɚ అంƣɆ   

 ૛,૝, ૟,ૡ,૚૙,૚૛,૚૝,૚૟,૚ૡ,૛૙,૛૛,૛૝,૛૟,૛ૡ,૜૙,૜૛,૜૝,૜૟,૜ૡ,૝૙,૝૛,૝૝,૝૟,૝ૡ,૞૙ 
ȡʊ  సంఖôɚ ∶   ૛ ū ȥňంచŇ ɻషం 1 వūà  సంఖôలȀ ȡʊ  సంఖôɚ అంƣɆ.   

 ఒక సంఖô ɀకÛ ఒకటù  ʉë నంɟ 1 ɝǩ 3 ɝǩ 5 ɝǩ 7 ɝǩ 9 గల సహజ సంఖôɚ ȡʊ సంఖôɚ అంƣɆ. 
 1, 3, 5, 7, 9, 11, 13, 15, 17, 19, 21, 23, 25, 27, 29, 31, 33, … 

ȽĴù ě ȥŇʓర ǽôయం:−  
 ࢇ = ࢗ࢈ + ૙,࢘ ≤ ࢘ <      ¡ల࢘ �మĸ�య ࢗ ల జతక¡ అనుగ�ణంĦా ࢈ �మĸ�య ࢇ  అķÊŪ ȇధంĦా ࢈

     ఏĥ²Óక ప®రş సంఖŪల¡ వŪవĽిšతం అవ­Į�ķ 

 య¢ĥ�ųȭ ĵ�Ħాȏర Ĳ�Ūయం ఉపȂĦ�ంǩ ĸ²ండ¦ ధన ప®రş సంఖŪల గ. Ȏా. ĵ� కనుĦôనవచుŖను 

సంవరœమ�న Ĳ�Ūయ�ల¡  

ܽ௫ = ܰ   అķన    logܰܽ = ݔ , ܽ > 0 ,   ܽ ≠ 1  

log௔ ݕݔ  = log௔ ݔ + log௔ log௔                 ݕ
௫
௬

 = log௔ ݔ − log௔ ݕ                  log௔ ௡ݔ = ݊ log௔      ݔ

    log௔೙ ௠ݔ = ௠
௡

 log௔ ݔ             , logܽܽ = 1  (ܽ ≠ 0,1),     log 1
ܽ = 0  (ܽ ≠ 0) 

(ܽ)୪୭୥ೌே = ܰ                  log௕ ܽ =
logܽ
logܾ

=
log௫ ܽ
log௫ ܾ

=
log௕ ݔ
log௔ ݔ

 

 
૜. బహ¯పదుల¡ 

 ɉĿయ బʖపǪ ɀకÛʉǳరణ ɇపం P(x) = ax + b;          a, b,  ∈ R,  a ≠ 0  
 వరÝ   బʖపǪ ɀకÛ ʉǳరణ ɇపం P(x) = axଶ + bx + c ,     a, b, c ∈ R,  a ≠ 0  
 ఘన బʖపǪ ɀకÛ ʉǳరణ ɇపం P(x) = axଷ + bxଶ + cx + d,     a, b, c, d ∈ R,  a ≠ 0  
 ɹǽôల ȶతê ం = α + β =   ିୠ

ୟ
                       

 ɹǽôల లబí ం  = αβ = ୡ
ୟ
 

 α,  β ɹǽôɚ గల  వరÝ  బʖపǪ     P(x) = k(x− α)(x− β)       k[ xଶ −   (α + β)x +  α.β] 

 α,  β,  γ  ɹǽôɚ గల  ఘన  బʖపǪ       axଷ + bxଶ + cx + d    (a ≠ 0) a, b, c, d ∈ R  

 ɹǽôల ȶతê ం = α + β + γ =   ିୠ
ୟ

  ,   

 αβ+ βγ+ γα = ୡ
ୟ
                      

 ɹǽôల లబí ం = αβγ = ିୢ
ୟ

 

 

őǕంక ǽôȹɚ  

ܽ଴  = 1 (  ܽ ∈   ܴ  ,    ܽ ≠ 0) 
ܽ௠ܽ௡  =  ܽ௠ ା௡ (  ݉ ,݊ ∈ ܼ  ) 
ܽ௠

ܽ௡  

=  

⎩
⎪
⎨

⎪
⎧
ܽ௠ି௡          ݉  >   ݊, (  ݉ ,݊ ∈ ܼ

  
૚                               ࢓ =                      ࢔

                
1

ܽ௡ି௠               ݉  <   ݊  (  ݉ ,݊ ∈ ܼ  )

 

(ܽ௠)௡  =  ܽ௠ ௡         (ܽ ∈   ܴ) 
(ܾܽ)௠  =  ܽ௠ܾ௠   (  ݉ , ݊ ∈ ܼ  ) 

ቀ
ࢇ
ቁ࢈

࢔
 =   

࢔ࢇ

࢔࢈ (  ݊ ∈ ܼ  ) 

= ࢔  ିࢇ  
૚
࢔ࢇ ∋ ࢔ )    ∋ ࢇ    ,ࡺ   ࢇ  ࡾ   ≠ ૙ ) 

ቀ
ࢇ
ቁ࢈

࢔ି
 =  ൬

࢈
൰ࢇ

࢔

=
࢔࢈

࢔ࢇ (  ݊ ∈ , ݓ ࢈ ≠ ૙ ) 
 

ȝజగǌత సరû సȱకరǋɚ  

(ܽ  −   ܾ )ଶ =     ܽଶ +   ܾଶ −  2ܾܽ 
(ܽ +   ܾ )ଶ =       ܽଶ +   ܾଶ + 2ܾܽ 
(ܽ + ܾ )(  ܽ –ܾ )  =  ܽଶ −  ܾଶ 
(ܽ +   ܾ )ଷ    =  ܽଷ +  ܾଷ +   3ܾܽ( ܽ + ܾ ) 
                           =ܽଷ +  3ܽଶܾ + 3 ܾܽଶ +  ܾଷ  
(ܽ  −   ܾ )ଷ    =  ܽଷ  −   ܾଷ  −   3ܾܽ( ܽ − ܾ ) 
                          =ܽଷ −  3ܽଶܾ + 3 ܾܽଶ −  ܾଷ  
ܽଷ −  ܾଷ =   ( ܽ − ܾ)( ܽଶ  +  ܾܽ + ܾଶ) 
ܽଷ + ܾଷ =   ( ܽ + ܾ)( ܽଶ −  ܾܽ + ܾଶ) 
(ܽ + ܾ + ܿ )ଶ =   ܽଶ + ܾଶ + ܿଶ +  2ܾܽ +   2ܾܿ + 2ܿܽ 
( ܽ + ܾ + ܿ )(ܽଶ + ܾଶ +  ܿଶ −  ܾܽ − ܾܿ − ܿܽ ) 
                                           = ܽଷ +  ܾଷ +  ܿଷ −  3ܾܽܿ 
ܽ  ݂ܫ + ܾ + ܿ = ℎ݁ݐ    0  ݊  ܽଷ +  ܾଷ +  ܿଷ =  3ܾܽܿ 

కరణ�ల Ĳ�Ūయ�ల¡  

ࢇ√
࢔ = ࢇ

૚
ࢇ√                ࢔

࢔  . ࢔ ࢈√ = ࢈ࢇ√
࢔ ࢇ√           

࢔

࢈√
࢔  = ට

ࢇ
࢈

࢔          ඥ(ࢇ)࢔࢖ = ࢇ
࢖
ࢇ√ඥ         ࢔

࢓࢔
 = ࢇ√

࢔࢓ = ࢇ
૚
࢔࢓  

0଴ =  .݂݀݁݊݅݁݀ ݐ݋݊ ݏ݅(݋ݎ݁ݖ) 0 ݕܾ ݊݋݅ݏ݅ݒ݅݀ ݎܾ݁݉ݑ݊ ݕ݊ܽ             ݂݀݁݊݅݁݀ ݐ݋݊
 

 
4.  Ɉంƺ చరɃɸలɟ ɉĿయ సȱకరǋల జత 

 

 Ɉంƺ చరɃɸలɟ ɉĿయ సȱకరణȲ ʉǳరణ ɇపȲ  ax + by + c = 0,  a, b, c ∈ R,  aଶ + bଶ ≠ 0 

 Ɉంƺ చరɃɸలɟ ɉĿయ సȱకరణȲనĶ ŉʊన ŇĈ Ĥ ఒక సరళɉఖ   

 ఈ ɉఖȌౖ  గల ɫసê వసంఖô  కĈ మ ȼగóȲ (x,  y)  లū ʍŦంచబƽ ȜంǬɮల సȱకరǋǾĴ ʉధనɚ మɄȼ  

 ఈ ɉఖȌౖ  ɝǾ ɫసê వ సంఖô కĈ మȼŇóలū ʌŦంచబƽ ȜంǬɮɚ ʉధǽɚ ĳɮ. 

 ఒక తలంɟ Ɉంƺ ɉఖɚ ఉంƨ ఆ Ɉంƺ ɉఖల మధô ఈ ĴĈ ంǪ సంబంǳɚ కలɮ    

1. ఆ Ɉంƺ ɉఖɚ ఒక ȜంǬɮ  వదì   ఖంƸంŨĻవŨàȀ  

2. ఆ Ɉంƺ ɉఖɚ ఖంƸంŨĻకȏవŨàȀ .  అనŇ ఆ ɉఖɚ సȯంతɃɚ అŊȀ. 

3. ఆ Ɉంƺ ɉఖɚ ఏĵభɬంచవŨàȀ  

చరɃɸల Ŋణĳల Ǿషïǖê   ɉĽ ŦతĈ ం  పĈ దరüన  ʉధǽల సంఖô  

aଵ
aଶ

 ≠  
bଵ
bଶ

 ≠  
cଵ
cଶ

 ఖండన ɉఖɚ  ఏĸౖ క ʉధన 
సంగత ɉĿయ సȱకరǋɚ  

aଵ
aଶ

=   
bଵ
bଶ

≠  
cଵ
cଶ

 సȯంతర ɉఖɚ  ʉధన ఉండǬ  
అసంగత సȱకరǋɚ  

aଵ
aଶ

=  
bଵ
bଶ

=  
cଵ
cଶ

 ఏĵభɬంū ɉఖɚ అనంత ʉధనɚ  
సంగత ɉĿయ సȱకరǋɚ  

మɄȼ  
పరసïɃǳɄత సȱకరǋɚ   



 

5.  వరÝ సȱకరǋɚ 
a, b,  c ɚ ɫసê వ సంఖôɜౖ  a ≠ 0 అȺన axଶ + bx + c = 0  Ȁ x  ɟవరÝ   సȱకరణం   అంƣɆ  

 axଶ +  bx + c = 0  వరÝ  సȱకరణం ɀకÛ ʉధǽɚ  x =  
−b ± √bଶ −  4ac

2a
 

ȳɗల ȶతê ం = α +  β = ିୠ
ୟ

 

ȳɗల లబì ం =  αβ =  ୡ
ୟ
 

bଶ − 4ac  అȃǪ axଶ + bx + c = 0  Ķ ɫసê వ ȳɗɚ ఉǽîɁ ɝǱ Ǿరé ȺంŨటĶ ǝడïƺǘంǪ  
 కȀక ǫǾǾ వరÝ  సȱకరణం ɀకÛ ɬచÚǌ   అంƣɆ  

అనŇ axଶ + bx + c = 0  వరÝ  సȱకరణం 

 bଶ − 4ac > ౦ అȺన Ɉంƺ ɱɆɱɆ ɫసê వ ȳɗలȀ కɘň ఉంƦంǪ  
 bଶ − 4ac = ౦ అȺన Ɉంƺ సȯన  ɫసê వ ȳɗలȀ కɘň ఉంƦంǪ ,ߙ = ߚ  =

−ܾ

2ܽ
 

 bଶ − 4ac < ౦ అȺన ɫసê వ ȳɗలȀ కɘň ఉండǬ  
 ߚ,ߙ ɚ ȳɗɚ గల వరÝ  సȱకరణం  ݔଶ − ߙ) + ݔ(ߚ  + ߚߙ  = 0 

 

ૠ.  Ǿɇపక ɉĽగǌతం  
 x −   అÚంȌౖ  ఉనî Ɉంƺ ȜంǬɮల ǭరం =  |x2 − x1|= |x1 − x2| 

 y −   అÚంȌౖ  ఉనî Ɉంƺ ȜంǬɮల ǭరం =  หy2 − y1ห= หy1 − y2ห 

 ȳల  ȜంǬɮ  ȀంƸ  A ȜంǬɮĶ  ǭరం = OA = ඥ(x)ଶ +  (y)ଶ 

 Ɉంƺ ȜంǬɮల మధô ǭరం  =  ඥ(xଶ − xଵ)ଶ + (yଶ − yଵ)ଶ 

 ɬభజన ʍతĈ ం   = ቀ
૚࢞૛࢓૛ା࢞૚࢓
૛࢓૚ା࢓

, ૚࢟૛࢓૛ା࢟૚࢓   
૛࢓૚ା࢓

 ቁ 

 Ɉంƺ ȜంǬɮల మధô  ȜంǬɮ = ቀ
૛࢞૚ା࢞
૛

૛࢟૚ା࢟   ,
૛ ቁ 

 ǖĈ Ȩజం ɀకÛ ŊɆతû ĹందĈ ం ࡳ = ቀ
૜࢞૛ା࢞૚ା࢞

૜
, ૜࢟૛ା࢟૚ା࢟

૜ ቁ 

సంȥవôత 

ఒక ఘటన ܧ ɀకÛ సంȥవôత = (ܧ)ܲ =
ఒక ఘటన ܧ Ķ   అȀķల పరôవʉǽల సంఖô   

 పĈ Ɂగంɟ ʉధôపƺ ȶతê ం  పరôవʉǽల సంఖô
 

 

 

14.   ʉంఖôకɵసĈ êం    
అవɅÝ కృత దǕê ంశంɟǾ Ƀɸల ȶǕê Ǿî Ƀɸల సంఖô ū ȥňంచŇ వūà ɬɚవల ȶǕê Ǿî సగƦ ɝǩ సɃసɄ అంƣɆ .   

ǫǾǾ x ഥ  ʍŦʉê Ɇ . 

అంక మధôమȲ = x ഥ = Ƀɸల ȶతê ం 
Ƀɸల సంఖô 

= ∑୶
୬

  

సగƦ = x ഥ =  
fଵxଵ +  fଶxଶ + ⋯+ f୬୶౤

fଵ + fଶ + ⋯+ f୬
 =  

∑f୧ x୧
∑f୧ 

=
∑f୧ x୧

N
 

పĈ తôÚ పదí ǖన సగƦ  

సగƦ = xത =
Σf୧x୧
Σf୧

 

x୧ = i వ  తరగǖ మధô ɬɚవ 
f୧ = i వ  తరగǖȐనః Ȋనôం 
Σf୧ = Ȑనః Ȋనôంల ȶతê ం 

ఊʔంŦన సగƦ పదí ǖన సగƦ  

సగƦ = xത = a +
Σf୧d୧
Σf୧

 

a =  తరగǖ మధô ɬɚవల ȀంƸ  పĈ ǖȇǪంచబƸన ఒక ɬɚవ  
Σf୧ = Ȑనః Ȋనôంల ȶతê ం 

d୧ = x୧ − a    ɬచలనం 
 

  

 
10    ƶœ ˇణƿƶ  
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 0 ࣂ࢔࢏ࡿ
૚
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 √૜
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૜√ 1 ࣂ࢙࢕ࢉ
૛  

૚

√૛
 ૚
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 0 ࣂ࢔ࢇ࢚
૚

√૜
 1 √૜ ∞ 

 ૛√ 2 ∞ ࣂࢉࢋ࢙࢕ࢉ
૛

√૜
 1 

 1 ࣂࢉࢋ࢙
૛

√૜
 √૛ 2 ∞ 

 ૜ 1√ ∞ ࣂ࢚࢕ࢉ
૚

√૜
 0 

 

Sin(90 – A)  =  Cos A                  Cos(90 – A)  =  Sin A  
Tan (90 – A)  =  Cot A                  Cot(90 – A)  =  Tan A  
Sec(90 – A)  =  Cosec A            Cosec(90 – A)  =  Sec A  
ܵ݅݊ଶ ߠ ߠଶ ݏ݋ܥ + = 1      ⇒ ܵ݅݊ଶ ߠ = 1 −  ߠଶ ݏ݋ܥ 
ܵ݁ܿଶ ߠ −ܶܽ݊ ଶߠ = 1      ⇒   secଶ ߠ = 1 +  ߠଶ݊ܽݐ

ߠ ଶܿ݁ݏ݋ܥ − ߠଶ ݐ݋ܥ = 1 ⇒ ߠ ଶܿ݁ݏ݋ܥ  = 1 +  ߠଶ ݐ݋ܥ
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  ࡯  

                   
        c           a 
 
             b 


࢈,ࢇ, ࢉ
ࢎ
࢙

࡯ = ܽ + ܾ + ܿ

ݏ =  
ܽ + ܾ + ܿ

2 

= ଵ
ଶ 

×  × = ଵ
ଶ
ܾℎ

ඥݏ)ݏ − ݏ)(ܽ − ݏ)(ܾ − ܿ)

݀ =  ݎ2
= ݎߨ2 = ݀ߨ = ସସ

଻ 
ݎ = ଶଶ

଻
݀ 

= ܣ =  ଶݎߨ 

            = ߨ  ௗమ

ସ
= ଶଶ

଻
ଶݎ = ଵଵ

ଵସ
݀ଶ 

      
     b            h 
 
               a 


ࢎ
ࢎ,࢈,ࢇ

࡯ = ܽ + ܾ + ℎ
ℎ =  ඥܽଶ + ܾଶ

ܣ =
1
2ܾܽ

 r
݀ = ݎ2

= ߨ)ݎ + 2) = ૜૟࢘
ૠ

 = ଷ଺
ଵସ

 ݀

= ૚
૛
૛࢘࣊



   
     a        h 
 
           a 


ࢎ
ࢎ,ࢇ,ࢇ

࡯ = 2ܽ + ℎ
ℎ =  √2 ܽ ܣ =

1
2ܽ

ଶ

 == ଶܴ) ߨ − ଶ)ݎ
= ܴ ) ߨ  + ܴ)(ݎ − (ݎ

N. RAJU  M.Sc.,B.Ed. 
S.A. MATHEMATICS 

G.M.B.H.S.MBNR 
       a              a 
 
                b 


࢈,ࢇ,ࢇ

࡯ = 2ܽ + ܾ ܣ =
ܾ
4
ඥ4ܽଶ − ܾଶ

ݔ଴ ݈

݈ =  ௫బ 

ଷ଺଴బ  2ݎߨ


= ݈ + ݎ2

ܣ =  ௫బ 

ଷ଺଴బ  ݎߨଶ =  ଵ
ଶ

ݎ ݈ 


        a        a 
      
            a 


ࢇ
ࢎ

࡯ = 3ܽ

ࢎ = √૜
૛

ࢇ 
ܣ =  

√3
4  ܽଶ =  

ℎଶ

√3




=
=+= +
=×
=×+

=×  ܣ = ℎ    ݌

=+×

= ×
ℎଵ

݀

ℎଶ


ࢊ 

ℎଵ,ℎଶ


,࢘,ࢗ,࢖ ࢙
࡯
= ݌ + ݍ + ݎ + ݏ

ܣ =
1
2݀(ℎଵ + ℎଶ)





’a’ 
= a2   
= 4 a2  


= 6ܽଶ  
V = a3  

          b 
 
 
    ܽ



ℎܾ,ࢇ
ܿ,݀

࡯
= ܽ + ܾ + ܿ + ݀ ܣ =

1
2ℎ

(ܽ + ܾ)

 ’l’’b’ ’h’
= ݈ܾ 
 = 2ℎ (݈ + ܾ )  
= 2  (݈ܾ + ܾℎ + ݈ℎ) 

=ࢎ࢈࢒
= √࢒૛ ૛࢈ +                                            ૛ࢎ +
= ૛࢒)ࢎ+   (࢈

 
          
 
          b 








࡯ = 2(݈ + ܾ)




ܣ = ܾ.ℎ




 ’r’ ’h’ 
= ૛࢘ ࣊  
= ℎݎߨ2
= ࢘ ࣊૛  

= 2ݎߨ ( ℎ+  ( ݎ
= ݎ ߨଶℎ  
= −૛ࡾ)࣊ ࢎ(૛࢘

+ࡾ) ࣊ =       −ࡾ)(࢘  ࢎ(࢘
               ݈ 
  ܾ                      ܾ   
               ݈ 


࢒
࢈
݀

࡯ = 2(݈ + ܾ)
݀ = ඥ݈ଶ + ܾଶ




ܣ = ݈.ܾ





 ’r’ ’h’     
′݈′        ࢒ = + ૛࢘√    ૛ࢎ
= ݎ ߨଶ 

 = ࢒࢘࣊ 
 = ࢒) ࢘࣊+  ( ࢘
ܸ =  ଵ

ଷ
ଶℎ  ݎߨ 


                                       
  ݀ଵ        ܽ              ܽ
                               
                                       
   ݀ଶ     ܽ               ܽ 



ࢊ૚,ࢊ૛
ܽ


࡯ = 4ܽ


ܽ =
1
2
ට݀ଵଶ + ݀ଶଶ

ܣ =
1
2݀ଵ݀ଶ


ݎ
࡭ = ૝ ࢘ ࣊૛ = ૛ࢊ࣊

ࢂ =  ૝
૜

 ૜࢘࣊ 

= ଵ
ଶ

 ××

= ଵ
ଷ

 × ×

=×

                ܽ 
 
      ܽ                ܽ 
 
ܽ 




ࢇ
݀

࡯ = 4ܽ
݀ = √2 ܽ ܣ = ܽଶ =

݀ଶ

2 

ܣ = ଵ
ଶ

ଶݎ ߨ 4  =  ଶ ݎ ߨ 2 
= ଶݎ ߨ3 

ࢂ =  ૛
૜

૜࢘࣊ 


ࡾ,  ࢘

= 3ܴଶ)ߨ + ଶ)ݎ

ܸ = ଶ
ଷ

ଷܴ)ߨ  − ଷ)ݎ

              ܴܾ݁݉݁݉݁ݏ݁݇ܽݐݏ݅݉ ݎݑ݋ݕ ݉݋ݎ݂ ݊ݎ݈ܽ݁ ݋ݐ ݎ
             Learning gives creativity,   Creativity leads thinking ,   Thinking  provides  knowledge ,  Knowledge  makes great    ...............Abdul Kalam          
 


