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   గ తం ఖ త  

 గ తం అ  ఒక స ॓  తం డకం  . ఇ  మన జ తం   ష ల  అవసరం అ ం   . 

 గ తం వ  క   కమబదం  ం  .  

 గ త సం  ం ం ం   ల  క శ  , సృజ త కత , సమస  ప ర మర ం , 

 మ త క ఆ చన  . 

 ఏ వృ  ర ం ల   ఏ ప  ల  గ త స ప నం ఎం  అవసర ం .గ త స 

ప నం  ఏ వృ   ఏ గం   సం రం . 

  ం  వ   ంత సమయం  ఈ ప పంచం  గ తం ద  ఊ ం  ం ! 

 గ రం  ండ     ఊ ం ం .  ఈ ం  గ  థ కౖ న, 

ఖ ౖ న  సంఖ ల ౖ  ఆ రప .   ఎంత సమయౖ ంద   ఎ  ం ? ండ  

స యం ం   న    జ గల  ? 

   వ ల   న  ఒక   , ఇ  గ తం ద  ం , న డబ ం  

ఏ  య  , లత అం  ఏ  య . అ   ? 

  ప ం  ౖ ౖ  ,  ౖ  ఎ  ర , వ య  అంచ   జం స త ౖ  

ంచడం అం  ఏ   .  

 గ త స  ప నం  ం   ఇంజ  ( యంత త)    వం నల  ంచ .  

 ఎంత ప ణం  ధ ర ల ర య ల  కల  క   ఒక ర యన త  ఒక 

మం  త  య .  

 ఈ గ తం ం  ఈ ప పంచం  రం    ఎం కం  ఇవ  డ  ౖ  ఆ రప న . 

   అ  ఏ శ అ వృ  అ  ఎ వ  ఆ శ ఆ క  ప గ  ౖ  త   ఆ రప , న ఇ   ఒక 

సమస  అ ం .  

  గ తం ం  ం క ప నం  గ  ఉండ  , ఎం కం   ఈ ం క ప నం పత ం , 

ప ం  గ తంౖ  ఆ రప  ఉం . మనం ఈ ం క ప నంౖ  ఎంత   ఆ రప ం అం  ,  

ఆ రం  ం న కం ట ,     స ,   ఊ ంచ . 

  అ   ం  మన వ  న ంచ . ద  ం ల  జ ంప    గ తం  

సంబం ం న .  

 గ తమం  ఎం  భయ  త తం   త ఉప గం వలన  ఉప ంచవల న . 

 గ త  ం  మన   సం షం  ఉం  !   

 గ త స  ఖ త     మం   ం  ం  , అవ హన ం  

అ షత . గ తం  థ క వనలౖ  ప  ఉం  గ తమన  అస  కష  .  

  గ తం అంద  ఊ న  సం షౖ న   ,  దృక థ  ఈ ధం  న .  

   థ క ఠ ల  కల , తల , ణ ల , ల  ం .  అప  ం  

 ఇతర వనల  అభ ంచ   ఉప .  

  ఈ థ క వనల  ఉప ంచ ం  సరళ వ  ,  ౖ ల ం, ప ణం, జగ తం 

మ   ణ   ఇం ౖ  సమస ల  ప ష ంచ గల  ?  

 గ తం  న ఇతర వనల  ఈ థ క వనలౖ   ఆ రం  ఏర న  .  ఈ థ క వనల  

స  అవ హన క  మనం  త  ం  వనల  ఈ వనల  అ వ ంచడం  

ఫల . 

 గ తం  పట   భయం  గ తం అం   పక   10 వ తరగ  ఉ రత అ న త త గ తం   

ం .  

 గ తం  న    వర  మ  అత క ఉ   ప త ం మ  ప  రం ల   

ర ం  ప ల  గ తం సంబం త పశ  ఎ వ గం ఉం .  

  అ   ల   గ తం స   అవసరం నప  ఆ  ప శ ప  తం గ తం అవసరం 

అ .  

  గ తం క    వడం ం      పట ఇషం    

  గ   త  తరం   ర గల  .   

  గ తం ట  ప త ం ధ  ర క   ( 3R’s  మ  ABC  ) ర ం  .  

 అ   ం  ఉ  పయ  .   పయత ం ం    . 

 బ   గ తం పట ం  భయం  ఇషం ం ం   లం   ంతం   

అవ శం  ఉం   . 

 గ తం వడం ఎ వం  కషం  అ  అ ం    అంద   ఇషం  గ తం 

 అంద  ఉ రత ం ట     వం  ఇ  ఒక న  పయత ం.  

                                                                                     ధన ద  

                                                                                                 푁.푅퐴퐽푈M.Sc. B.Ed  

                                                                                                      푆.퐴.푀퐴푇퐻퐸푀퐴푇퐼퐶푆 

 

గ తం   చ ధ ప య  ఖ ౖ న  .  సంబం ం  work book pdf పం  blog మ  website 

నం  ఉంచడం జ ం . గ తం లభం ,  గం   ట  దగ తం (Vedic maths)  సంబం ం న 

, అ సం ర  సమస  , ధ  ప ల  సంబం ం న సమస  ధన  ,  

జగ తం ల య పణ  , Maths TLM త  సంబం ం న Videos , గ తం  

 ప   ర చ  మ   video  QR Code   సకం పం  వడం జ ం . 
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ాసవ సంఖ ల ప చయం

య  ఖ గణత ి మహ డ  .   

అల ాం య క  ెం న య  ఎ ం  ర  13  ప స ాలను ా ాడ   
య   ప స ాల సంకలనంల  7 వ ప సకంల  దట ా ా య  ా ర యం న దు ే ాడ  
య  ా ర యం:- 
풂 = 풃풒 + 풓,ퟎ ≤ 풓 < 풃  అ  ధం ా 풂 మ య  풃 ల జతక  అనుగ ణం ా 풒 మ య  풓ల      
     ఏ క ప ర సంఖ ల  వ వ ితం అవ  
య  ా ర యం ఉప ం  ండ  ధన ప ర సంఖ ల గ. ా.  కను నవచు ను 

గ ష ామ న  జకం : గ. ా.  గ. ా. ా  :-  ండ  ా  అంతకంట ఎక వ ా  సంఖ ల ామ న  
ారణ ం ాలల   ద  గ ష ామ న  జకం ల  గ ష ామ న  ారణ ంకం  అంట ర .



ఉ         4 మ య  10 న గ. ా  కను ం 

            4 క  ారణ ం ాల    1 2 4;               10  క  ారణ ం ాల    1 2 5 10

       4 మ య  10  ల క  ామ న  ారణ ం ాల    1 2

  4 మ య  10  ల క  ామ న  ారణ ం ాలల  ద   2

            4 మ య  10 న గ. ా  =2

య  ా ర యం ా 60 మ య  100 ల గ. ా  కను ం

 

https://youtu.be/bAszRUZCfJA 
ాధన :- 100 > 60  

푎 = 100, 푏 = 60 
    య  ా ర యం వ ంపజయ ా 

푎 = 푏푞 + 푟,        0 ≤ 푟 < 푏   
100 = 60 × 1 + 40      푟 ≠ 0  
60 = 40 × 1 + 20                    푟 ≠ 0  
40 = 20 × 2 + 0        푟 = 0  
షం 0 వ న    
∴ ావ న 100 మ య  60 ల గ ా  20    

      
 60 100 

−60 
1   

  40 60 
−40 

1  

   20 40 
−40 

2 

    0  
     
    

 

1. య  ా ర యం ా 50 మ య  70 ల గ. ా  కను ం   
ాధన :- 70 > 50     

య  ా ర యం  వ ంపజయ ా 

푎 = 푏푞 + 푟,       0 ≤ 푟 < 푏  
70 = 50 × 1 + 20        푟 ≠ 0 
50 = 20 × 2 + 10    푟 ≠ 0 
20 = 10 × 2 + 0               푟 = 0  
షం 0 వ న   
∴ ావ న 50 మ య  70 ల గ ా  10   

 
50 70 

−50 
1   

 20 50 
−40 

2  

  10 20 
−20 

2 

   0  
     
     

 

1. ాసవ సంఖ ల  

  

కవల ప న సంఖ ల  

పరస ర ప న 

సంఖ ల    
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2. య  ా ర యం ా 550 మ య  300 ల గ. ా  కను ం   
ాధన :- 550 > 300  ావ న  

550 ను 300  ే ంచ ా వచు  షం 250    
య  ా ర యం  వ ంపజయ ా  

푎 = 푏푞 + 푟,        0 ≤ 푟 < 푏 
550 = 300 × 1 + 250   푟 ≠ 0  
300 = 250 × 1 + 50    푟 ≠ 0 
250 = 50 × 5 + 0         푟 = 0  
షం 0 వ న    

∴ ావ న 550 మ య  300  ల గ ా  50 

 
 

550 550 
−300 

1   

 250 300 
−250 

1  

  50 250 
−250 

5 

   0  
     
     

 

య  ా ర యం  ా  ퟏퟖퟔퟎ మ య    ퟐퟎퟐퟎ  గ. ా. . కను నుమ     

              య  గ ర యం ా ퟏퟗퟔ మ య  ퟑퟖퟐퟐퟎ  గ. ా. . కను నుమ    

 

 





ퟏ. ퟐ మ య   ퟎ.ퟏퟐ ల గ. ా .   ర  కను నగల ా ?    జ ాబ ను సమ ంచం   
య   గ ర యం ఉప ం   ధన ప ర సంఖ లక  మ త  గ. ా.  కను నగలమ   
ావ న ퟎ.ퟏퟐ  మ య  ퟏ.ퟐ ల గ. ా .   ను య   గ ర యం ఉప ం  కను నలమ  . 



లక  మ య  ద ాం ాలక  క  క. ా. గ    మ య  గ. ా.  కను నగల 
దట ద ాం ాలను ల ర పంల  మ ర ాలను  

ퟏ.ퟐ =
ퟏퟐ
ퟏퟎ

                    ퟎ.ퟏퟐ =
ퟏퟐ
ퟏퟎퟎ

 

ల   గ. ా =
లవల   గ. ా.

ాల   క. ా. గ
 

ퟏ.ퟐ  మ య    ퟎ.ퟏퟐ    గ. ా. =
ퟏퟐ  మ య  ퟏퟐ  ల  గ. ా.
ퟏퟎ   మ య  ퟏퟎퟎ ల క. ా. గ

 

=
ퟏퟐ
ퟏퟎퟎ

= ퟎ.ퟏퟐ 



 
:−풒 ퟐ풒
    ퟐ풒 + ퟏ

https://youtu.be/MZO7PoLf3MM 
푺풐풍:−푎  푏 = 2

푎 = 2푞 + 푟푞0 ≤ 푟 < 2
∴  = 푟 = 0, 1
푟 = 0푎 = 2푞
푟 = 1푎 = 2푞 + 1
푎2푞

 푎    


2푞 + 1

 풑풓풐풃풍풆풎풔

 


https://youtu.be/bAszRUZCfJA
https://youtu.be/MZO7PoLf3MM
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 풒   ఏ ై  ధన ప ర సంఖ   అ నప డ  ప  ధన బ ి ప ర సంఖ  
ퟒ풒+ ퟏ ల   4풒 + ퟑ     ర పం ల  ఉంట ంద  చూపం   

https://youtu.be/MZO7PoLf3MM 
풔풐풍:− 풂  ఏ ై  ధన ప ర సంఖ   풃 = ퟒ అను న య  ా ర యం ప ారం  

                풂 = ퟒ풒 + 풓      풒 ఒక ధన ప ర సంఖ  ퟎ ≤ 풓 < ퟒ 

∴ షం  = 풓 = ퟎ,ퟏ,ퟐ,ퟑ 
풓 = ퟎ   అ న   풂 = ퟒ 풒 = ퟐ(ퟐ풒)   ఇ  2  ే ంచబడ ను,   ావ న ퟒ 풒   స  సంఖ   
풓 = ퟏ  అ న 풂 = ퟒ 풒 + ퟏ   ఇ  2  ే ంచబడదు,  ావ న  ퟒ 풒 + ퟏ బ  ి సంఖ    
풓 = ퟐ  అ న 풂 = ퟒ 풒 + ퟐ = ퟐ(ퟐ풒 + ퟏ )    ఇ  2  ే ంచబడ ను,  ావ న 4 풒 + ퟐ స  సంఖ    
풓 = ퟑ  అ న  풂 = ퟒ 풒 + ퟑ  ఇ  2  ే ంచబడదు   ావ న ퟒ 풒 + ퟑ బ  ి సంఖ   

풓ప  ధన బ  ిప ర సంఖ       ퟒ풒 + ퟏ   ల      ퟒ풒 + ퟑ   ర పంల  ఉండ ను  
 풒   ఏ ై  ధన ప ర సంఖ   అ నప డ  ప  ధన బ ి ప ర సంఖ  

ퟔ풒 + ퟏ ల   ퟔ풒 + ퟑ   ల  ퟔ풒 +   ퟓ  ర పం ల  ఉంట ంద  చూపం   

풔풐풍:− 풂  ఏ ై  ధన ప ర సంఖ   풃 = ퟔ అను న య  ా ర యం ప ారం  

                풂 = ퟔ풒 + 풓      풒 ఒక ధన ప ర సంఖ  ퟎ ≤ 풓 < ퟔ 

∴ షం  = 풓 = ퟎ, ퟏ,ퟐ,ퟑ,ퟒ, ퟓ 
풓 = ퟎ   అ న   풂 = ퟔ 풒 = ퟑ(ퟐ풒)   ఇ  2 ే ంచబడ ను,   ావ న ퟔ 풒   స  సంఖ   
풓 = ퟏ  అ న 풂 = ퟔ 풒 + ퟏ   ఇ  2 ే ంచబడదు,  ావ న  ퟔ 풒+ ퟏ బ ి  సంఖ    
풓 = ퟐ  అ న 풂 = ퟔ 풒 + ퟐ = ퟐ(ퟑ풒 + ퟏ )    ఇ  2 ే ంచబడ ను,  ావ న ퟔ 풒 + ퟐ స  సంఖ    
풓 = ퟑ  అ న  풂 = ퟔ 풒 + ퟑ  ఇ  2 ే ంచబడదు   ావ న ퟔ 풒 + ퟑ బ ి  సంఖ   
풓 = ퟒ  అ న   풂 = ퟔ 풒 + ퟒ = ퟐ(ퟑ풒 + ퟐ )  ఇ  2 ే ంచబడ ను,  ావ న ퟔ  풒 + ퟒ  స  సంఖ   
풓 = ퟓ  అ న 풂 = ퟔ 풒 + ퟓ ఇ  2 ే ంచబడదు,  ావ న ퟔ 풒 + ퟓ బ  ి సంఖ   
ప  ధన బ  ిప ర సంఖ       ퟔ풒+ ퟏ   ల      ퟔ풒+ ퟑ   ల     ퟔ풒+ ퟓ ర పంల  ఉండ ను  


ퟒ)   ఏ ై  ధన ప ర సంఖ   క  వరం ퟑ풑  ల  ퟑ풑 + ퟏ  ర పం ల  ఉంట ంద  చూపం  

https://youtu.be/yR1AlM9T0js 
  풂  ఏ ై  ధన ప ర సంఖ     풃 = ퟑ  అను న 

య  ా ర యం ప ారం   풂 = ퟑ풒+ 풓         ퟎ ≤ 풓 < ퟑ 
∴ 풓 = ퟎ,   ퟏ, ퟐ 

푟 = 0 
푎 = 3푞 
ఇర పౖ ల వరం ేయ ా  
푎 = (3푞)  
푎 = 9푞  
푎 = 3(3푞 ) 
푎 = 3푝    (∵ 푝  ఒక ప ర సంఖ ) 

푟 = 1 
푎 = 3푞 + 1 
ఇర పౖ ల వరం ేయ ా  
푎 = (3푞 + 1)  
푎 = 9푞 + 6푞 + 1 
푎 = 3(3푞 + 2푞) + 1 
푎 = 3푝 + 1  (∵ 푝  ఒక ప ర సంఖ )) 

푟 = 2 
푎 = 3푞 + 2 
ఇర పౖ ల వరం ేయ ా  
푎 = (3푞 + 2)  
푎 = 9푞 + 12푞 + 4 
푎 = 3(3푞 + 4푞 + 1) + 1 
푎 = 3푝 + 1   (∵ 푝  ఒక ప ర సంఖ ) 

∴    ఏ ై  ధన ప ర సంఖ   క  వరం ퟑ풑  ల  ퟑ풑 + ퟏర పం ల  ఉండ ను . 
 



푝푟표푏푙푒푚푠  4, 5푣푖푑푒표푠  푄푅 푐표푑푒
푠푐푎푛 푤푖푡ℎ 푄푅 푠푐푎푛푛푒푟  푎푛푑 표푝푒푛 푖푛 푦표푢푡푢푏푒

 
 
 

 

scan QR code with Google lens app          /          click blue color link open video       / subscribe my channel 

4 |           Rajumaths.blogspot.com                         My Website                        N. RAJU   
     Youtube :   Naiki Raju e learning Academy               satveeracademy.com               S.A. Mathematics                                                                   

 

ఏ ై  ధన ప ర సంఖ   క  ఘనం  ퟗ풎   ల   ퟗ풎 + ퟏ  ల  ퟗ풎+ ퟖ ర పం ల  ఉంట ంద  చూపం  
푠표푙:− 풂  ఏ ై  ధన ప ర సంఖ     풃 = ퟑ  అను న 

య  ా ర యం ప ారం   풂 = ퟑ풒+ 풓         ퟎ ≤ 풓 < ퟑ 
∴ 풓 = ퟎ,   ퟏ, ퟐ 

푟 = 0 
푎 = 3푞 
ఇర ౖప ల ఘనం ేయ ా  
푎 = (3푞)  
푎 = 27푞  
푎 = 9(3푞 ) 
푎 = 9푚(∵ 푚  ఒక ప ర సంఖ ) 

푟 = 1 
푎 = 3푞 + 1 
ఇర ౖప ల ఘనం ేయ ా  
푎 = (3푞 + 1)  
푎 = 27푞 + 27푞 + 9푞 + 1 
푎 = 9(3푞 + 3푞 + 푞) + 1 
푎 = 9푚 + 1 (∵ 푚  ఒక ప ర సంఖ ) 

푟 = 2 
푎 = 3푞 + 2 
ఇర ౖప ల ఘనం ేయ ా  
푎 = (3푞 + 2)  
푎 = 9푞 + 54푞 + 18푞 + 8 
푎 = 9(푞 + 6푞 + 2푞) + 8 

푎 = 9푚 + 8  (∵ 푚  ఒక ప ర సంఖ ) 

∴  ఏ ై  ధన ప ర సంఖ   క  ఘనం  ퟗ풎   ల   ퟗ풎 + ퟏ  ల  ퟗ풎+ ퟖ ర పం ల ఉండ ను  
   

풙 మ య  풚 ల  ండ  బ ి ధన ప ర సంఖ ల  అ న  풙ퟐ + 풚ퟐఅ  4 ే ం బడద  చూపం   

ాధన :-      푥 మ య  푦  ల  ండ  బ ి ధన ప ర సంఖ ల   అ న  

푥 = 2푚 + 1,   푚  ఒక ధన ప ర సంఖ  

푦 = 2푛 + 1,     푛 ఒక ధన ప ర సంఖ  

푥 + 푦 =  (2푚 + 1) + (2푛 + 1)  
                = 4푚 + 4푚 + 1 + 4푛 + 4푛 + 1 
                = 4푚 + 4푛 + 4푚 + 4푛 + 2 
푥 + 푦 = 4(푚 + 푛 + 푚 + 푛) + 2) 
푥 + 푦 = 4푞 + 2   (∵ 푞 ఏ ై  ప ర సంఖ ) 

ావ న 푥 + 푦  క  4 అ  ారణ ంకం ాదు  

ావ న 4 ే ంచబడదు 

 
 

 

풏 ఏ ై  బ  ిప ర సంఖ  అ న  풏ퟐ − ퟏ   అ  ퟖ ే ంచబడ న  చూపం   

ాధన :-   풏   ఏ ై  బ  ిప ర సంఖ  అను న   

풏 = ퟐ풒 + ퟏ 
ఇర పౖ ల వరం ేయ ా  

풏ퟐ = (ퟐ풒 + ퟏ)ퟐ 
풏ퟐ = ퟒ풒ퟐ + ퟒ풒 + ퟏ 
풏ퟐ = ퟒ풒(풒 + ퟏ) + ퟏ 
풏ퟐ − ퟏ = ퟒ풒(풒 + ퟏ)   
풒 మ య  퐪 + ퟏ ల  ండ  వర స ధన ప ర సంఖ ల   
 ాట లబం ퟎ ల   స  సంఖ  అగ ను    
풒(풒 + ퟏ)  అ    ퟎ ల  స  సంఖ  అవ త ం   

స  సంఖ  ర పం = ퟐ풎 ,풎 ∈ 푾 

풏ퟐ − ퟏ = ퟒ(ퟐ풎) = ퟖ풎 
풏ퟐ − ퟏ  అ  ퟖ  ే ంచబడ ను.  

 



푂푛푙푦 푢푛푑푒푟푠푡푎푛푡푖푛푔  
푛표푡 푓표푟 퐸푥푎푚푠 

ఉ  : 1 × 2 = 2 

2 × 3 = 6 
4 × 5 = 20  
ండ  వర స ధన ప ర సంఖ ల  

 లబం స  సంఖ   అ న   

ఒక ళ  ఒకట ప ాంకం  సు   

ఉన  లబం సు  క  అగ ను     
 

 

https://youtu.be/MZO7PoLf3MM
https://youtu.be/yR1AlM9T0js
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풎ఒక ధన ప ర సంఖ  అ న ండ  బ ి ప ర సంఖ ల

 తం ퟐ풎 ర పంల  ఉంట ంద  చూపం  

ఏ ై  బ  ిప ర సంఖ  క  వరం ퟒ풒 + ퟏ 

అ  చూపం  

푥 మ య  푦 ల  ండ   బ  ిప ర సంఖ ల  అనుక ం ం  

బ  ిప ర సంఖ  ర పం푥 = 2푝 + 1,   푝  ఒక ధన ప ర 

సంఖ  

푦 = 2푞 + 1,    푞   ఒక ధన ప ర సంఖ  

푥 + 푦 = 2푝 + 1 + 2푞 + 1 
           = 2푝+ 2푞 + 2 
            = 2(푝 + 푞 + 1) 
(푝 + 푞 + 1)   క  ఒక ఒక ధన ప ర సంఖ  ావ న  

푥 + 푦 = 2푚,   푚    ఒక ధన ప ర సంఖ  

∴   ండ   బ  ిప ర సంఖ ల తం  

2푚 ర పంల  ఉండ ను  

బ  ిప ర సంఖ ర పం = 2푚 + 1,   푚 ∈ 푊

(2푚 + 1) = 4푚 + 4푚 + 1
                      = 4(푚 + 푚) + 1
푚 + 푚క  ఒక  ప ర సంఖ  ావ న 

                푚 + 푚 = 푞అనుక ం ం 

                                    푞 ఒక  ప ర సంఖ 

(2푚 + 1) = 4푞 + 1










ప  సంయ క సంఖ ను ప న ారణ ంకమ ల లబం ా ాయవచు ను మ య  ప న ారణ ంకమ ల   

కమం ఏ ైనప ట  ఈ ారణ ం ాల లబం ఏ కం 

https://youtu.be/s9BH27T2enw 
 https://youtu.be/UPiWHVXHlKA 
24 ను ప న ారణ ం ాల లబం ా ాయడం 
 

24 = 2 × 2 × 2 × 3 

 
2 24 
2 12 
2 6 

 3 
 

21252  ను ప న ారణ ం ాల లబం ా 

ాయడం   
 

21252 = 2 × 2 × 3 × 7 × 11 × 23 

2 21252 
2 10626 
3 5313 
7 1771 

11 253 
 23 
  

 

27300    ను ప న ారణ ం ాల లబం ా 

ాయడం   
27300 = 2 × 2 × 3 × 5 × 5 × 7 × 13 

 2 27300 
2 13650 
5 6825 
5 1365 
3 273 
7 91 

 13 
  

 

అంకగణత ాథ క ి ంతమ 
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푒푥4:−    12 మ య  18 లక   ప న ారణ ంక పద న క. ా. గ  మ య  గ. ా కను నం  
12 = 2 × 2 × 3 =  2 × 3  
18 = 2 × 3 × 3 = 2 × 3  
ퟏퟐ,ퟏퟖ  ల క. ా. గ  = ퟐퟐ × ퟑퟐ = ퟒ × ퟗ = ퟑퟔ 

ퟏퟐ,ퟏퟖ     ల గ. ా.    = ퟐퟏ × ퟑퟏ=6

https://youtu.be/INAET4sr0ZA 

풊풊)    ퟓퟎ, ퟔퟎ లక   ప న ారణ ంక పద న క. ా. గ  మ య  గ. ా కను నం  

 50 = 2 × 5 × 5 =  2 × 5  
60 = 2 × 2 × 3 × 5 = 2 × 3 × 5  
ퟓퟎ, ퟔퟎ  ల క. ా. గ     = ퟐퟐ × ퟑퟏ × ퟓퟐ 

                              = 4 × 3 × 25 = 300 
50,   60       ల గ. ా. = 2 × 5 =10 

풊) ퟏퟐퟎ,   ퟗퟎ  లక   ప న ారణ ంక పద న క. ా. గ  మ య  గ. ా కను నం  

120 = 2 × 2 × 2 × 3 × 5 =  2 × 3 × 5  
90 = 2 × 3 × 3 × 5  = 2 × 3 × 5  

120, 90 ల క. ా. గ   =  2 × 3 × 5 
                = 8 × 9 × 5 = 360 

120, 90   ల గ. ా.   = 2 × 3 × 5 =30 
 

풊풊)ퟏퟕ,ퟐퟑ  మ య  ퟐퟗ లక   ప న ారణ ంక పద న క. ా. గ  మ య  గ. ా కను నం  

17,   23, 29  ల  ప న సంఖ ల  

17,   23, 29 ల క. ా. గ   =ఆ సంఖ ల లబం 

= 17 × 23 × 29

= 11339 
17,   23, 29 ల గ. ా. = ퟏ 

  
ఇ న సంఖ ల  ప న సంఖ ల  ల   
          పరస ర ప న సంఖ ల  అ న  

ాట క, ా, గ   ఆ సంఖ ల లబం అగ ను
ాట గ. ా.    ퟏ అగ ను  

 
 

풊) ퟏퟐ, ퟏퟓ, ퟐퟏ  



12 = 2 × 2 × 3 = 2 × 3  
15 = 3 × 5 = 3 × 5  
21 = 3 × 7 = 3 × 7  
12, 15, 21  ల క. ా. గ   = 2 × 3 × 5 × 7  

         = 4 × 3 × 5 × 7 = 420 
12, 15, 21       ల గ. ా.             = 3 = 3 

 

ప న ారణ ంక పద న క. ా. గ  మ య  గ. ా 

https://youtu.be/s9BH27T2enw
https://youtu.be/UPiWHVXHlKA
https://youtu.be/INAET4sr0ZA
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푬풙풆풓풄풊풔풆  ퟏ.ퟐ 
풊) 140   풊풊풊) 825 
 
140 = 2 × 2 × 5 × 7 
140 = 2 × 5 × 7 

2 140   
3825 = 5 × 5 × 7 × 19 

3825 = 5 × 7 × 19 

5 3825 
2 70 5 765 
5 35 7 133 
7 7 19 19 
 1  1 

 
풊풊) 156 풊풗)5005 

 

ퟓ:−(ퟏퟕ × ퟏퟏ × ퟐ) + (ퟏퟕ × ퟏퟏ × ퟓ)  అ   ఏ ధం ా సంయ క సంఖ  అగ  వ చం  
(17 × 11 × 2) + (17 × 11 × 5) = 17 × 11(2 + 5)     = 17 × 11 × 7 

ఇ  మ డ  ప న సంఖ ల లబం  ావ న ఇ  సంయ క సంఖ  అగ ను . 
풑풓풐 ퟔ:−             ퟔퟏퟎퟎ క  ఫ త ఒకట ానంల  ఉండ  అం  కను నుమ  

6 = 6
6 = 36
6 = 216
6 = 1296
 
6 , 6 ,   6 , 6 ,..ల ఒకట ానంల   6 వచు న  ,
ావ న 6  క  ఒకట ానంల  క  6 వచు ను 

 

 

풏 ퟒ풏풏ퟒ풏
 

https://youtu.be/lD8Eq6rlWK8 
푛 4 25

4 25

4 = (2 × 2) = (2) 

4   25

푛   4 



풏 ퟔ풏풏ퟔ풏
 

푛 6 25

6 25

              6 = (2 × 3) 
6   25

푛   6 



퐻푊:   풏 ퟏퟓ풏풏

ퟏퟓ 풏 퐻푊
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풎,풏    풑
풒

  , ( 풒 ≠ ퟎ)

풒 ퟐ풎ퟓ풏

ퟐ풎ퟓ풏

:

https://youtu.be/FVdJFPBSkbw          https://youtu.be/97c32TcHziQ

 

i. =
× ×

= × × ×
× × × × ×

= = 0.375 

ii. =
× × × ×

= × × ×
× × × × × × ×

 = =  0.0875  

iii. =
× × × × ×

=
× × × × ×

× ×
×

= = 0.5725         

iv. 4 = = × = = 4.2 



       2511 

= 0.1818181818 … . = 0. 18         

 

 

https://youtu.be/FVdJFPBSkbw  
Example 5:- 

i. =
× × × ×

=        
2 

ii. =
× × ×

=    
253 

iii. =
× ×

=
×

   
253 

iv. =
× × × ×

     5 

v. =
× ×

     
253 

vi. =   
25 

 

퐻푊
64

455
,

29
343

; 
16

125
,

143
110 ,

7218
3252   

 

 

 

https://youtu.be/lD8Eq6rlWK8
https://youtu.be/FVdJFPBSkbw
https://youtu.be/97c32TcHziQ
https://youtu.be/FVdJFPBSkbw
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√ퟐ     

https://youtu.be/2sCAdcHA8sM 

√2    

√2    

√2 =  ( 푎,푏 푏 ≠ 0)

푏√2 = 푎
 

푏√2 = 푎  
푏 (2) = 푎  
푏 = ……………………(1) 
푎 푎  

= 푐, (푐 

푎 = 2푐 
푎 = 2푐 

푏 =
(2푐)

2 

푏 =
4푐

2  

푏 = 2푐  

푐 =
푏
2  

푏 2푏 2

푎푏2

푎, 푏1

√2

√2










√ퟓ    

https://youtu.be/48m0_JuvLsY 
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ퟔ+ √ퟐ 

6 + √2

6 +√2 =        ( 푎, 푏 푏 ≠ 0)

√2 =
푎
푏
− 6

√2 =
푎 − 6푏
푏



푎, 푏 

√2

√2

6 + √2  
  ퟑ√ퟐ  
3√2

3√2 = ( 푎, 푏 푏 ≠ 0)

√2  =
푎

3푏


푎, 푏 

√2

√2

3√2 


ퟑ + ퟐ√ퟓ   

https://youtu.be/Ni8k8j1gjkk 

3 + 2√5

3 + 2√5 =    ( 푎,푏 푏 ≠ 0)

2√5 =
푎
푏
− 3

2√5 =
푎 − 3푏
푏



√5 =
푎 − 3푏

2푏


푎, 푏 

√5

√5

3 + 2√5  













https://youtu.be/2sCAdcHA8sM
https://youtu.be/48m0_JuvLsY
https://youtu.be/Ni8k8j1gjkk
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  √ퟐ + √ퟑ 
https://youtu.be/1ckBLFoiBsY 

               √2 +√3

√2 + √3 =  ( 푎,푏 푏 ≠ 0)

√2  =
푎
푏
− √3

 

√2 =
푎
푏
− √3  

2 =
푎
푏 + 3− 2

푎
푏 √3 

2
푎
푏 √3 =

푎
푏 + 3 − 2 

                =
푎
푏

+ 1 

2
푎
푏 √

3 =
푎 + 푏
푏

 

√3 =
푎 + 푏
푏    ×  

푏
2푎 

√3 =
푎 + 푏

2푎푏     

푎,푏 

√3

√3


√2 + √3 







풑,풒 풑 + 풒 
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సంవరమ ల   
సంవరమ ల ప చయం  

 
log 푁 = 푥      푎 = 푁   
( 푎 > 0,   푎 ≠ 1,푁 > 0   푎,푁 ∈ 푅 ,푚, 푛 ∈ 푍) 
log 1  = 0                 log 푎  = 1 
log 푥푦  = log 푥 + log 푦 
log 푥푦푧 =  log 푥 + log 푦 + log 푧  

log  = log 푥 − log 푦   

log 푥 = 푛 log 푥 

log 푥 =  log 푥  

log 푎 =
log푎
log푏

=
1

log 푏
 

 

5 = 125  log 125  = 3

4 = 64  log 64 = 3  
(0.1)  = 0.001   log . 0.001 = 3 
퐥퐨퐠ퟐ ퟑퟐ = ퟓ   

log 32 = 5  2 = 32

퐥퐨퐠ퟓ ퟔퟐퟓ = ퟒ

log 625 = 45 = 625





퐥퐨퐠풙 √풙 퐥퐨퐠ퟏퟎ ퟎ.ퟎퟏ


https://youtu.be/rjOv895Uia8 Click here

log √푥 = 푎
푥 = √푥

푥 = 푥 


푎 =
1
2

log 0.01 = 푥
10  =  0.01

10  =
1

100


10  =
1

10


10 = 10 
푥 = −2

퐥퐨퐠ퟕ
ퟏ
ퟑퟒퟑ

= −풂 풂

log = −푎

7 = 

                              7 =  

                              7 = 7 
                             −푎 = −3

               ∴  푎 = 3

 
 

 

 

 

 
 

 

https://youtu.be/1ckBLFoiBsY
https://youtu.be/rjOv895Uia8
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퐥퐨퐠ퟐ ퟑퟐ = 풙풙

click here 
https://youtu.be/rjOv895Uia8 
https://youtu.be/v18IG8-c2Ao

푠표푙: log 32 = 푥

2 = 32

                              2 = 2 


                              푥 = 5 

log2 32

= log2 25

= 5 log2 2
= 5 × 1

= 5  
퐥퐨퐠ퟓ ퟔퟐퟓ = 풚 풚 푯푾 

log 0.001  https://youtu.be/rjOv895Uia8
log 0.001 =  

log         

 

i. log √푐 = log 푐 =  log 푐 = × 1 =    

 

 ퟏퟏ.퐥퐨퐠
ퟑퟒퟑ
ퟏퟐퟓ

 


https://youtu.be/KExeMwDx7lE Click here

log 

푙표푔 = log 푥 − log푦  

log
343
125

= log 343 − log 125

                   = log 7 − log 5  
                   = 3 log 7 –  3 log 5          (∵ log 푥 = 푛 log 푥) 
                    = 3(log 7 −  log 5)










ퟐ 퐥퐨퐠 ퟑ +  ퟑ 퐥퐨퐠ퟓ −  ퟓ 퐥퐨퐠ퟐ  

https://youtu.be/KExeMwDx7lE               Click here 
https://youtu.be/Dc8IzSBfx5A 
  푠표푙:−      2 log 3 +  3 log 5−  5 log 2   
              =    log 3 +  log 5 −  log 2        (∵   log 푥 = 푛 log 푥) 
             = log 9 + log 125− log 32 
              = log(9 × 125) − log 32  (∵ log 푥푦  = log 푥 + log 푦) 
              = log 1125 − log 32 

                =  log                (∵ log  = log 푥 − log 푦 )

ퟐ 퐥퐨퐠 ퟓ +  ퟏ
ퟐ
퐥퐨퐠 ퟗ   − 퐥퐨퐠ퟑ = 퐥퐨퐠 퐱    풙

https://youtu.be/Dc8IzSBfx5A 

log 푥 = 2 log 5 + 
1
2

log 9   − log 3

log 푥 = log 5 +  log 9    − log 3 
log 푥 = log 25 +  log√9   − log 3 
log 푥 = log 25 +  log 3   − log 3 
log 푥 = log 25 
    ∴ 푥 = 25      
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1.5 

ퟐ. ఒ  సంవ ామ నం ా ాయం    

ii)  log 16 −  log 2

log 16 −  log 2 = log
16
2



                                =  log 8

                                  =  log 2 

                              =  3 log 2

                     = 3 × 1     = 3

푖푣)2 푙표푔 3− 3 푙표푔 2 = 푙표푔 3 − 푙표푔 2  
i)  log 2 + log 5

푣) 푙표푔 10 + 2 푙표푔 3− 푙표푔 2





log 1000 = log 10    
    = 3 log 10          (∵   log 푥 = 푛 log 푥) 
                 = 3 (1) = 3       (∵  log 10  = 1) 

log
128
625

= log 128− log 625 

                                 = log 2 − log 5  
                                 = 7 log 2− 4 log 5 

퐥퐨퐠풙ퟐ풚ퟑ풛ퟒ   

퐥퐨퐠 풑
ퟐ풒ퟑ

풓
   



 
 

ఉ   ퟏퟑ   ⋮    ퟑ풙 = ퟓ풙 ퟐ  స కరణ  ా ంచం   

3 = 5  
ఇర ౖప ల  సంవరమ నం సు న ా 

log 3 = log 5  
푥 log 3 = (푥 − 2) log 5      (∵   log 푥 = 푛 log 푥) 
푥 log 3 = 푥 log 5−  2 log 5 

푥 log 5 −  2 log 5 = 푥 log 3 

푥 log 5 −  푥 log 3 = 2 log 5 

푥 (log 5−  log 3) =  2 log 5 

    푥 =  
 

 

ퟐ풙 ퟏ = ퟑퟏ 풙 풙





 
 

  퐥퐨퐠(풙ퟐ + 풚ퟐ) = 풍풐품 ퟐ + 풍풐품 풙 + 풍풐품 풚   అ న   풙 = 풚 అ  చూపం   
Sol :      log(푥 + 푦 ) = log 2 + log푥 + log푦 , 

                 log(푥 + 푦 ) = log 2푥푦  

           푥 + 푦 = 2푥푦  

             푥 + 푦 − 2푥푦 = 0  

            (푥 − 푦) = 0  

                푥 − 푦 = 0  

                     푥 = 푦  
 

https://youtu.be/rjOv895Uia8
https://youtu.be/v18IG8-c2Ao
https://youtu.be/rjOv895Uia8
https://youtu.be/KExeMwDx7lE
https://youtu.be/KExeMwDx7lE
https://youtu.be/Dc8IzSBfx5A
https://youtu.be/Dc8IzSBfx5A


scan QR code with Google lens app          /          click blue color link open video       / subscribe my channel 

15 |           Rajumaths.blogspot.com                         My Website                        N. RAJU   
     Youtube :   Naiki Raju e learning Academy               satveeracademy.com               S.A. Mathematics                                                                   

 퐥퐨퐠 풙 풚
ퟑ

= ퟏ
ퟐ

(퐥퐨퐠풙 + 퐥퐨퐠 풚)  అ న      풙
풚

+ 풚
풙
   ల వ కను నుమ  

https://youtu.be/lS31r-kWk4k Click here 
 log = (log 푥 + log푦) 

2 log
푥 + 푦

3 = (log 푥푦) 

log
푥 + 푦

3
= log(푥푦) 

푥 + 푦
3

= 푥푦 

푥 + 푦 + 2푥푦
9

= 푥푦 

푥 + 푦 + 2푥푦 = 9푥푦 
푥 + 푦 = 9푥푦 − 2푥푦 
푥 + 푦 = 7푥푦 

푥 + 푦
푥푦 = 7 

푥
푥푦 +

푦
푥푦 = 7 

푥
푦

+
푦
푥

= 7 

∴   + = 7 

 

 
 
 

  풙ퟐ + 풚ퟐ = ퟐퟓ풙풚 అ న      ퟐ 퐥퐨퐠(풙 + 풚) = ퟑ 퐥퐨퐠ퟑ + 퐥퐨퐠 풙+ 퐥퐨퐠 풚 అ  చూపం  

https://youtu.be/rNOLZwQgtjU Click here 
https://youtu.be/06j2N1cY1Kc  

ాధన 푥 + 푦 = 25푥푦   

ఇర ౖప ల  2푥푦 కల ప ా 

푥 + 푦 + 2푥푦 = 25푥푦 + 2푥푦      
(푥 + 푦) = 27푥푦     
ఇర ౖప ల  సంవరమ నం సు న ా 

log(푥 + 푦) = log 27푥푦  
2 log(푥 + 푦) = log 27 + log 푥 + log푦               (∵   log 푥 = 푛 log 푥) 
2 log(푥 + 푦) = log 3 + log푥 + log푦 
2 log(푥 + 푦) = 3 log 3 + log푥 + log푦               (∵ log 푥 =  푚 푙표푔 푥) 

 
 
   

 

퐥퐨퐠
ퟏퟔퟐ
ퟑퟒퟑ

+  ퟐ 퐥퐨퐠
ퟕ
ퟗ
− 퐥퐨퐠

ퟏ
ퟕ

= 퐥퐨퐠 ퟐ  అ  చూపం   

LHS  :    log +  2 log − log    
                      = log 162 − log 343 + 2 log 7 −  2 log 9 − log 1 + log 7  
                      = log(2 × 3 ) − log 7 + 2 log 7 −  2 log 3 − 0 + log 7  
                        = log 2 + 4 log 3 −  3 log 7 + 3 log 7 −  4 log 3  
                         = log 2  

                           RHS 
푳푯푺 = 푹푯푺 అ  ర ించబ న 
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(ퟐ. ퟑ)풙 = (ퟎ.ퟐퟑ)풚 = ퟏퟎퟎퟎ అ న  ퟏ
풙
− ퟏ

풚
  ల వ కను నుమ   

https://youtu.be/Z2mJuTVj2RU Click here  
https://youtu.be/U_lrLC9ulCM  

Sol:- Given (2.3) = (0.23) = 1000 
(2.3) = 1000 

సంవరమ నం ర పంల  ాయ ా  

log 1000
2.3 = 푥 

log 2.3
1000 =

1
x

… (1) 

(0.23) = 1000 
సంవరమ నం ర పంల  ాయ ా  

log 1000
0.23 = 푦 

log 0.23
10000 =

1
y

… … (2) 

స  (1), (2)ల నుం  
1
푥
−

1
푦

= log 2.3
1000 − log 0.23

1000 

   = log
2.3

0.23
1000

 

= log
230
23

1000
 

= log 10
1000 

= log 10
10  

=
1
3

log 10
10 

=
1
3

× 1 =
1
3

 

 
 
 
 

 



   풙ퟐ + 풚ퟐ = ퟐퟕ풙풚  అ న      퐥퐨퐠 풙 풚
ퟓ

=  ퟏ
ퟐ

(퐥퐨퐠 풙+ 퐥퐨퐠 풚)  అ  చూపం   

Sol :   푥 + 푦 = 27푥푦   
ఇర ౖప ల    2푥푦  ను ి య ా  

푥 + 푦 − 2푥푦 = 27푥푦 − 2푥푦      
(푥 − 푦) = 25푥푦   
  ( ) = 푥푦   

= xy  
ఇర ౖప ల  సంవరమ నం సు న ా  

log
x − y

5
= log 푥푦 

2 log 풙 풚
ퟓ

= log 푥 + log푦 (∵   log 푥 = 푛 log 푥) 

log
풙 − 풚
ퟓ

=
1
2

(log 푥 + log푦) 



https://youtu.be/lS31r-kWk4k
https://youtu.be/rNOLZwQgtjU
https://youtu.be/06j2N1cY1Kc
https://youtu.be/Z2mJuTVj2RU
https://youtu.be/U_lrLC9ulCM
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2. స త ల   
 తంల  

퐴 ∪ 퐵 퐴 ∩ 퐵 퐴 − 퐵

  

  

퐵 − 퐴 퐵 ⊂ 퐴 퐴,퐵 ల  య క స త ల  



 


 
 

Click blue colour link  for video lesson 
https://youtu.be/0e0rHSxFW04             https://youtu.be/NMGc1gFi1LU                
1. G అ  20 క  ాయగల ారణ ం ాల ంట క న స .  

ాధన :-           ퟐퟎ గల ారణ ం ాల   ퟏ,ퟐ,ퟒ,ퟓ,ퟏퟎ,ퟐퟎ 

퐆 = {ퟏ,ퟐ, ퟒ, ퟓ,ퟏퟎ,ퟐퟎ}  
2. 퐅 అ  ퟏퟕ మ య  ퟔퟏ మధ  గల ퟒ క  గ జ ల  మ య  ퟕ  ే ంచబ  ేమ ల ాల

ాధన :                 17 మ య  61 మధ గల  4 క  గ ణజ ల    

 20,24,28,32,36,40,44,48,52,56,60  
ఇందుల  7  ే ంచబ ే సంఖ ల  28, 56 

F =   {28, 56} 
3. 퐄 = {풙: 풙 అ  ండ  అం ల సహజ సంఖ  మ య  ండం ల తం ퟗ } 

ాధన:            E = { 18,27,36,45,54,63,75,81,90}  
4. 푭 = {풙: 풙  అ  ퟓퟎ ను ంచగల ప న సంఖ  } 

ాధన :                  50  ను ం ే సంఖ ల   ( ారణం ాల ) = ퟏ,ퟐ ퟓ,ퟏퟎ,ퟐퟓ,ퟓퟎ 

ఇందుల  ప న ారణ ాల    ퟐ,ퟓ   
      퐅 = {ퟐ,ퟓ} 

Click blue colour link  for video lesson 
https://youtu.be/NMGc1gFi1LU 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

ఈ ం  స ల  స  (  పం ) పం  యం   
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5. 푽 =    {풂 ,  풆, 풊,  풐,  풖} 

ాధన :             푉 =  푥| 푥 అ  ఆంగ వరమ లల  అచు ల స   

6. {−3,−2,−1, 0, 1, 2, 3, 4} స  ా ణ ర పం ల  స  ల ణక ర పంల  ాయం

 ాధన:  퐇 =  {퐱 ∶ 퐱  అ  ప ర  సంఖ   మ య − ퟑ ≤ 퐱 ≤ ퟒ }   

7. 1, , , , ,  స  ా ణ ర పం ల  స  ల ణక ర పంల  ాయం .   

           ాధన:    퐅 =   ퟏ, ퟏ
ퟐ

, ퟏ
ퟑ

, ퟏ
ퟒ

, ퟏ
ퟓ

, ퟏ
ퟔ

 

퐅 = {퐱: 퐱 =
ퟏ
퐧

 ,퐧 సహజ  సంఖ  ,퐧 ≤ ퟔ } 

8. {2, 5, 10, 17,26}స  ా ణ ర పం ల  స  ల ణక ర పంల  ాయం . 
              퐀 = {ퟐ,ퟓ,ퟏퟎ, ퟏퟕ,ퟐퟔ} 
                푨 = { ퟏퟐ + ퟏ,ퟐퟐ + ퟏ,ퟑퟐ + ퟏ,ퟒퟐ + ퟏ,ퟓퟐ + ퟏ}  
                 퐀 = {퐱: 퐱 = 퐧ퟐ + ퟏ ,퐧 సహజ  సంఖ  ,퐧 ≤ ퟓ } 

Click blue colour link  for video lesson 
https://youtu.be/2D1OWh3puJo 

 A =    {1,2,3,6} స   స  ల ణక ర పంల  ాయం   
ాధన :                퐀 {퐱 ∶ 퐱  అ  ퟔ క  ారణ ం ాల ంట క న స  } 

퐀 {퐱 ∶ 퐱  అ   ఒక సహజ సంఖ  మ య  ퟔ ను సుం  } 
9. {3, 6, 9, 12} స   స  ల ణక ర పంల  ాయం   

퐄 = 퐱: 퐱 = ퟑ퐧 ,퐧 సహజ  సంఖ  ,퐧 ≤ ퟒ  
퐄 = 퐱: 퐱 అ  ퟏퟑ కంట తక ౖన ퟑ క  గ ణజం   

10. {2, 4, 8, 16, 32, 64, 128}  స  ల ణక ర పంల  ాయం  
ాధన:  퐀 =  {ퟐ,ퟒ, ퟖ,ퟏퟔ,ퟑퟐ,ퟔퟒ, ퟏퟐퟖ} 

= { ퟐퟏ,ퟐퟐ, ퟐퟑ,ퟐퟒ,ퟐퟓ, ퟐퟔ,ퟐퟕ} 
      퐀 = {퐱: 퐱 = ퟐ퐧 ,퐧 సహజ  సంఖ  ,퐧 ≤ ퟕ } 

Click blue colour link  for video lesson 
https://youtu.be/ztx-zrcJ63I 
https://youtu.be/2D1OWh3puJo 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

స త ల  ర ాల       https://youtu.be/K_7awwbSPBI 

https://youtu.be/ss3aT3XlmLo 

 

ఈ ం  స ల  స  ణ పం  యం   

 

 

https://youtu.be/0e0rHSxFW04
https://youtu.be/NMGc1gFi1LU
https://youtu.be/NMGc1gFi1LU
https://youtu.be/2D1OWh3puJo
https://youtu.be/ztx-zrcJ63I
https://youtu.be/2D1OWh3puJo
https://youtu.be/K_7awwbSPBI
https://youtu.be/ss3aT3XlmLo
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ఈ ం  స ల  స  (  పం ) పం  యం   

H = {x: x అ    MATHEMATICS అ  పదం ల  అ రం }  
퐏 = { 퐱 ∶ 퐱 అ  ퟑ.ퟓ మ య  ퟔ. ퟕ మధ ాల ప రం ాల స  }  
퐁 = {  퐱 ∶ 퐱 అ  ఒక ప ర సంఖ  మ య  풙ퟐ = ퟒ  }    
퐏 అ   ퟐퟎ కంట తక ౖన ప న సంఖ ల  స   

퐇
퐨퐦

퐞 퐰
퐨퐫퐤 

 

{ퟏ, ퟖ,ퟐퟕ,ퟔퟒ,ퟏퟐퟓ}     స  ల ణక ర పంల  ాయం   
 {ퟏ,ퟑ, ퟗ, ퟐퟕ,ퟖퟏ}    స  ల ణక ర పంల  ాయం  
{ퟓ, ퟐퟓ, ퟏퟐퟓ,ퟔퟐퟓ} స  ా ణ ర పం ల  స  ల ణక ర పంల  ాయం   
 {ퟏ,ퟒ, ퟗ, ퟏퟔ,ퟐퟓ, …ퟏퟎퟎ}    స  ల ణక ర పంల  ాయం  

ఉప స :−  https://youtu.be/aOfOeFiRU3I 

https://youtu.be/6KVj96xpayw 
풄풍풊풄풌  

풃풍풖풆 풄풐풍풐풓 풍풊풏풌
ఉప స :−  퐴 స ల  ఉన  ప  మ లకమ  퐵 స ల  ఉంట స  퐴 

 స  B క  ఉప స  అం .  퐴 ⊂ 퐵 అ  సూ ాం 

 퐵 స  퐴 స  క  ఘ త స  అంట ర  .  퐵 ⊃ 퐴 అ  సూ ాం 
ఒక స  ల  మ ల ాల సంఖ  퐧  అ న   గల ఉప స ల సంఖ  =  ퟐ퐧

 ప  స   న  స  ఉప స 

 ప  స   అ ే స  ఉప స 

 న  స  ల  మ ల ాల సంఖ   = ퟎ





푩 = {ퟎ,ퟒ  }అ న స  퐁   క  ఉపస త ల  అ  ాయం 

ాధన  : 퐵 = {0, 4 } 

n(퐵) = 2 
퐁  స   గల ఉప స ల సంఖ  =  ퟐ퐧 =  ퟐퟐ = ퟒ 
∴   퐁  స   గల ఉప స ల  

∅, {ퟎ}, { ퟒ}, {ퟎ,ퟒ}    



푨 = {ퟐ,ퟑ,ퟔ }అ న స  푨 క  ఉపస త ల  అ  ాయం  

ాధన  : 퐴 = {2, 3, 6 } n(A) = 3 

퐀  స   గల ఉప స ల సంఖ  =  ퟐ퐧 =  ퟐퟑ = ퟖ 
∴   퐀  స   గల ఉప స ల  

∅, {ퟐ}, { ퟑ}, {ퟔ}, {ퟐ,ퟑ }, {ퟑ,ퟔ },   {ퟔ,ퟗ}, {ퟐ,ퟑ ퟔ } 




퐇퐨퐦퐞 퐰퐨퐫퐤 푨 = {ퟎ,ퟖ } అ న స  푨 క  ఉపస త ల  అ  ాయం 

푨 = {풂 } అ న స  푨 క  ఉపస త ల  అ  ాయం 

 푨 = {풂, 풃, 풄,풅  }అ న స  푨 క  ఉపస త ల  అ  ాయం  
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 퐴 = {2, 5,6,8}, 퐵 =  {5, 7, , 9, 1} అ న 퐴 ∪ 퐵  

 

ాధన:          퐴 = {2, 5,6,8}, 퐵 =  {5, 7, , 9, 1}

 A⋃B = {2, 5,6,8}⋃{5, 7, , 9, 1} = {1, 2, 5,6,7, 8, 9}

퐴 = {푎, 푒, 푖, 표 , 푢}, 퐵 =  {푎, 푖,푢 } అ న퐴 ∪ 퐵 = 퐴 

ాధన:          퐴 = {푎, 푒, 푖, 표 ,푢}, 퐵 =  {푎, 푖,푢 }

퐴 ∪ 퐵 = {푎, 푒, 푖, 표 ,푢}   ∪  {푎, 푖,푢 }

퐴 ∪ 퐵 =  {푎, 푒, 푖, 표 ,푢}  = 퐴

퐴 ∪ 퐵 = 퐴

푐푙푖푐푘 푡ℎ푖푠 푙푖푛푘 푤푎푡푐ℎ 푠표푙푢푡푖표푛 푡ℎ푖푠 푞푢푒푠푡푖표푛푠 
https://youtu.be/o7l245AUT5E

 

A = {1,2,3,4}, B =  {2, 4 6 , 8} అ న A ∪ B   తల ను  ఉప ం  కను ం     


ాధన:          A = {1,2,3,4}, B =  {2, 4 6 , 8}

퐴 ∪ 퐵 =  {1,2,3,4, 6, 8}

 
푨 = {ퟓ,ퟔ,ퟕ,ퟖ}, 푩 =  {ퟕ, ퟖ,ퟗ,ퟏퟎ} అ న 푨 ∪ 푩,   푨 ∩ 푩కను నం   

ాధన:      퐴 = {5,6,7,8}        퐵 =  {7, 8, 9, 10}

A⋃B = { 5,6,7,8}    ∪    {7,8,9,10, } 
∴      A ∪ B =   {5,6,7,8,9,10} 

A ∩ B = { 5,6,7,8}    ∩    {7,8,9,10, } 
∴ A ∩ B =   {7,8}

 

푨 = {ퟏ,ퟐ,ퟑ,ퟒ, ퟓ,ퟔ,ퟕ,ퟖ,ퟗ,ퟏퟎ}, 푩 =  {ퟐ,ퟑ,ퟓ,ퟕ}  అ న   푨 ∩ 푩 = 푩అ  చూపం   

ాధన : 퐴 = {1, 2, 3, 4, 5,6,7,8, 9, 10},    퐵 =  {2, 3, 5, 7}

퐴 ∩ 퐵 =   {1, 2, 3, 4, 5,6,7,8, 9, 10}    ∩   {2, 3, 5, 7}
퐴 ∩ 퐵 =   {   2, 3,5,7  }

퐴 ∩ 퐵 = 퐵

 

퐴 = {푎, 푒, 푖, 표 , 푢}, 퐵 =  {푎, 푖,푢 } అ న퐴 ∩ 퐵 = 퐵అ  చూపం 



푨 = {ퟏ,ퟑ ,ퟓ,ퟔ,ퟕ,ퟖ}, 푩 =  {ퟐ,ퟑ,ퟒ,ퟕ,ퟖ, ퟗ, }అ న 

푨 ∪ 푩,   푨 ∩ 푩 లను  ల ా కను నుమ 

 ాధన :   푨 = {ퟏ,ퟑ ,ퟓ,ퟔ,ퟕ,ퟖ},   푩 =  {ퟐ,ퟑ,ퟒ, ퟕ,ퟖ, ퟗ}

 ల నుం       푨 ∪ 푩 = {ퟏ, ퟐ, ퟑ,ퟒ, ퟓ,ퟔ, ퟕ, ퟖ,ퟗ} 

푨 ∩ 푩 = {ퟑ, ퟕ,ퟖ }





https://youtu.be/aOfOeFiRU3I
https://youtu.be/6KVj96xpayw
https://youtu.be/o7l245AUT5E
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 푨 = {풙:풙  అ  ండం ల సహజ సంఖ  మ య  < 20}    
푩 = {풙:풙అ  ퟐퟎ  కంట తక ౖన ప ం ాల స  } 푨∪ 푩, 푨 ∩ 푩

ాధన : 푨 = {풙:풙 అ  ండం ల సహజ సంఖ  మ య  < ퟐퟎ} 

퐀 = {ퟏퟎ,ퟏퟏ,ퟏퟐ, ퟏퟑ, ퟏퟒ,ퟏퟓ,ퟏퟔ,ퟏퟕ,ퟏퟖ,ퟏퟗ}  

푩 = 풙: 풙అ  ퟐퟎ  కంట తక ౖన ప ం ాల స   

퐁 = {ퟐ,ퟑ,ퟓ,ퟕ,ퟏퟏ,ퟏퟑ, ퟏퟕ, ퟏퟗ}  

푨 ∪ 푩, = {ퟏퟎ, ퟏퟏ,ퟏퟐ,ퟏퟑ,ퟏퟒ,ퟏퟓ,ퟏퟔ,ퟏퟕ,ퟏퟖ,ퟏퟗ}   ∪   {ퟐ,ퟑ, ퟓ,ퟕ,ퟏퟏ, ퟏퟑ,ퟏퟕ,ퟏퟗ}  

퐀 ∪ 퐁 =  {ퟐ, ퟑ,ퟓ,ퟕ,ퟏퟎ,ퟏퟏ, ퟏퟐ, ퟏퟑ,ퟏퟒ,ퟏퟓ,ퟏퟔ,ퟏퟕ,ퟏퟖ,ퟏퟗ}  

푨 ∩ 푩 = {ퟏퟎ, ퟏퟏ, ퟏퟐ,ퟏퟑ,ퟏퟒ,ퟏퟓ,ퟏퟔ,ퟏퟕ,ퟏퟖ,ퟏퟗ}   ∩    {ퟐ,ퟑ, ퟓ,ퟕ,ퟏퟏ,ퟏퟑ,ퟏퟕ,ퟏퟗ}  

퐀 ∩푩 = {ퟏퟏ,ퟏퟑ,ퟏퟕ,ퟏퟗ} 


 푨 = {ퟒ,ퟓ, ퟔ}, 푩 = { ퟕ,ퟖ  }    అ న    푨 ∪ 푩 = 푩 ∪푨  అ  చూపం   
 푨 = {풂,풆, 풊,풐 ,풖}, 푩 =  {풂, 풊,풖 } అ న    푨∪ 푩 = 푩 ∪ 푨  అ  చూపం  
 푨 = {ퟏ,ퟐ, ퟑ, ퟒ}, 푩 =  {ퟐ,ퟒ,ퟔ,ퟖ} అ న 푨 ∪ 푩,   푨 ∩ 푩   కను ం  

 
Click blue colour link  for video lesson 

 https://youtu.be/SgxXpM18JEQ 


푨 = {ퟐ, ퟒ,ퟔ,ퟖ, ퟏퟎ}, 푩 = {ퟑ, ퟔ,ퟗ,ퟏퟐ ,ퟏퟓ }푨 − 푩,  푩− 푨 
ాధన: 퐴 = {2, 4, 6, 8, 12},          

    퐵 = {3, 6,9, 12 , 15 }

             퐴 − 퐵 = {2, 4, 6, 8, 12} −  {3, 6,9, 12 , 15 }

∴ A − B = { 2,4, 8}

퐵 − 퐴 =  {3, 6,9, 12 , 15 }  −  {2, 4, 6, 8, 12} 
∴    B −   A = { 3,9,15)

 
푨 = {ퟏ,ퟐ,ퟑ,ퟒ, ퟓ}, 푩 = {ퟒ, ퟓ,ퟔ,ퟕ }푨 − 푩,  푩− 푨 

ాధన: 퐴 = {1,2,3,4,5}, 퐵 = {4,5,6,7 }

             퐴− 퐵 = {1,2,3,4,5} − {4,5,6,7 }

∴ A − B = { 1,2,3, }

퐵 − 퐴 =  {4,5,6,7 }  −  {1,2,3,4,5} 
∴    B −   A = { 6,7, )

 

퐴 = {1,2, 3, 4, 5}, 퐵 = {4,   5, 6, 7}అ న 퐴 − 퐵,   퐵 − 퐴   లను  ల ా కను నుమ  

ాధన :   푨 = {ퟏ,ퟐ,ퟑ,ퟒ, ퟓ},     푩 = {ퟒ, ퟓ, ퟔ,ퟕ}   

 ల నుం   

푨 − 푩 = {ퟏ, ퟐ,ퟑ}
푩− 푨 = {ퟔ, ퟕ}                
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Home
 work 

퐴 =  {3, 6, 9, 12, 15, 18, 21}, 퐵 =  {4, 8, 12, 16, 20},    퐶 =  {2, 4, 6, 8, 10, 12, 14, 16}, 
  퐷 =  {5, 10, 15, 20}అ న  퐴 − 퐵,     퐵 − 퐴,      퐷 − 퐶,  퐶 − 퐴,   퐶 − 퐷, 

    퐶 − 퐵,   퐵 − 퐶,    퐴 − (퐵 ∪ 퐶),   (퐵 ∩ 퐶)− (퐴 ∪ 퐷) కను నం  
  푉 = {푎, 푒, 푖, 표,푢 }, 퐵 = {푎, 푖, 푘 푢 }అ న  푉 − 퐵, 퐵 − 푉 కను నం 


సమస త ల :−   స ల  గల మ ల ాల B స ల  ఉంట  ,    
B స ల  గల  మ ల ాల   A  స ల  ఉంట     అట స త లను సమ స త ల  అంట ర    

 A ⊂ B  మ య   B ⊂ A   అ న  A = B అగ ను  
ఉ : A = {1, 2, 3, 8, 7}         B = {3,8 ,1 2,7 } 

A ⊂ B  మ య   B ⊂ A  ావ న    A  మ య  B  ల  సమ స త ల   
Click blue colour link  for video lesson 

https://youtu.be/fu1FkQXns08       https://youtu.be/r6__8g9G3SI 
ల  స   ∶ − 

A , B  స త ల మధ  అ క ాదృశ ం ఉంట ఆ స త లను త ల  స త ల  ఆట ర    
A , B  ల  త ల  మ స త ల  అన A~B  లక  A ⟷  B ా సూ ార     

 ఉ : A = {1, 2, 3, 8, 7}         B = {a, b, v, n, o  } 
퐧(퐀) = ퟓ,퐧(퐁) = ퟓ 

  ావ న 퐀 ,퐁 ల  త ల  స త ల  
 ం  స ల  ల ల సంఖ  స నం అ న ఆ స ల  ల  స  అం   
 푨,푩  స   మ  풏(푨) = 풏(푩) అ న  

푨 ,푩  ల  స    అం .  

 



풊)    푨 = {풑,풒,풓}మ య  푩{풒,풑, 풓}అ న 푨 = 푩అగ ? 
ధన :   푨 = {풑,풒, 풓}మ య  푩{풒,풑,풓} 

         푨స ల  ప  మ లకం B స ల  ఉన   ∴ 푨 ⊆ 푩 
        푩స ల  ప  మ లకం 푨  స ల  ఉన   ∴ 푩 ⊆ 푨 
        푨 ⊆ 푩 మ య  푩 ⊆ 푨  ావ న A, B ల  సమ స త ల . 


푨 = {ퟏ,ퟐ,ퟑ, … }మ య  N సహజసంఖ  స  అ న   
푨మ య  푵 ల  సమ నమవ  స చూడం  ?

              푨 = {ퟏ,ퟐ,ퟑ, . . . . } 
              푨ల  ప  మ లకం ఒక  సహజసంఖ  
                            ావ న  A మ య  N ల  సమ స త ల   



퐢퐢퐢)              푨 = {풑,풒, 풓,풔} మ య   푩 =  {ퟏ,ퟐ,ퟑ,ퟒ}ల  సమ నమ   ?

 ధన    푨 = {풑,풒,풓,풔} మ య   푩 =  {ퟏ,ퟐ,ퟑ,ퟒ} 
푨 స ల  ఏ మ లకం 푩స ల  లదు  న 푨 ⊄ 푩 

                            푨,푩  స త ల  సమ స త ల  ాదు 



풊풗)   ퟔ కంట తక ౖ  ప ం ాల స  푨అను ం  మ య  
 ퟑퟎ  ప న ారణ ం ాల   గల స  P    అను ం    A  మ య  P    సమ నమ   ? స  చూడం  

ధన:-       ퟔ కంట తక ౖ  ప ం ాల స = 푨 = {ퟐ,ퟑ,ퟓ} 
ퟑퟎ  ప న ారణ ం ాల  గల స =  퐏 = {ퟐ,ퟑ,ퟓ}  
స  A మ య  స  P లల  ఒ  రక న మ ల ాల  ఉ   

ాబట A మ య  P సమ స త ల  



 

https://youtu.be/SgxXpM18JEQ
https://youtu.be/fu1FkQXns08
https://youtu.be/r6__8g9G3SI
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퐴 = {푥:푥 అ  "퐴푆푆퐴푆푆퐼푁퐴푇퐼푂푁 అ పదంల  అ రం }  
 퐵 = {푥:푥 అ  "푆푇퐴푇퐼푂푁 అ పదంల  అ రం} A  మ య  B    సమ నమ   ? స  చూడం 


 

 Click blue colour link  for video lesson 
https://youtu.be/fu1FkQXns08 
https://youtu.be/hgUGktkt0oA 


 

 
 A = {p, q, r, s, t}  A స  నందు 4 మ ల ాల  ఉన  ావ న ప త స  అగ ను 

 B = {x: xఅ  100 కంట తక ౖన సంయ క సంఖ }  

100 కం  త ౖ న సంయ క సంఖ ల   ప తం  ావ న Bప త స  అగ ను 

 D = {x: x అ  ఒక ఘన స కరణం క మ లం} 

ఘన స కరణం క మ లం గ షం  3 ఉం  న ప త స   

 D = {x: x అ  2 మ య  5 ల మధ న గల ప ర సంఖ } 

D = { 3,4}   ఇ  ప త స   



 A = {1, 2, 3, 4, … }        ఇ  సహజ సంఖ  స  ావ న అప త స  అగ ను  

 D = {x: x  అ  2 మ య  3 లమధ న గల ఆకరణయసంఖ }    

2 మ య  3 లమధ న గల ఆకరణయసంఖ  ావ న అప త స  అగ ను. 





ం స త లల  ఏ  ప త స త ల , లక అప త స త ల  నం   

풊)     푨 = {풙 ∶ 풙 ∈ 푵మ య  (풙 − ퟏ)(풙 − ퟐ) = ퟎ} 
ధన :                (푥 − 1)(푥 − 2) = 0 

అ న 푥 = 1,   푥 = 2 
  퐴 = {1, 2, } 

ావ న  퐴 ప త స  అగ ను  
푖푖)      {푥:  푥 ∈ 푁మ య  푥 = 4} 

ధన :            푥 = 4అ న 푥 = √4 = ±2 

ా   푥 సహజ సంఖ  ావ న 퐵 = {2} 
ప త స  అగ ను  

 
푖푖푖)퐴 =  {푥: 푥 ∈ 푁 మ య   2푥 − 2 = 0}              ధన  
푖푣)퐷 = 푥:푥  ∈ 푁  మ య  푥 ప నసంఖ              ధన :  

1. B = {x: x అ  ఒక సంయ క సంఖ } 
  
 

 

 

 

scan QR code with Google lens app          /          click blue color link open video       / subscribe my channel 

24 |           Rajumaths.blogspot.com                         My Website                        N. RAJU   
     Youtube :   Naiki Raju e learning Academy               satveeracademy.com               S.A. Mathematics                                                                   

 

푨 = {풙:풙 అ  ퟐퟎ కం  త ౖ న ండ ల సహజ సంఖ }}  
 푩 = 풙:풙   అ  ퟐퟎ కం  త ౖ న ప న సంఖ   అ న  푨 ∪ 푩, 푨 ∩ 푩 క ం 

푆표푙:− 퐴 = {푥: 푥 అ  20 కం  త ౖ న ండ ల సహజ సంఖ }

A = {10,11,12,13,14,15,16,17,18,19} 
퐵 = 푥: 푥   అ  20 కం  త ౖ న ప న సంఖ 

B = {2,3,5,7,11,13,17,19} 
퐴 ∪ 퐵, = {10,11,12,13,14,15,16,17,18,19}   ∪   {2,3,5,7,11,13,17,19} 

A ∪ B =  {2,3,5,7,10, 11,12,13,14,15,16,17,18, 19} 
퐴 ∩ 퐵 = {10,11,12,13,14,15,16,17,18,19}  ∩   {2,3,5,7,11,13,17,19} 

A ∩ 퐵 = {11,13,17,19} 
If 푨 = {풙:풙 ∈ 푵  మ   풙 < 20}  మ  푩 = {풙:풙 ∈ 푵 మ   풙 ≤ ퟓ},  
 అ న 푨 − 푩  స  ణ పం  యం   

푆표푙:−  퐴 = {푥: 푥 ∈ 푁  మ   푥 < 20}  
퐴 = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10, 11, 12, 13, 14, 15, 16, 17, 18, 19} 

              퐵 = {푥: 푥 ∈ 푁 మ   푥 ≤ 5} 
                       퐵 = {1, 2, 3, 4, 5} 

퐴 − 퐵 = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10, 11, 12, 13, 14, 15, 16, 17, 18, 19} −  {1, 2, 3, 4, 5}                                                                                           
퐴 − 퐵 = { 6, 7, 8, 9, 10, 11, 12, 13, 14, 15, 16, 17, 18, 19} 

퐴 − 퐵 = {푥:푥 ∈ 푁 మ   5 < 푥 < 20} 
1. 푰풇   푨 = {풙:풙 푵 మ య   풙 < 6}풂풏풅 푩 = {풙:풙 푵 ,ퟑ < 풙 < 8}, 

అ న  త  ా   푨 − 푩 ≠ 푩− 푨 అ  చూపం   
퐴 = {푥:푥 ∈ 푁 푎푛푑 푥 < 6}  
         퐴 = {1, 2, 3, 4, 5}  
 퐵 = {푥:푥 ∈ 푁 , 3 < 푥 < 8}  

     퐵 = { 4, 5, 6, 7}  
퐴 − 퐵 = {1, 2, 3, 4, 5} − { 4, 5, 6, 7} = { 1, 2, 3}  

퐵 − 퐴 = { 4, 5, 6, 7} − {1, 2, 3, 4, 5} = {6, 7}    

2. If 퐴 −  퐵 = {3, 4, 5 },퐵 − 퐴 = {1, 8, 9 }푎푛푑 퐴 ∩ 퐵 = {6, 7 }푡ℎ푒푛 푓푖푛푑 퐴 ∪ 퐵. 
풊) 푨 = {풙:풙 ∈ 푵,풙 < 2015 }అ  ప త స  ?  అప  స ?  

 퐴 = {푥: 푥 ∈ 푁,푥 < 2015 } 
             퐴 =  {1, 2, 3, 4, … . ,2014}  అ  ప త స   

 

풊풊)   푩 = {풙 ∶ 풙 + ퟓ = ퟓ}, అ  న  స ? క ?   
퐵 = {푥: 푥 + 5 = 5} 

푥 + 5 = 5  అ న  푥 = 0 
                              అందువలన B స  న  స  ాదు 

 

https://youtu.be/fu1FkQXns08
https://youtu.be/hgUGktkt0oA
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2 స త ల   https://youtu.be/Zll4qYAJ_8k 

X   అ  24 క  ారణ ం ాల స  మ య  Y అ  36 క  ారణ ం ాల స   అ న  తం 

ా 푋 ∪ 푌  మ య  푋 ∩ 푌  కను ం  

Sol:-         X   అ  24 క  ారణ ం ాల స  

                   푋 = {1, 2, 3, 4, 6, 8, 12, 24 }   and  
              Y అ  36 క  ారణ ం ాల స  

                                푌 =  {1, 2, 3, 4, 6, 9, 12, 18, 36} 
푋 ∪ 푌 = {1, 2, 3, 4, 6, 8, 12, 24 }⋃{1, 2, 3, 4, 6, 9, 12, 18, 36} 

=  {1, 2, 3, 4, 6, 8, 9, 12, 18, 24, 36} 
 푋 ∩ 푌 {1, 2, 3, 4, 6, 8, 12, 24 }  ⋂ {1, 2, 3, 4, 6, 9, 12, 18, 36} 

=  {1, 2, 3, 4, 6, 12} 

 

푨 =  풙:풙 ∈ 푵,풙  అ  ퟑퟎ క  ర ంకం ;  

푩 =  풙: 풙 ∈ 푵,풙  అ  ퟑퟎ క  ప న  ర ంకం      푨 ∪ 푩   తం   ం  . 

푆표푙:−    퐴 =  푥: 푥 ∈ 푁, 푥  అ  30 క  ర ంకం ; 

퐴 = {1, 2, 3, 5, 6, 10, 15, 30 } 

퐵 =  푥:푥 ∈ 푁, 푥  అ  30 క  ప న  ర ంకం  

퐵 = {2, 3, 5 } 

퐴 ∪ 퐵 = {1, 2, 3, 5, 6, 10, 15, 30 } 

 

푨 =   풙: 풙 ∈ 푵, మ   풙 అ  ퟒ క  జం    푩 =   풙:풙 ∈ 푵 మ  풙 అ  ퟔ క  జం   
푪 =   풙:풙 ∈ 푵, మ   풙 అ  ퟒ మ  ퟔ ల క  క. .   క  జం   

푨 ∩ 푩 క ం   푨 ∩ 푩 మ   푪 లమధ  సంబంధం గమ ంచం  
Sol:-    퐴 =   푥:푥 ∈ 푁, మ   푥 అ  4 క  జం     

퐴 = {4, 8, 12, 16, 20,24,28, 32, 36, … … } 
     퐵 =   푥:푥 ∈ 푁 మ  푥 అ  6 క  జం   

퐵 = {6, 12, 18,24, 30,36, . . … . } 
퐶 =   푥:푥 ∈ 푁, మ   푥 అ  4 మ  6 ల క  క. .   క  జం  
   4 మ  6 ల క  క. . = 12 
12 క    12, 24, 36, 48, … . 
 퐶 = { 12, 24, 36, 48, 60, … … } 

          퐴⋂퐵 = {4, 8, 12, 16, 20,24,28, 32, 36 … … }⋂{6, 12, 18,24, 30, 36, . . … . }  
퐴⋂퐵 ={ 12, 24, 36, 48, 60, ……} 

퐴 ∩ 퐵  మ   퐶  సమ స  
 

గత 5 సంవత ాలల  వ న  సమస ల  ాధనల  
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పక న ఉన   తం ం  స  푨 మ  స  푩  ల    
풏(푨 ∪ 푩) = 풏 (푨) + 풏(푩) − +풏(푨 ∩ 푩)    అ  ంచం   
 
Sol:-    తం ం            퐴 = {1, 2, 3, 4, 5}                                 푛(퐴) = 5 

퐵 = { 2,3, 6, 7, 9}                                                    푛(퐵) = 5 
퐴⋃퐵 = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 9 }                                   푛(퐴⋃퐵) = 8 
퐴⋂퐵 = {2,3}                                                          푛(퐴⋂퐵) = 2 
LHS               푛(퐴 ∪ 퐵) = 8 

        RHS     푛 (퐴) + 푛(퐵) − 푛(퐴 ∩ 퐵) = 5 + 5− 2 = 10 − 2 = 8 
퐿퐻푆 =   푅퐻푆 

 
 

పక న ఉన   తం ం  స  푨 మ  స  푩  ల    
풏(푨 ∪ 푩) + 풏(푨 ∩ 푩) = 풏 (푨) + 풏(푩)  అ  ంచం  

 
 

 తం ం       퐴 = {푎, 푐, 푑 ,푓 ,ℎ}                          푛(퐴) = 5 
퐵 = {푎, 푏,푑, 푒,푔,ℎ }                             푛(퐵) = 6 
퐴⋃퐵 = {푎, 푏, 푐,푑, 푒,푓,푔, ℎ }                       푛(퐴⋃퐵) = 8 
퐴⋂퐵 = {푎,푑 ,ℎ}                        푛(퐴⋂퐵) = 3 
LHS              푛(퐴 ∪ 퐵) + 푛(퐴 ∩ 퐵) = 8 + 3 = 11 
RHS                푛 (퐴) + 푛(퐵) = 5 + 6 = 11 

퐿퐻푆 =   푅퐻푆  

 

푨 = {ퟏ,ퟒ,ퟔ, ퟗ ,ퟏퟎ } 풂풏풅푩 =  ퟐퟓ క  త ౖ న వర సంఖ      తం ం  푨 ∩ 푩 క ం  
Sol:-  퐴 = {1,4,6, 9 , 10 }  
                    퐵 = { ퟐퟓ క  త ౖ న వర సంఖ     }      
                 B={1, 4, 9, 16 } 
ఉమ  ల   = 1,4,9 

퐴 ∩ 퐵 = {1, 4, 9 } 

 

 

 

 

https://youtu.be/Zll4qYAJ_8k
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3. బహ పదుల   
జగణత ప చయం 

Click blue color link open videos 

https://youtu.be/_KnKyBsSdP4 

푠푐푎푛 푔표표푔푙푒 푙푒푛푠 푎푝푝 푤푎푡푐ℎ 푣푖푑푒표   
 

1. ప మ ణం ퟕ  గల ప  ాయం     ాధన  ∶ −      x − 3x + 5

2. ప మ ణం 10 గల ప  ాయం   ాధన  ∶ −        x − 8 
 

బహ ప  ల వ :−   푃(푥)  అ  చర ా  푥 ల  బహ ప  మ య  푘 ఒక ాసవ సంఖ  ,  అ నప డ  చర ా  ′푥′  
        బధుల ా 푘 ను ప ి  వ ే  ల వ 푝(푘) అవ త ం .  푘 వద 푝(푥) అ  బహ ప  ల వ అంట ర .
Click this link         https://youtu.be/3JiVEpt_r9c                    https://youtu.be/99MlZOtXfi4 

퐏(퐭) = 퐭ퟐ − ퟏ అ న 퐏(ퟏ),퐏(−ퟏ),퐏(ퟐ) మ య  퐏(−ퟐ) ల వ కను నం  
P(t) = t − 1

P(1) = 1 − 1 = 1− 1 = 0

P(−1) = (−1) − 1 = 1 − 1 = 0

P(2) = 2 − 1 = 4− 1 = 3

P(−2) = (−2) − 1 = 4 − 1 = 3


풑(풙) =  풙ퟐ − ퟐ풙 − ퟑ అ న  풙 = ퟒ   వద  풑(풙) ల వ కను నుమ  
푠표푙:−    ఇ న బహ ప      푝(푥) =  푥 − 2푥 − 3 

푝(4) =  4 − 2(4) − 3 = 16 − 8− 3 = 16− 11  = 5 
퐩(퐱) = 퐱ퟐ − ퟐ퐱 − ퟑ అ న 퐱 =   −ퟏ  మ య   퐱 =    ퟐ లవద   퐩(퐱) ల వల కను నం 

ఇ న బహ ప  p(x) = x − 2x− 3

p(−1) = (−1) − 2(−1) − 3 = 1 + 2 − 3 = 3 − 3 = 0

p(2) = (2) − 2(2)− 3 = 4− 4− 3 = 4 − 7 = −3


బహ ప  న ల వ:− 푃(푥)అ  చర ా   푥 ల  బహ ప  మ య  푘 ఒక ాసవసంఖ  
అ నప డ  చర ా   푥  బధుల ా   푘  ను  ప ి   వ ే  ల వ  푝  (푘) = 0 అ న

 푘   푃(푥)  బహ ప  న  ల వ అంట ర   
푃(푥)  బహ ప    మ య  푘 ఒక ాసవసంఖ  అ    푝  (푘) = 0 అ న 푘   푃(푥)  బ ప  న  వ అం   

3. 퐏(퐱) = 퐱ퟐ − 퐱 − ퟔ అ  బహ ప  ퟑ మ య  (−ퟐ) అ   ల  అగ , ా ో   స  చూడం 

P(x) = x − x − 6   
P(3) = 3 − 3 − 6 

              = 9 − 9 = 0 

P(3) = 0   
P(x) = x − x − 6   
P(−2) = (−2) − (−2)− 6   
              = 4 + 2 − 6 
             = 6 − 6 = 0 
P(−2) = 0 
∴  푃(푥) = 푥 − 푥 − 6  క  3,−2 ల  అగ ను

 

 

https://youtu.be/QiaYM1nIJPw 
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−ퟏ అ      푷(풙) = 풌풙ퟐ − ퟒ풙 + 풌  క  న  ల వ  అ న 풌 ల వ ఎంత ? 

ధన ∶           푃(푥) = 푘푥 − 4푥 + 푘    
푃(푥) క   (−1) న  ల వ అ న  P(−1) = 0 
          푃(−1) = 0 
⟹    푘(−1) − 4(−1) + 푘 = 0 
⟹    k(1) + 4 + k = 0  
 ⟹     2k + 4 = 0  

  ⟹       2k = −4  ⟹ 푘 = = −2 
 

4. 풙ퟑ + ퟑ풙ퟐ − 풙 − ퟑ క  ల  ퟏ,−ퟏ,−ퟑఅ  చూపం  

    푃(푥) = 푥 + 3푥 − 푥 − 3 
     푃(푥) క  (x− a)ఒక న ం అ న P(a) = 0 అగ ను. 
     푝(1) = (1) + 3(1) − (1)− 3 
 푝(1) = 1 + 3(1)− 1− 3 
 푝(1) = 1 + 3 − 1− 3 = 0 
 P(1) = 0 
 푝(−1) = (−1) + 3(−1) − (−1) − 3 
 푝(−1) = −1 + 3(1) + 1− 3 
 푝(1) = −1 + 3 + 1− 3 = 0 
 P(−1) = 0 
 푝(−3) = (−3) + 3(−3) − (−3) − 3 
 P(−3) = −27 + 3(9) + 3 − 3  
 =  −27 + 27 + 3− 3 
 P(−3) = 0 

∴  푃(푥) = 푥 + 3푥 − 푥 − 3  క  1,−1,−3 ల  అగ ను 

 



5. 풑(풙) = ퟒ풙ퟐ + ퟑ풙 − ퟏ అ  బహ ప  ퟏ
ퟒ

,−ퟏ ల  అగ  ా ో? స చూడం  

ాధన   푝(푥) = 4푥 + 3푥 − 1 

푃(푥) క  (x − a)ఒక న ం అ న P(a) = 0 అగ ను.  

푝
1
4

= 4
1
4

+ 3
1
4

− 1

            = 4
1

16
+

3
4
− 1

=
1
4

+
3
4
− 1

=
4
4− 1

= 1− 1 = 0

푝
1
4 = 0 

푝(푥) = 4푥 + 3푥 − 1


푝(−1) = 4(−1) + 3(−1)
− 1

= 4(1) − 3 − 1
= 4 − 4 = 0
푝(−1) = 0

 

 

∴    푝(푥) = 4푥 + 3푥 − 1 అ  బ ప  
1
4 ,−1   అ  .   

 

퐱 ≠ ퟏ  అ న    
풙 ퟓ + 풙ퟒ + 풙ퟑ + 풙ퟐ

풙ퟑ + 풙ퟐ + 풙 + ퟏ
  క  ాఫలమ  కను నం  

푥  + 푥 + 푥 + 푥
푥 + 푥 + 푥 + 1

=
푥  (푥 + 푥 + 푥 + 1)
푥 + 푥 + 푥 + 1

= 푥  

 





 

https://youtu.be/_KnKyBsSdP4
https://youtu.be/3JiVEpt_r9c
https://youtu.be/99MlZOtXfi4
https://youtu.be/QiaYM1nIJPw
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6. 풙ퟐ + 풌풙 − ퟓ క  న  వ ퟏ అ న 풌 వ ఎంత ? 
ధన ∶           푃(푥) = 푥 + 푘푥 − 5   

푃(푥) క   1 న  ల వ అ న  P(1) = 0  
          푃(1) = 0  
⟹    1 + 푘(1)− 5 = 0  
⟹    1 + k − 5 = 0   
 ⟹     k − 4 = 0   
  ⟹       k = 4   

 

7. 풌 క  ఏ వ    풙ퟐ − 풙 − (ퟐ풌 + ퟐ)  బ పడ   న  వ− ퟒ  అ ం   
P(x) = 푥 − 푥 − (2푘 + 2) న  ల వ −4 ావ న  P(−4) = 0 

P(−4) = 0 
(−4) — (−4)− (2푘 + 2) = 0  

16 + 4− 2푘 − 2 = 0  
20 − 2− 2푘 = 0   

18 = 2푘  

 푘 =
18
2 = 9 

 







푷(풙) = ퟐ풙ퟐ − ퟖ풙 + ퟔ  క  ల  కను  బహ ప  గ ణ ాలక  ,

 లక  మధ  గల సంబం  స చూడం  

푃(푥) = 2푥 − 8푥 + 6   
  a = 2, b =  −8   c =   6 
ఇ న బహ ప  వర బహ ప  ావ న ండ  ల  ఉండ ను  

푃(푥) = 0  
2푥 − 6푥 − 2푥 + 6 = 0   
2푥(푥 − 3)− 2(푥 − 3) = 0  
(푥 − 3)(2푥 − 2) = 0  
x − 3 = 0  ల    2x− 2 = 0  
  x = 3 ల   2x = 2   
  x = 3  ల    x = 1  

ల  3, 1 

푃(푥) = 2푥 − 8푥 + 6   
గ ణ ాల     a = 2, b =  −8   c =   

 
 
 

 
 
 

 
 

ల తం    훼 +  훽 = 3 + 1 = 4 =
−(−8)

2
=   

−푏
푎

 

ల  లబం = 훼훽   = 3 × 1 = 3 =
6
2 =

c
푎 

푷(풙) = 풙ퟐ + 풙 − ퟔ  క  ల  కను నం  బహ ప  గ ణ ాలక  ,

 లక  మధ  గల సంబం  స చూడం  

 

 
 

 
 
 

 
 
 

 

https://youtu.be/W-7xNE1shP8 
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8. 푷(풙) = 풙ퟐ + ퟕ풙 + ퟏퟎ  క  ల  కను  బహ ప  గ ణ ాలక  , 

లక  మధ  గల సంబం  స చూడం 

푃(푥) = 푥 + 7푥 + 10 
  a = 1, b =  7   c =   10 
ఇ న బహ ప  వర బహ ప  ావ న ండ  ల  ఉండ ను  

P(x) = 0  
푥 + 5푥 + 2푥 + 10 = 0   
푥(푥 + 5) + 2(푥 + 5) = 0  
(푥 + 5)(푥 + 2) = 0  
x + 5 = 0  ల    x + 2 = 0  
  x = −5 ల   x = −2  

ల  −5 , −2 

푃(푥) = 푥 + 7푥 + 10   
గ ణ ాల     a = 1, b =  7  ;     c =   10 

ల తం    훼 +  훽 = (−5) + (−2) = −7 =
−7
1

=   
−푏
푎

 

ల  లబం = 훼훽   = (−5)(−2) = 10 =
10
1

=
c
푎

 

 

9. 푷(풙) = 풙ퟐ − ퟑ  క  ల  కను  బహ ప  గ ణ ాలక  , లక  మధ  గల సంబం  స చూడం   

           푃(푥) = 푥 − 3  
  a = 1, b =  0   c =  −3 
ఇ న బహ ప  వర బహ ప  ావ న ండ  ల  ఉండ ను  

P(x) = 0  
푥 − 3 = 0   
 푥 = 3 
x = ±√3  
  x = √3   ల   x = − √3  

ల  α = √3;   β =   −√3 

푃(푥) = 푥 − 3   
గ ణ ాల     a = 1, b =  0  ;     c =  −3 

ల తం    훼 +  훽 = √3 + −√3 = 0 =
−0
1

=   
−푏
푎

 

ల  లబం = 훼훽   = √3 −√3 = −3 =
−3
1

=
c
푎

 

 

 

ఒక వర బహ ప  క  ల   వర స ా ퟐ మ య  
−ퟏ
ퟑ

      అ న   ఆ బహ ప  కను నం  

వర బహ ప   ల      α =  2,   β = −
1
3



ల తం = 훼 + 훽 = 2 +
−1
3

=
6 − 1

3
=

5
3



ల  లబం = 훼훽 = 2
−1
3

=
−2
3



훼,훽  ల  ల   గల  వరబహ ప 

푃(푥) = 퐾[(푥 − (훼 + 훽)푥 + 훼훽)]

푃(푥) = 퐾 푥 −
5
3
푥 +

−2
3

      = k 
3x − 5x− 2

3
 

k = 3 అ న వర బహ ప         푃(푥) = 3푥 − 5푥 − 2 

 

Click this link 
 https://youtu.be/_t-MgYwCNyU 

 

https://youtu.be/W-7xNE1shP8
https://youtu.be/SkJqTj_H7Sc
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풑(풙) = ퟑ풙ퟑ − ퟓ풙ퟐ − ퟏퟏ풙 − ퟑ   క  ల    풙 = ퟑ,−ퟏ, ퟏ
ퟑ

    అ  చూపం  . 

బహ ప  గ ణ ాలక  మధ  గల సంబం  స చూడం  

ాధన ∶    푝(푥) = 3푥 − 5푥 − 11푥 − 3    
     푝(3) = 3(3) − 5(3) − 11(3)− 3 
푝(3) = 3(27)− 5(9)− 33− 3 
푝(3) = 81− 45− 33− 3 
푝(3) = 81− 81 

푝(3) = 0 
푝(−1) = 3(−1) − 5(−1) − 11(−1)− 3 
푝(−1) = 3(−1) − 5(1) + 11 − 3 
푝(−1) = −3− 5 + 11 − 3 = 11− 11 

푃(−1) = 0 

푝
−1
3 = 3(

−1
3 ) − 5(

−1
3 ) − 11

−1
3 − 3 

푝
−1
3 = 3

−1
27 − 5

1
9 − 11

−1
3 − 3 

푝
−1
3 =

−1
9 −

5
9 +

11
3 − 3 

푝
−1
3

1
2 =

−6
9 +

11
3 − 3 

푝
−1
3

=
−2
3

+
11
3
− 3 

푝
−1
3 =

9
3 − 3 

푝
−1
3 = 3 − 3 

푝
−1
3 = 0 

푝(푥)  క     3,−1,
−1
3   ల  ల  అగ ను 

푝(푥) = 3푥 − 5푥 − 11푥 − 3   
a = 3, b = −5, c =  −11, d = −3 
ఘన బహ ప   క  ల  훼 =  3,   훽 = −1,   훾 =  

ల తం 훼 +  훽 + 훾 =   3 + (−1) + = 2− 

                                      =
6− 1

3 

                                                                                   =
5
3 =  

−(−5)
3 =  

−푏
푎  

훼훽 + 훽훾 + 훾훼 =  (3 × −1) + −1 ×
−1
3 +

−1
3 × 3  

                          =           −3 +
1
3− 1 = −4 +

1
3 =

−12 + 1
3 =

−11
3 =

푐
푎 

ల  లబం = 훼훽훾   = 3 × (−1) ×
−1
3

=
−(−3)

3
=
−d
푎

 

 
 
 
 

 
 
 

 


Click this link  
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10. ఘనబహ ప  풑(풙) = ퟐ풙ퟑ − ퟓ풙ퟐ − ퟏퟒ풙 + ퟖ  క  ల ퟒ,−ퟐ,   ퟏ
ퟐ
  అ  చూపం  . 

బహ ప  గ ణ ాలక  , లక  మధ  గల సంబం  స చూడం  

ాధన :  푝(푥) = 2푥 − 5푥 − 14푥 + 8

푥 = 4,−2,
1
2 

푝(4) = 2(4) − 5(4) − 14(4) + 8 
푝(4) = 2(64)− 5(16)− 56 + 8 
푝(4) = 128− 80 − 56 + 8 
푝(4) = 136− 136 
푝(4) = 0 
푝(−2)   = 2(−2) − 5(−2) − 14(−2) + 8 
               = 2(−8)− 5(4) + 28 + 8 
                = −16− 20 + 28 + 8 
푝(−2) = 36 − 36 
푝(−2) = 0 

푝
1
2

= 2
1
2

− 5
1
2

− 14
1
2

+ 8 

푝
1
2 = 2

1
8 − 5

1
4 − 14

1
2 + 8 

푝
1
2

=
1
4
−

5
4
− 7 + 8 

푝
1
2 =

−4
4 + 1 

푝
1
2

= −1 + 1 

푝
1
2 = 0 

푝(푥)  క     4,−2,
1
2   ల  ల  అగ ను 

푝(푥) = 2푥 − 5푥 − 14푥+ 8 
a = 2, b = −5, c =  −14, d = 8 
ఘన బహ ప   క  ల  훼 =  4,   훽 = −2,   훾 =  

ల తం 훼 +  훽 + 훾 =   4 + (−2) + 

                                                   = 2 +
1
2    

                                                  =
4 + 1

2
       =

5
2

=  
−(−5)

2
=  
−푏
푎

 

훼훽 + 훽훾 + 훾훼 =  (4 × −2) + −2 ×
1
2 +

1
2 × 4  

                          =           −8 − 1 + 2 = −9 + 2 = −7 =
−14

2 =
푐
푎 

ల  లబం = 훼훽훾   = 4 × (−2) ×
1
2 =

−8
2 =

−d
푎  
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11. −ퟓ,ퟒ ల  ల  గల బహ ప  ాయం  

ాధన :    వర బహ ప  ల     훼 =  −5,   훽 = 4  

ల తం α +  β =  −5 + 4 = − 1

     ల లబం 훼훽 = −5(4) =  −20

휶,휷  ల  న  ల  గల బహ ప     풌(풙ퟐ − (휶+ 휷)풙+ 휶휷) 
−5, 4 న  ల  గల బహ ప     =   k[푥 — (−1)푥 − 20]

푃(푥) = k  ( x2 + 1푥 − 20) 
k = 1 అ న  వర బహ ప             푃(푥) = x + 1푥 − 20 

12.     ퟑ,−ퟐల  ల  గల వర బహ ప  ాయం  

వర బహ ప   ల      α =  3,   β = −2  
휶  ,휷  ల  ల  గల వర బహ ప    퐤(퐱− 휶)(풙− 휷)  

ావ న  బహ ప   =  k(x− 3)(푥 + 2) 

= 푘(푥 − 3푥 + 2푥 − 6) 
푃(푥) = 푘(푥2 − 1푥 − 6) 

k = 1 అ న వర బహ ప               
  푃(푥) = 푥2 − 1푥 − 6 
Click this links open videos this concept 

https://youtu.be/_t-MgYwCNyU         https://youtu.be/NZrVo05nzRY 




 
 

14. వర బహ ప  ల తం , ల లబం వర స ా −ퟑ మ య  ퟐ  అ న ఆ వర బహ ప  కను నం  

ాధన :   వర బహ ప  ల తం α +  β = −3 

             ల లబం 훼훽 = 2 

훼,훽  ల  న  ల  గల బహ ప     푘(푥 − (훼 + 훽)푥 + 훼훽) 
=   k[ 푥 − (−3)x + 2]

= k  ( x + 3푥 + 2)
k = 1 అ న  వర బహ ప              x + 3푥 + 2  

Click this links open videos this concept                      https://youtu.be/HN4lJMR2Dy4 
15. వర బహ ప  ల తం  ퟓ

ퟐ
 ల లబం ퟒ అ న ఆ వర బహ ప  కను నం  

ాధన :   వరసమ సం ల తం α +  β =  

 ల లబం 훼훽 = 4  

훼,훽  ల  న  ల  గల బహ ప     푘(푥 − (훼 + 훽)푥 + 훼훽) 

=   k  푥 −
−5
2 x + 4 

= k  ( x +
5
2
푥 + 4)

k 
2 x + 5푥 + 8

2  

k = 2 అ న  వర బహ ప             2 x + 5푥 + 8 



 

13. −ퟓ,ퟐ,ퟑ  ల  ల  గల ఘన బహ ప  ాయం  ?

ఘన బహ ప   క  ల 

 훼 =  3,   훽 = 2, 훾 =  −5

훼  ,훽  , 훾  ల  ల  గల  ఘన  బహ ప =       k (x − 훼)(푥 − 훽)(x−  훾)  

ావ న ఘన  బహ ప   = 푘(x − 3)(푥 − 2)(푥 + 5) 

= 푘(x − 3)(푥 + 5푥 − 2푥 − 10) 

= 푘(x− 3)(푥 + 3푥 − 10) 

       = 푘[푥 + 3푥 − 10푥 − 3푥 − 9푥 + 30] 

K=1 అ న 푝(푥) = 푥 − 19x + 30 

 

Click this links open videos this concept 

https://youtu.be/vCs4XSi-Nig 
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ండ  చర ా లల  య స కరణమ ల 

1. ండ  చర ా లల  య స కరణమ  ా రణ ర పమ  ాయం 

ాధన :                푎푥 + 푏푦 + 푐 = 0, 푎, 푏, 푐 ∈ 푅,푎 + 푏 ≠ 0

2. ퟐ풙+ 풚 − ퟓ = ퟎ మ య   ퟑ풙− ퟐ풚− ퟒ = ퟎ య స కరణమ ల  ఖండన ఖల ?

 సమ ంతర ఖల ?ఏ భ ంచు ఖల ?

ాధన :     ఇ న య స కరణ ల 

2푥 + 1푦 − 5 = 0 3푥 − 2푦 − 4 = 0
a = 2    b = 1    c =  −5 a = 3 b = −2 c = −4


a
a

=
2
3

,          
b
b

=
1
−2

=
−1
2

  ,    
c
c

=  
−5
−4

=
5
4



≠  ≠    ావ న   ఇ న య స కరణ ల  ఖండన ఖల 

3. 풙+ ퟒ풚 = ퟐ  మ య    ퟔ풙+ ퟖ풚 = ퟓ య స కరణమ ల  ఖండన ఖల ? సమ ంతర ఖల ?ఏ భ ంచు ఖల ?

ాధన :     ఇ న య స కరణ ల 

3푥 + 4푦 = 2  
3푥 + 4푦 − 2 = 0......(1)

6푥 + 8푦 = 5

6푥 + 8푦 − 5 = 0......(2)

a = 3    b = 4    c =  −2 a = 6, b = 8,   c = −5
a
a

=
3
6

=
1
2

,     
b
b

=
4
8

 =
1
2

,     
c
c

=  
−2
−5

=  
2
5



=  ≠    ావ న   ఇ న య స కరణ ల  సమ ంతర ఖల 

4. ퟐ풙− ퟑ풚 = ퟓ  మ య    ퟒ풙 − ퟔ풚 = ퟏퟎ య స కరణమ ల  ఖండన ఖల ? సమ ంతర ఖల ?ఏ భ ంచు ఖల ?

ాధన :     ఇ న య స కరణ ల 

2푥 − 3푦 = 5
2푥 − 3푦 − 5 = 0.....(1)

4푥 − 6푦 = 10
4x − 6y − 10 = 0........(2)

a = 2    b = −3    c =  −5 a = 4 b = −6,   c = −10
a
a

=
2
4

=
1
2

,     
b
b

=
−3
−6

=
1
2

  ,
c
c

=  
−5
−10

=
1
2



=  =    ావ న   ఇ న య స కరణ ల  ఏ భ ంచు ఖల 

5. ퟐ풙 + 퐩 퐲 = − ퟓ  మ య   ퟑ풙+ ퟑ풚 = −ퟔ ల  ఏ క ాధన క న     퐩  ల వను కను నం .

ాధన :     ఇ న య స కరణ ల 

2푥 + 푝푦 = −5
2푥 + 푝푦+ 5 = 0

3푥 + 3푦 = −6
3푥 + 3푦 + 6 = 0

a = 2    b = p    c =  5 a = 3 b = 3,   c = 6


a
a

=
2
3

,     
b
b

=
p
3

     
c
c

=  
5
6



ఇ న య స కరణ లక  ఏ క ాధన ఉం లంట అ   ఖండన ఖల  ావలను 

a
a

≠  
b
b

    

2
3
≠

p
3

 
6
3
≠ p 

p ≠ 2 
∴   p ల వ = R−   {2}

 

 

https://youtu.be/ZGD_x0_EDeI 
Click this links open videos this concept                   

https://youtu.be/ZGD_x0_EDeI 
Click this links open videos this concept      
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6. ퟐ풙 − 퐤  퐲 + ퟑ =  ퟎ మ య   ퟒ풙+ ퟔ 풚 − ퟓ = ퟎ  ల  సమ ంతరమ లౖన  퐤  ల వను కను నం .

ాధన :     ఇ న య స కరణ ల 

2푥 − 푘푦+ 3 = 0 4푥 + 6푦 − 5 = 0
a = 2    b = −k    c

=  3
a = 4 b = 6 c

= −5
a
a =

2
4 =

1
2,     

b
b =

−k
6      

c
c =  

3
5

ఇ న య స కరణ ల   సమ ంతరమ లౖన  
a
a

=  
b
b

    

1
2 =

−k
6  

6
2 = −k 

k = −3 
∴    k ల వ = −3





7. ퟑ풙 + ퟒ 퐲+ ퟐ = ퟎ   మ య    ퟗ풙 + ퟏퟐ 풚+ 풌 =  ퟎ  ల  ఏ భ ంచు  ఖలౖన    퐤   ల వను కను నం .

3푥 + 4푦 + 2 = 0 9푥 + 12푦 + 푘 = 0
a = 3 ,   b = 4   , c =  2 a = 9, b = 12, c = k


a
a

=
3
9

=
1
3

,     
b
b

=
4

12
=

1
3

    ,
c
c

=  
2
k



ఇ న య స కరణ ల  ఏ భ ంచు  ఖలౖన    =  =     అగ ను.
1
3

=  
1
3

=  
2
k

 
1
3

=  
2
k

 

 ∴       k = 6 


ퟐ퐱 −  퐲 = ퟓ    మ య   ퟑ퐱 + ퟐ퐲 = ퟏퟏ లను చర ా  ప పణపద న  ా ంచం  

Click this link open this concept https://youtu.be/1UhwsvQv0lw              https://youtu.be/fHkz8Mq2FZs
ాధన :    ఇ న య స కరణ ల 

          2x −  y = 5    . . . . . . . . . . . (1)  
         3x + 2y = 11. . . . . . . . . . . (2) 

స   (1)   నుం     2x − 5 = y...........(3)

y  ల వను  స  (2) ల   ాయ ా
3x + 2y = 11 

3x + 2(2x − 5) = 11
3x + 4x− 10 = 11

7x = 11 + 10
  7x = 21 

  x =  
21
7

= 3

x = 3  ల వను  స  (3)ల  ాయ ా 
y = 2x − 5

y = 2(3) − 5 
= 6 − 5 = 1

y = 1 
∴ x = 3,          y = 1
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8. ퟑ퐱 + ퟒ 퐲 = ퟐ   మ య   ퟐ퐱+ ퟑ퐲 = ퟒ లను చర ా  ల ంచు పద ల   ా ంచం 

ాధన :    ఇ న య స కరణ ల 

3x + 4 y = 2 … … … … . (1)                   2x + 3y = 4 … … … (2) 
స  (1) × 2         ేయ ా             
స  (2) × 3         ేయ ా               

  6x + 8y =    4
          6x + 9y =   12 
        −       −          − 

      −1y  =   −8 
y = 8 

y = 8 ను స  (1)ల  ాయ ా 
3x + 4 y = 2

3x + 4 (8) = 2
3x + 32 = 2
3x = 2 − 32
  3x = −30
   x =  −10

∴ x = −10,          y = 8



ퟔퟎ
ద ణం= x,   న  ణం = y  అనుక ం ం

x, y ల  సంప ర ాల  అ న          x + y = 180 … … (1)
ద ణం = న ణం +6

x = y + 6 … … (2)
x ల వను స  (1)ల  ాయ ా

x + y = 180 
y + 6 + y = 180 

2y + 6 = 180    2y = 180 − 6

2y = 174 y =  
174

2
= 87

y=87 ను స  (2)ల  ాయ ా

x = y + 6
x = 87 + 6 = 93

ఆ ణ ల   = 87 ,    93  

 



ా  పద న ాధ ల  కను నడం   
풔풄풂풏 풘풊풕풉 품풐풐풍품풆 풍풆풏풔 풂풑풑 풘풂풕풄풉 풕풉풊풔 풗풊풅풆풐 

https://youtu.be/IdA95Ht4xUI https://youtu.be/wFJ2nv1CzzQ 

 




https://youtu.be/racryJcgvYY 

https://youtu.be/1UhwsvQv0lw
https://youtu.be/fHkz8Mq2FZs
https://youtu.be/IdA95Ht4xUI
https://youtu.be/wFJ2nv1CzzQ
https://youtu.be/racryJcgvYY
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5.  వర స కరణ ల  

వర స కరణ ల ప చయం  

 

1. సమ న మ ల ల  గల వర స కరణం  ాయం  

ాధన :                               (x − 2)(푥 − 2) = 0 

x − 2x− 2x + 4 = 0 
x − 4x + 4 = 0 

2. ాసవ సంఖ ల  మ ల ల ా ల  వర స కరణం  ాయం   

ాధన :     ాసవ సంఖ ల  మ ల ల ా ల  వర స కరణం   

x + 4 = 0 
3. ퟑ,−ퟐల  మ ల ల  గల  వర స కరణం  ాయం  

వర స కరణం మ ల ల    훼 =  3,   훽 = −2

훼  ,훽  ల   మ ల ల  గల  వర  స కరణం = (x − 훼)(푥 − 훽) = 0   
(x − 3)(푥 + 2) = 0 
푥 − 3푥 + 2푥 − 6 = 0 

                         푥 − 1푥 − 6 = 0  
      2, 3   ల  మ ల ల  ా గల  푥  ల   వరస కరణం ాయం  

      −2, 3   ల  మ ల ల  ా గల  푥  ల  వరస కరణం ాయం  

          5,−7   ల  మ ల ల  ా గల 푥  ల   వరస కరణం ాయం  

     −3,−2   ల  మ ల ల  ా గల 푥  ల   వరస కరణం ాయం  

       √2, − √2   ల  మ ల ల  ా గల  푥   ల  వరస కరణం ాయం  

4. ారణ ంక పద న   ퟐ풙ퟐ − ퟓ풙 + ퟑ = ퟎ  క  మ ల లను కను నుమ   

వర స కరణం 2푥 − 5푥 + 3 = 0   

               푎 = 2,   푏 =  −5,   푐 = 3 
2x − 5x + 3 = 0   
2x − 2x − 3x + 3 = 0  
 2푥(푥 − 1)  − 3(1푥 − 1) = 0   

(x− 1)(2x− 3) = 0 
(x − 1) = 0    ల      (2x− 3) = 0 

x = 1  ల    2x = 3 
x = 1   ల    x =     

 
 

                               

∴     వర స కరణం మ ల ల    1,    

5. ퟏퟎퟎ풙ퟐ  − ퟐퟎ 풙 + ퟏ = ퟎ క  మ ల లను కను నుమ  

వర స కరణం     100푥  − 20 푥 + 1 = 0 
10 푥  − 2(10) 푥 + 1  = 0 
 (10x − 1) =   0       (a − 2ab + b = (a − b)  ) 

10x − 1 = 0 
10x = 1 

x =
1

10
 

                 ∴     వర స కరణం మ ల ల    ,  

ac   =2.3         =6푥  

                     -2x     -3x 

                     b = -5x 

https://youtu.be/cLKlN8RhO18 
click this link watch video 

https://youtu.be/vrBVyD9nBzA 
click this link watch video 
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6. ారణ ంక పద న 풙ퟐ − ퟑ풙 − ퟏퟎ = ퟎ  క  మ ల లను కను నుమ  

7. ퟐ풙ퟐ + 풙 − ퟔ = ퟎ క  మ ల లను కను నుమ  

8. 풙 (풙 + ퟒ) = ퟏퟐ   క  మ ల లను కను నుమ . 

풂풙ퟐ + 풃풙 + 풄 = ퟎ,    풂 ≠ ퟎ, 풂,풃,풄 ∈ 푹    풙 =  풃± 풃ퟐ ퟒ풂풄
ퟐ풂

 
 

 
 

9. 풙ퟐ + ퟓ풙 + ퟔ = ퟎ వరస కరణం  సూత పద న ా ంచం  

ాధన: ఇ న  వరస కరణం 푥 + 5푥 + 6 = 0 

푎푥 + 푏푥 + 푐 = 0  ల ా 

푎 = 1, 푏 = 5, 푐 = 6  

푥 =  
−푏 ± √푏 − 4푎푐

2푎
 

푥 =  
−5 ± 5 − 4(1)(6)

2(1)  

푥 =
−5 ± 5 − 4(1)(6)

2(1) =
−5 ± √25 − 24

2  

푥 =
−5 ± √1

2  

푥 =
−5 + 1

2
,     푥 =

−5− 1
2

 

푥 =
−4
2

= −2,             푥 =
−6
2

= −3 

వరస కరణం ాధనల   −2,−3 

 

 
ퟐ퐱ퟐ − ퟒ퐱 + ퟑ =  ퟎ క  చ ణ కను   త ా     మ ల ల స వమ  ను   ెలపం . 

ాధన   :  ఇ న వర స కరణం  2x − 4x + 3 =  0 

a = 2, b =  −4,   c = 3 
చ ణ    b − 4ac = (−4) − 4(2)(3) 

                        = 16− 24 = −8 < 0 
b − 4ac < 0  ావ న మ ల ల   ాసవ   సంఖ ల  ాదు 

 
3x − 2x + =  0 క  చ ణ కను   త ా  మ ల ల స వమ  ను   ెలపం . ఒక ళ 

మ ల ల  ాసవ సంఖ లౖ ే ా  కను నుమ  . 

ఇ న వర స కరణం  3x − 2x + =  0  

a = 3, b =  −2,   c =
1
3

 

చ ణ =  b − 4ac = (−2) − 4(3)( ) = 4− 4 = 0 

b − 4ac =  0  ావ న మ ల ల  ాస ాల  మ య  సమ నం  

మ ల ల  = = ( ) =    

 

https://youtu.be/MNpCvP6Po6k 

click this link watch video 

https://youtu.be/WSxjWCvC60A 

click this link watch video 

https://youtu.be/cLKlN8RhO18
https://youtu.be/vrBVyD9nBzA
https://youtu.be/MNpCvP6Po6k
https://youtu.be/WSxjWCvC60A


 

39 |           Rajumaths.blogspot.com                    My Website                                N. RAJU                   
      Youtube :   Naiki Raju Academy             satveeracademy.com          S.A. Mathematics                                                                   

ퟐ풙ퟐ + 풌풙 + ퟑ =  ퟎ క  ండ   మ ల ల  సమ నం అ ే  퐤  ల వ కను నుమ . 

ఇ న వర స కరణం   2푥 + 푘푥 + 3 =  0 

a = 2, b =  k,   c = 3 
మ ల ల  ాస ాల  మ య  సమ నం  ావ న b − 4ac =  0   

k − 4(2)(3) = 0 
k − 24 = 0 

k = 24   
k = √24 

 

https://youtu.be/WSxjWCvC60A   click this link watch video 
 

풌풙(풙 − ퟐ) + ퟔ = ퟎ  వరస కరణం క  ండ   మ ల ల  సమ నం   అ ే  퐤  ల వ కను నుమ . 
 
10. ퟑ퐱ퟐ − ퟒ√ퟑ퐱+ ퟒ = ퟎ వరస కరణం క  మ ల ల తం ,  మ ల ల లబం కను నుమ . 

ాధన :  వరస కరణం   3x − 4√3x + 4 = 0 

a = 3   b = −4√3   , c = 4 
వరస కరణం మ ల ల  α,β ల  అ న  

మ ల ల తం α + β = = ( √ ) = √  ,   

మ ల ల లబం  αβ =  
c
a

=
4
3

 

 

 
11. √ퟑ 퐱ퟐ + ퟗ퐱 + ퟔ√ퟑ = ퟎ   వరస కరణం క  మ ల ల తం ,  మ ల ల లబం కను నుమ . 

12. 퐱ퟐ − ퟏퟎ퐱 = ퟗ = ퟎ వరస కరణం క  మ ల ల తం ,  మ ల ల లబం కను నుమ . 

13. ퟐ퐱ퟐ + 퐱 − ퟒ = ퟎ వరస కరణం క  మ ల ల తం ,  మ ల ల లబం కను నుమ . 
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1. ퟓ, ퟏ,−ퟑ,−ퟕ, …........అంక ల  ퟏퟎ  వ పదమ  కను నం  

ఇ న అంక           5,   1,−3,−7, …........ 

దట పదం 푎 = 5, 푎 = 1 

ప ంతరం  d = 푎  − 푎 = 1 − 5 =  −4  

n   వ పదం   푎 = 푎 + (푛 − 1)푑  
10 వ పదం 푎 = 푎 + 9푑 = 5 + 9(−4)  
                                                                     푎 = 5 − 36 =  −31   

∴ 10 వ పదం 푎 =  −31 
2. ퟏퟎ,ퟕ,ퟒ , … .. .............అంక ల    ퟑퟎ   వ పదమ  మ య  퐧 వ పదం కను నం  

ఇ న అంక                   10, 7, 4 , … .. ............... 

దట పదం 푎 = 10,  푎 = 7 

ప ంతరం  푑 = 푎  − 푎 = 7 − 10 =  −3 

n   వ పదం   a = a + (n − 1)d  
30 వ పదం  = a = a + 29 d = 10 + 29 (−3)  
a = 10 − 87 =  −77   

        ∴ 30 వ పదం  a =  −77 
n   వ పదం   a = a + (n − 1)d = 10 + (n − 1)(−3) = 10 − 3(n − 1) 

a = 10− 3n + 3 
∴     a = 13− 3n  

 

3. 퐇퐖   − ퟑ, ퟏ
ퟐ

,ퟐ.............. అంక ల  ퟏퟏ  వ పదమ  కను నం  

4. 4, 10, 16, 22, …… అ  జ  అంక  అగ  ? అంక  అ ే తర ాత వ ే  మ డ  ప లను 

ాయ మ .        https://youtu.be/whacpzqss4Q          click this link watch video 

ాధన :   4, 10, 16, 22, …… 

푎 = 4, 푎 = 10, 푎 = 16, 푎 = 22 
푎 − 푎 =  10 − 4 = 6 

   푎 −  푎 =  16− 10 = 6      
      푎   −    푎 = 22 − 16 = 6 

వర స ప ల దం సమ నం ావ న ఇ  అంక  ఆగను 

ామ న  దం = d =  6 

푎 = 푎 = +푑 = 22 + 6 = 28 

푎 = 푎 = +푑 = 28 + 6 = 34 

푎 = 푎 = +푑 = 34 + 6 = 40 

∴   తర ా    3  ప ల    28, 34, 40 

 

ퟔ. ఢ ల  
 

https://youtu.be/l8YLNk6Um1o 

click this link watch video 

https://youtu.be/WSxjWCvC60A
https://youtu.be/whacpzqss4Q
https://youtu.be/l8YLNk6Um1o
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5. √ퟐ,√ퟖ,√ퟏퟖ,√ퟑퟐ, …. అ  జ  అంక  అగ  ?అంక  అ ే తర ాత వ ే  మ డ  ప లను ాయ మ . 

ఇ న  √ퟐ,√ퟖ,√ퟏퟖ,√ퟑퟐ, ….  , , …..... 

  푎 = √2, 
  푎 = √8 = √4 × 2 = 2√2,    
푎 = √18 = √9 × 2 = 3√2,  
  푎 = √32 = √16 × 2 = 4√2  

푎 − 푎 = 2√2 −√2 = √2    
푎 −  푎 = 3√2 − 2√2 = √2        
     푎   −    푎 = 4√2 − 3√2 = √2 

వర స ప ల దం సమ నం ావ న ఇ  అంక  ఆగను 

ామ న  దం = d = √2 

푎 = 푎 = +푑 = 4√2 + √2 = 5√2 
푎 = 푎 = +푑 = 5√2 + √2 = 6√2 
푎 = 푎 = +푑 = 6√2 + √2 = 7√2 
∴   తర ా    3  ప ల   5√2, 6√2, 7√2 

 

 
6. −ퟐ, ퟐ,ퟑ,−ퟑ, … .. అ  జ  అంక  అగ  ?అంక  అ ే తర ాత వ ే  మ డ  ప లను ాయ మ . 

7. ퟎ.ퟐ,ퟎ.ퟐퟐ, ퟎ.ퟐퟐퟐ,ퟎ.ퟐퟐퟐퟐ.... అ  జ  అంక  అగ  ? 

8. −ퟏퟎ,−ퟔ,−ퟐ,ퟐ..... అ  జ  అంక  అగ  ?అంక  అ ే తర ాత వ ే  మ డ  ప లను ాయ మ . 

 
9. ퟐퟏ,ퟏퟖ,ퟏퟓ............   అంక ల  ఎన వ పదమ  (−ퟖퟏ )అవ త ం ? 

ఇ న అంక    21, 18, 15............    

దట పదం 푎 = 21,  푎 = 18 

ప ంతరం  d = 푎  − 푎 = 18 − 21 = −3 

అంక  n   వ పదం   a =  −81  అనుక ం ం  

అంక  ల      n   వ పదం   a = a + (n − 1)d  
−81 = 21 + (n − 1)(−3) 
−81 = 21− 3(n − 1) 
−81 = 21 − 3n + 3 
−81 = 24− 3n   

3n = 24 + 81  
3n = 105 

 n =
105

3
  

 n = 35 
∴   అంక ల  35  వ పదమ    ( −81 )   అవ త ం . 
 

 

https://youtu.be/whacpzqss4Q 
click this link watch video 

https://youtu.be/mzF_67pOvBo 
click this link watch video 
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10. 5,  11,  17,  23, ...  అంక ల       ퟑퟎퟏ  వ ంట ం ో ల ో  కను నుమ  

ఇ న అంక    5,  11,  17,  23, ...  

దట పదం 푎 = 5,   푎 = 11 

ప ంతరం  d = 푎  − 푎 = 11 − 5 = 6 

అంక  n   వ పదం   a =  301  అనుక ం ం  

అంక  ల      n   వ పదం   a = a + (n − 1)d  
301 = 5 + (n − 1)(6) 

301 = 5 + 6n − 6 
301 = 6n − 1 
301 + 1 = 6n   

302 = 6n  

n =
302

6
  

 n = 50.33 
అ ే n ధన ప ర సంఖ  ాదు ావ న 301 ఇ న జ ల  వ ండదు. 

 

11. 풂ퟏ = ퟓ,풂ퟒ = ퟗ ퟏ
ퟐ
 అ న 풂ퟐ , 풂ퟑ ను కను నుమ ?  

ాధన :  푎 = 5 =    ;               푎 = 9 =   

푎 = 푎 + 3푑 =
19
2

 
10
2

+ 3d =
19
2

 

3d =
19
2

 −
10
2

 =
9
2

 

3d =
9
2

 

d =
9
2

×
1
3

=
3
2

 

d =
3
2

 

푎 = 푎 + 푑 =
10
2

+
3
2

=
13
2

 

푎  = a + 2d =
10
2

+ 2
3
2

=
10
2

+
6
2

=
16
2

 = 8 

∴   푎 =  
13
2

  ,푎   = 8 

 

12. 풂ퟐ = ퟑퟖ ,풂ퟔ = −ퟐퟐ అ న 풂ퟏ,풂ퟑ,풂ퟓ,풂ퟒ ల ను కను నుమ ? 
 

 

푯푾 

13.            ퟑ, ퟖ, ퟏퟑ, ퟏퟖ ................ అంక ల  ఎన వ పదమ   ퟕퟖ   అవ త ం  

14. ఒక అంక ల  ퟏퟏ వ పదమ  ퟑퟖ   మ య   ퟏퟔ  వ పదమ  ퟕퟑ   అ న  ퟑퟏ వ పదమ  కను నుమ . 
15. ఒక అంక ల  ퟑ వ , 9 వ ప ల  వర స ా ퟒ,−ퟖ అ న  ఎన వ పదమ  సు  ‘ 0’ అవ త ం . 

 

https://youtu.be/mzF_67pOvBo 

click this link watch video 

https://youtu.be/whacpzqss4Q
https://youtu.be/mzF_67pOvBo
https://youtu.be/mzF_67pOvBo
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16. ퟑ వ పదమ   ퟓ, ퟕ వ పదమ  ퟗ  గ  ఉండ నట  ఒక అంక  కను నం    
ాధన : అంక   ల  3 వ పదమ  =  a = a + 2d = 5  .......(1) 

 అంక   ల  7 వ పదమ  = a = a + 6d = 9 .........(2) 

స  (2) −  (1) ేయ ా    푎    +   6푑 =   9 
     푎  + 2푑    =   5  
   −      −             −  

 

        4d     = 4  

d =
4
4

= 1 

d = 1 స  (1) ల  ాయ ా  
푎 + 2푑 = 5 

a + 2 (1) = 5 
a + 2 = 5 

a = 5 − 2 = 3 
푎 = 3    

  푎 = 푎 + 푑 = 3 + 1 = 4        
      푎 = 푎 + 2푑 = 3 + 2(1) = 3 + 2 = 5 

                      ∴     అంక   3, 4, 5.......................... 

 

 

17.  ퟕ  ే ంచబ ే మ డం ల సంఖ ల  అ ?  

మ డం ల సంఖ ల   100, 101, 102, … … … … … … … … 999 

7  ే ంచబ ే మ డం ల సంఖ ల   105, 112, 119, … … … … . .994 

వర స ప ల దం 7 ావ న ఇ  అంక        

దట పదం 푎 = 105  ,  푎 = 112 

ప ంతరం  d = 푎  − 푎 = 112 − 105 = 7 

అంక  n   వ పదం   a =  994అనుక ం ం  

అంక  ల      n   వ పదం   a = a + (n − 1)d  
994 = 105 + (n − 1)(7) 
994 = 105 + 7(n − 1) 

994 = 105 + 7n − 7 
994 = 98 + 7n   
994− 98 = 7n  

7n = 896 

 n =
896

7
  

 n = 128 
∴   ావ న   7  ే ంచబ ే మ డం ల సంఖ ల  128  ఉ  

 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

https://youtu.be/M3diqYg1T64 

click this link watch video 

https://youtu.be/FyU1iwNBQGs 

click this link watch video 
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ퟏퟎ,ퟕ,ퟒ , …......,−ퟔퟐ   అంక ల  వ  నుం  11 వ పదమ ను కను నుమ  

ఇ న అంక    10, 7, 4 , …......,−62 

దట పదం 푎 = 10,  푎 = 7 

ప ంతరం  d = 푎  − 푎 = 7− 10 = −3 

అంక  n   వ పదం   a =  −62  అనుక ం ం  

అంక  ల      n   వ పదం   a = a + (n− 1)d  
−62 = 10 + (n− 1)(−3) 
−62 = 10− 3(n− 1) 
−62 = 10 − 3n + 3 
−62 = 13 − 3n   

3n = 13 + 62  
3n = 75 

 n =
75
3

  

 n = 25 
∴   అంక ల  25  ప ల  ఉంట  

 వ  నుం  11 వ పదమ  అన ా దట నుం  15 వ పదమ  అగ ను 

a = a + 14 d = 10 + 14(−3) = 10 − 42 =  −32 
వ  నుం  11 వ పదమ  −32 అగ ను .  

 

풂ퟏ = ퟐ,풂ퟑ = ퟐퟔ అ న 풂ퟐ ను కను నుమ ? 

ాధన:  푎 = 2, 푎 = 26 

푎 = a + 2d = 26 
2 + 2d = 26  
 2d = 26− 2 

 2d = 24  

d =
24
2

   

 d = 12 
푎 = 푎 + 푑 = 2 + 12 = 14 

∴ 푎  = 14 

 

ퟑ,ퟖ,ퟏퟑ, … . .ퟐퟓퟑ అంక  క  వ  నుం  ퟐퟎ  వ పదమ ను కను నుమ  HW 

 
అంక ల    퐧  ప ల తం తం  

https://youtu.be/AU0ohsj9Pfo 
click this link watch video 
  

 
 

https://youtu.be/M3diqYg1T64
https://youtu.be/FyU1iwNBQGs
https://youtu.be/AU
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18. ퟏퟔ,ퟏퟏ.    ퟔ… … …  అంక ల    ퟐퟑ   ప ల తం కను నుమ . 
 

 

19. ాధన  :ఇ న అంక  

                       16, 11.    6 … … … ... 

                దట పదం 푎 = 16,  푎 = 11 

                  ప ంతరం  푑 = 푎  − 푎 = 11 − 16 =  −5 

అంక ల    n ప ల తం =  s =
n
2 [2a + (n − 1)d] 

అంక ల    23   ప ల తం  s =
23
2 [2(16) + 22(−5)] 

23
2 [32− 110] =

23
2 (−78) = 23(−39) = −897 

అంక ల    23   ప ల తం  (−897) 
 

 

 

퐻푊 

20. 11, 8, 5, 2 . . . . . అంక ల  −  150  వ ంట ం ో  ల ో  కను నుమ  
21. 3 ే ంచబ  ే ండం ల సంఖ ల  అ ? 
22. 11  ే ంచబ  ేమ డం ల సంఖ ల  అ ? 
23. 10  మ య   250ల మధ  గల 4 క  గ ణజ ల సంఖ ను కను నుమ  

 

24. ఒక అంక ల  ퟒ వ , ퟖవ  ప ల తం    ퟐퟒ   మ య   ퟔవ ,    ퟏퟎ  వ  ప ల 

 తం     ퟒퟒ  అ న  దట మ డ  ప లను కను నుమ .  
ాధన :   ఒక అంక ల  4 వ , 8వ  ప ల తం    24   

a + a = a + 3d + a + 7d = 24 
2a + 10d = 24..............(1) 

ఒక అంక ల  6 వ , 10వ  ప ల తం    44   

a + a = a + 5d + a + 9d = 44 
                                                      2a + 14d = 44...........................(2) 

స  (2) −  (1) యే ా 

    2푎    +   14푑 =  44 
     2푎    +  10푑 =   24  
     −      −             −  

 

             4d         = 20  

d =
20
4

= 5 

d = 5 స  (1) ల  ాయ ా  
2푎 + 10푑 = 24 

2a + 10 (5) = 24 
2a + 50 = 24 

2a = 24− 50 = −26 

a =
−26

2
=  −13 

푎 = −13    
  푎 = 푎 + 푑 = −13 + 5 = −8       

      푎 = 푎 + 2푑 = −13 + 2(5) = −13 + 10 = −3 
∴     అంక  − 13,−8,−3, .......................... 
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25. ퟖ  ే ంచబ ే మ డం ల సంఖ ల  తం కను నం ? 

26. ఒక ప ల టల  దట వర సల  ퟐퟑ   గ ల  ెట  , ండవ వర సల  ퟐퟏ ెట  ,   మ డవ  వర సల  ퟏퟗ  ెట  

.......వ . వ  వర సల  5 ెట  వ న  గ ల  ెట వర సల ? 

27. 풂n = (n-1)(n-2)   0 
28. (-6)(d) ퟓ

ퟒ
25  

29. 5, 2 , -1,................ -22  
30. 10, 8, 6, ……………….. -28  

 

   ఒక అంక ల  దట పదం 10  మ య  దట 14 ప ల తం 1050  అ న ퟐퟎ వ పదమ ను కను నుమ . 

ఒక అంక ల  దట పదం 푎 = 10  మ య   

దట 14 ప ల తం S = 1050   

అంక ల    n ప ల తం =  s =
n
2 [2a + (n − 1)d] 

s =
14
2 [2(10) + 13d] 

1050 = 7 (20 + 13d) 
1050

7
= 20 + 13d 

150 = 20 + 13d 
150− 20 = 13d 

130 = 13 d 

d =
130
13 = 10 

అంక ల  20 వ పదమ  푎 = 푎 + 19푑 = 10 + 19(10) = 10 + 190 = 200 

అంక ల  20 వ పదమ  푎 = 200 

 

31. ퟐퟒ,ퟐퟏ,ퟏퟖ, … …  అంక ల  ఎ  ప ల తం ퟕퟖ అవ త ం .  

ాధన  :ఇ న అంక                              24, 21, 18, … …   

                దట పదం 푎 = 24,  푎 = 21 

                  ప ంతరం  푑 = 푎  − 푎 = 21 − 24 =  −3 

అంక ల    n ప ల తం =  s = 78 

అంక ల    n ప ల తం =  s =
n
2 [2a + (n − 1)d] 

78 =
n
2 [2(24) + (n − 1)(−3)] 

78 × 2 = n[48 − 3(n− 1)] 
156 = n(48− 3n + 3) 

156 = n(51 − 3n) 
156 = 51n − 3n  

3n − 51n + 156 = 0 
3(n − 17n + 52) = 0 
1n − 17n + 52 = 0 

n − 13n− 4n + 52 = 0 
n( n− 13 )− 4(n− 13) = 0 

(n− 13)(n− 4) = 0 
n− 13 = 0  ల    n− 4 = 0 

n = 13    ల        n = 4 
ప ల సంఖ  4  ల  13 
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1. (  ퟒ,ퟎ  )  మ య  (    ퟖ,ퟎ)అ  ండ  ందువ ల మధ  దూరం కను నం  

              ఇ న ండ  ందువ ల   A = (  4,0  ), B =  (    8, 0)

ండ  ందువ ల మధ  దూరం  =  (푥 − 푥 ) + (푦 − 푦 ) 

= (8 − 4) +  (0− 0)  
= (4) +  (0)  

= √16 + 0 √16 = 4  య ట  

 ందువ ల  푷 (   ퟕ, ퟖ )  మ య   푸 (  −ퟐ,ퟑ  )  ల మధ  దూరం కను నం 

ాధన         ఇ న ండ  ందువ ల  푃 (   7, 8 )  మ య   푄 (  −2, 3  )   

ండ  ందువ ల మధ  దూరం  =  (푥 − 푥 ) + (푦 − 푦 ) 

PQ =  (−2− 7) +  (3− 8)  
= (−9) + (−5)  

PQ =   √81 + 25 = √106 య ట  
2. మ ల ండ వ  ′푶′  నుం  푨  (  ퟕ,ퟒ  ) ల మధ  దూరం కను నం 

ాధన  ∶                    ఇ న ండ  ందువ ల   O = (0, 0),   퐴  (  7, 4  ) 

         మ ల ందువ  నుం  A ందువ క   దూరం = OA = (푥) + (푦)  

                                  (7) +  (4)  =√49 + 16 = √65 

3. ఒక ఖఖ ండం  క   ,  వ  ందువ ల  푴 ( ퟏ,−ퟑ   )  మ య     푵 ( −ퟒ,ퟒ   )  ల మధ  దూరంను దగ  

ండ  ద ాంశలక  కను నం  

ాధన :- ఒక ఖఖ ండం  క   ,  వ  ందువ ల  푀 ( 1,−3   )  మ య     푁 ( −4, 4   ) 

ండ  ందువ ల మధ  దూరం  =  (푥 − 푥 ) + (푦 − 푦 )  

MN = (−4− 1) +  4− (−3)    = (−5) +  (4 + 3) = 25 + (7) =   √25 + 49 

 = √74 = 8.6  య ట  
 ( − ퟓ,−ퟖ )  మ య  (− ퟓ,−ퟏퟐ  ) అ  ండ  ందువ ల  మధ  దూరం కను నం 

                       ఇ న ండ  ందువ ల  푃 (−5 ,−8 )  మ య   푄 (  −5,−12  )   

ండ  ందువ ల మధ  దూరం  =  (푥 − 푥 ) + (푦 − 푦 ) 

PQ = (−5− (−5)) +  (−12− (−8))  
= (−5 + 5) + (−12 + 8)  

= (0) + (−4)  
                                                                      = √0 + 16 = √16 = 4PQ = 4  య ట  

 

1. ందువ ల  (0, 0)     మ య  (36, 15) ల మధ  దూరం కను నం 

2. ందువ ల  푀 ( −8, 6   )       మ య    푁 ( 2, 0   )  ల మధ  దూరం కను నం 

3. ందువ ల  퐴(  4, 3  )     మ య   퐵(  8, 6 )   ల మధ  దూరం కను నం 

4. ( 8, 3   )మ య  ( −4, 3   ) అ  ండ  ందువ ల  మధ  దూరం కను నం 

 

7.    ర పక ఖ గణతం 

click this link open video 

https://youtu.be/AcuR3b0Y-UI 

 

48 |           Rajumaths.blogspot.com                    My Website                                N. RAJU                   
      Youtube :   Naiki Raju Academy             satveeracademy.com          S.A. Mathematics                                                                   

ందువ ల  ( 1, 7), (4 ,2) , (−1,−1)  మ య   (−4, 4)ల  ఒక చత రసం క  ాల  అవ య  చూపం .  
click this link open video this answer https://youtu.be/_IFYuRenkUg 

ధన : -  ఇ న   చత రసం క  ాల   A( 1, 7), B(4 ,2)  , C(-1, -1) D(-4, 4) 

ండ  ందువ ల మధ  దూరం  =  (푥 − 푥 ) + (푦 − 푦 )  

퐴퐵 = (4 − 1) + (2− 7) = (3) + (−5) = √9 + 25 = √34 
퐵퐶 = (−1− 4) + (−1− 2) = (−5) + (−3) = √25 + 9 = √34 
퐶퐷 = (−4− (−1)) + (4− (−1)) = (−4 + 1) + (4 + 1) = (−3) + (5) = √25 + 9 = √34 

퐷퐴 = (1 − (−4)) + (7 − 4) = (1 + 4) + (3) = (5) + (3) = √25 + 9 = √34  

 మ య  క ాల  

퐴퐶 = (−1 − 1) + (−1 − 7) = (−2) + (−8) = √4 + 64 = √68  
퐵퐷 = (−4− 4) + (4 − 2) = (−8) + (2) = √64 + 4 = √68  

భ జ ల  퐴퐵 = 퐵퐶 = 퐶퐷 = 퐷퐴 మ య  క ాల   퐴퐶 = 퐵퐷 
ావ న  퐴퐵퐶퐷 చత రసం అగ ను. 

 

5.  ందువ  (퐱 ,퐲 )అనున  ( ퟕ,ퟏ) మ య   (ퟑ,ퟓ)లక  సమ న దూరంల  ఉన  . 

అ న 퐱  మ య  퐲  ల సంబంధమ ను కను నం  

ఇ న ందువ ల  A = ( 7, 1)మ య  B = (3, 5)  P = (x , y )

A, B లక   P  ందువ  సమ న దూరంల  ఉన  ావ న  PA = PB

PA = PB 
(X − 7) + (Y− 1) = (X − 3) + (Y − 5) 

x + 7 − 2. x. 7 + y + 1 − 2. y. 1 = x +  3 − 2. x. 3 + y + 5 − 2. y. 5
x +  49− 14x + y + 1 − 2y =  x + 9 − 6x + y + 25 − 10y 

50 − 14x− 2y = 34 − 6x− 10y 
50 − 34 = −6x − 10y + 14x + 2y 

16 = 8x − 8y 
8 × 2 = 8(x − y) 

x − y = 2 



1. 푨 (ퟔ,ퟓ)  మ య  퐁 (−ퟒ,ퟑ) లక  సంమనదూరం ల  퐘 −అ ం ౖ ఉన  ందువ ల ర ప ాలను కను నం  

click this link open video this answer https://youtu.be/fACUQHU4Bcw 

ందువ ల  A = ( 6,5)మ య  B = (−4,3) 

Y −అ ం ౖ 푥 ర పకం  సున ావ న  ందువ  ర ప ాల   P = (0 , y ) అనుక ం ం 

మధ దూరం     =    (푥 − 푥 ) + (푦 − 푦 )  

A, B లక   P  ందువ  సమ న దూరంల  ఉన  ావ న  PA = PB

PA = PB 
(0 − 6) + (y − 5) = (0 − (−4)) + (y− 3) 

(−6) + y + 5 − 2. y. 5 = (4) + y + 3 − 2. y. 3
36 + y + 25 − 10y =  16 + y + 9 − 6y 

61 − 10y = 25 − 6y 
61 − 25 = −6y + 10y 

36 = 4y 

y =
36
4

= 9 

y = 9 
푌 −అ ం ౖ  ఉన  ందువ      =  푃(0,푦) = (0,9) 






 

 

 

https://youtu.be/AcuR
https://youtu.be/_IFYuRenkUg
https://youtu.be/fACUQHU
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1. ందువ  (x , y )అనున  ( −2 , 8) మ య   (−3,−5)లక  సమ న దూరంల  ఉన  . అ న x  మ య  y  ల 

సంబంధమ ను కను నం  

2. X − అ ం ౖ ఉంట  ందువ ల  (2,−5) మ య  ( −2, 9) లక  సమన దూరంల  నున  ందువ లను కను నం 




1. ందువ ల  (퐱,ퟕ)మ య  (ퟏ,ퟏퟓ) ల మధ దూరం  10 య ట   అ న 퐱 ల వ ఎంత

ందువ ల  (푥, 7)మ య  (1, 15)

మధ దూరం  10

మధ దూరం     =  (푥 − 푥 ) + (푦 − 푦 ) 

10 = (푥 − 1) + (7− 15)   
10 =  (푥 − 1) + (−8)   

100 = (푥 − 1) + 64  
 100− 64 = (푥 − 1)  

36 = (푥 − 1)  
푥 − 1 = √36   푥 − 1 = ±6 
푥 − 1 = 6      표푟   푥 − 1 = −6 

푥 = 6 + 1 = 7       표푟     푥 =  −6 + 1 = −5 
푥 ల వ   7 ల   5 



푯푾 ందువ ల  퐏(ퟐ , −ퟑ )మ య  퐐 (ퟏퟎ ,퐲) ల మధ దూరం  10 య ట   అ న 퐲 ల వ ఎంత


ందువ ల (ퟒ,−ퟑ ) మ య  ( ퟖ,ퟓ)  ల ే ఏర ే ఖ ఖండమ ను ퟑ:ퟏ  ష ల  అంతరం ా భ ంచు 

ందువ  ర ప ాల  కను నం . 

ాధన :   ఖ ఖండమ   , వ   ందువ ల  ందువ ల 

       A (4,−3)    B (8, 5)

 AB  ఖ ఖండంను   అంతరం ా భ ంచు ష   =푚 ∶ 푚  = 3 ∶ 1    

భజన సూతం   =
푚 푥 + 푚 푥
푚 +푚

,   
푚 푦 + 푚 푦
푚 +푚

  

=  
(3 × 8) + (1 ×  4)

3 + 1
 ,   

(3 ×  5) + (1 × −3)
3 + 1

 

=  
(24) + (4)

4
 ,   

(15) + (−3)
4

= 

=
28
4 ,

12
4  

= (7, 3) 
          ∴     భ ం ే ందువ  = (7, 3)

 










1. ందువ ల (ퟑ,ퟓ  ) మ య  ( ퟖ ,ퟏퟎ)  ల ే ఏర ే ఖ ఖండమ ను ퟐ: ퟑ  ష ల  అంతరం ా భ ంచు ందువ  ర ప ాల  కను నం .

2. ందువ ల (−ퟏ,ퟕ )మ య ( ퟒ ,−ퟑ)  ల ే ఏర ే ఖ ఖండమ ను ퟐ: ퟑ  ష ల  అంతరం ా భ ంచు ందువ  ర ప ాల  కను నం .

3. ందువ ల (퐚 + 퐛  , 퐚 − 퐛  ) మ య  ( 퐚− 퐛  , 퐚 + 퐛 )  ల ే ఏర ే ఖ ఖండమ ను ퟑ ∶ ퟐ  ష ల  అంతరం ా భ ంచు ందువ  

ర ప ాల  కను నం .

4. ందువ ల (ퟐ ,ퟕ ) మ య  (ퟏퟐ,−ퟕ  )  ల ే ఏర ే ఖ ఖండమ   క  మధ  ందువ  ర ప ాల  కను నం .



https://youtu.be/HV96yU36mus 
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ఉ  ퟏퟑ ∶ ందువ ల 퐀 (−ퟔ,ퟏퟎ)  మ య  퐁 (ퟑ , − ퟖ)  ల ే ఏర ే ఖ ఖండమ ను ందువ  (−ퟒ,ퟔ) ఏ ష ల  భ సుం  

ాధన : ఖ ఖండమ  , వ   ందువ ల  ందువ ల A (−6, 10)    B (3 , − 8) 

 AB  ఖ ఖండంను   భ ం ే ందువ   p = (−4, 6)   

భజన సూతం   =
풎ퟏ풙ퟐ + 풎ퟐ풙ퟏ
풎ퟏ + 풎ퟐ

,   
풎ퟏ풚ퟐ + 풎ퟐ풚ퟏ
풎ퟏ + 풎ퟐ

  

(−4, 6) =  
(푚 × 3) + (푚 × −6)

푚 + 푚  ,   
(푚 × −8) + (푚 × 10)

푚 + 푚  

(−4, 6) =  
(3푚 ) + (−6푚 )

푚 + 푚
 ,   

(−8푚 ) + (10푚 )
푚 + 푚

 

ండ  ందువ ల  సమ నం ావ న x, y  ర ప ాల  సమ నం  

−4 =
(3푚 ) + (−6푚 )

푚 + 푚  

−4(푚 + 푚 ) = 3푚  − 6푚  
−4푚 − 4푚 = 3푚  − 6푚  
−4푚 − 3푚 =  −6푚 + 4푚  

−7푚 =  −2 
푚
푚

=
−2
−7

 

푚
푚 =

2
7 

푚 ∶ 푚 = 2: 7 
భ ం  ే ష   푚 ∶ 푚 = 2: 7 

 



ందువ ల (ퟑ,ퟎ ) మ య  (−ퟏ , ퟒ )  ల ే ఏర ే ఖ ఖండమ   క  మధ  ందువ  ర ప ాల  కను నం 

click this link watch video https://youtu.be/PWhL5kMmA6Y 

ఖ ఖండమ   క   వ  ందువ  ర ప ాల  A = (3, 0 ), B = (−1 , 4 ) 

మధ  ందువ =
풙ퟏ + 풙ퟐ

ퟐ
,   
풚ퟏ + 풚ퟐ

ퟐ
 

=
3 + (−1)

2
,

0 + 4
2

 

=
2
2 ,

4
2  

మధ  ందువ = (1, 2) 








https://youtu.be/kExLEjTWrWk 

click this link watch video 

 

https://youtu.be/HV
https://youtu.be/PWhL
https://youtu.be/kExLEjTWrWk


 

51 |           Rajumaths.blogspot.com                    My Website                                N. RAJU                   
      Youtube :   Naiki Raju Academy             satveeracademy.com          S.A. Mathematics                                                                   

1. AB ా సం ా గల వృతం క  ందం (2,−3 )  మ య  ఒక ందువ   B (1,−4) అ న A  ందువ  క  ర ప ాల  

కను నం .

వృతం క  ందం (2,−3 )

ా సం ఒక వర  ందువ   B (1,−4)

వృతం క  ందం ా సంనక  మధ  ందువ    అగ ను 

వృతం ా సంనక  మ క  వర    ందువ    A (x, y) 

అనుక ం ం  

మధ  ందువ =
푥 + 푥

2 ,   
푦 + 푦

2  

(2,−3 ) =
x + 1

2 ,
y − 4

2  

ండ  ందువ ల  సమ నం ావ న x, y  ర ప ాల  సమ నం  

2 =
x + 1

2 ,        − 3 =
y − 4

2 

4 = x + 1         , −6 = y− 4
x = 4 − 1,     y = −6 + 4

x = 3, y = −2
ా సంనక  మ క  వర    ందువ    A (x, y) = (3,−2)









ఉ  14 : ందువ ల    퐀 (ퟐ,−ퟐ  )  మ య  퐁 (−ퟕ , ퟒ )  ల ే ఏర డ  ఖ ఖండమ   క  కరణ ందువ ల  కను నం .

కరణ ందువ ల  అన ా ఒక ఖ ఖండమ ను 1: 2  మ య   2: 1 ష ల   భ ంచు ందువ ల  

ఖ ఖండమ   , వ   ందువ ల  ందువ ల A (2,−2)    B (−7, 4)

AB  ఖ ఖండంను  1 ∶ 2  ష   భ ంచు ందువ   P అనుక ం ం  풎ퟏ ∶ 풎ퟐ = 1: 2    

భజన సూతం   =
풎ퟏ풙ퟐ +풎ퟐ풙ퟏ
풎ퟏ +풎ퟐ

,   
풎ퟏ풚ퟐ +풎ퟐ풚ퟏ
풎ퟏ +풎ퟐ

  

P =  
(ퟏ× −ퟕ) + (ퟐ×  ퟐ)

ퟏ + ퟐ  ,   
(ퟏ ×  ퟒ) + (ퟐ×−ퟐ)

ퟏ+ ퟐ  

P =  
(−7) + (4)

ퟑ
 ,   

(4) + (−4)
ퟑ

= 

=
3
3

,
0
3

 

P = (1, 0) 
∴     భ ం ే ందువ  = (1,0) 

AB  ఖ ఖండంను  2 ∶ 1  ష   భ ంచు ందువ   Q అనుక ం ం  =풎ퟏ ∶ 풎ퟐ = 1: 2    

భజన సూతం   =
풎ퟏ풙ퟐ +풎ퟐ풙ퟏ
풎ퟏ +풎ퟐ

,   
풎ퟏ풚ퟐ +풎ퟐ풚ퟏ
풎ퟏ +풎ퟐ

  

Q =  
(ퟐ×−ퟕ) + (ퟏ×  ퟐ)

ퟏ+ ퟐ
 ,   

(ퟐ ×  ퟒ) + (ퟏ× −ퟐ)
ퟏ+ ퟐ

 

=  
(−14) + (2)

ퟑ
 ,   

(8) + (−2)
ퟑ

= 

=
−12

3
,

6
3

 

= (−4, 2) 
∴     భ ం ే ందువ  = (−4, 2) 

∴      కరణ ందువ ల 푃(1,0)  Q(−4, 2)






 

https://youtu.be/PWhL5kMmA6Y 

click this link watch video 

https://youtu.be/eJtTnwlvVm0 

 

52 |           Rajumaths.blogspot.com                    My Website                                N. RAJU                   
      Youtube :   Naiki Raju Academy             satveeracademy.com          S.A. Mathematics                                                                   

5. ందువ ల     (ퟐ,−ퟔ  )  మ య   (−ퟒ ,   ퟖ )  ల ే ఏర డ  ఖ ఖండమ   క  కరణ ందువ ల  కను నం . 

6. ందువ ల     (–  ퟑ , −ퟓ  )  మ య   (−ퟔ ,   − ퟖ)  ల ే ఏర డ  ఖ ఖండమ   క  కరణ ందువ ల  కను నం . 

7. ందువ ల    퐀 (ퟒ,−ퟏ )  మ య  퐁 (−ퟐ , −ퟑ )  ల ే ఏర డ  ఖ ఖండమ   క  కరణ ందువ ల  కను నం . 


2. ందువ ల (ퟒ.−ퟔ ), ( ퟐ,−ퟐ ) మ య  (ퟐ,ퟓ )  ల  ా ల ా గల భ జం క  గ ర త  ందం కను నం .

భ జం క  ా ల (4.−6 ), ( 2,−2 ) మ య  (2, 5 )

భ జం క  గ ర త  ందం 푮 =  풙ퟏ 풙ퟐ 풙ퟑ
ퟑ

,   풚ퟏ 풚ퟐ 풚ퟑ
ퟑ



퐺 =
4 + 2 + 2

3
,

−6 + (−2) + 5
3

 

=
8
3

,
−8 + 5

3
 

=
8
3

,
−3
3

 

∴     భ జం క  గ ర త  ందం 푮 = ,−1 



ందువ ల (ퟐ,ퟑ  ), ( 풙, 풚 ) మ య  (ퟑ,−ퟐ  )ల  ా ల ా గల భ జం క  గ ర త  ందం( 풙, 풚 )అ న ( 풙, 풚 )    కను నం .

భ జం క  ా ల  (2, 3  ), ( 푥, 푦 ) మ య  (3,−2  )   

భ జం క  గ ర త  ందం 푮 = ( 푥, 푦 )   

భ జం క  గ ర త  ందం 푮 =  풙ퟏ 풙ퟐ 풙ퟑ
ퟑ

,   풚ퟏ 풚ퟐ 풚ퟑ
ퟑ



( 푥, 푦 )    =
2 + 푥 + 3

3
,

3 + 푦 + (−2)
3

 

( 푥, 푦 )    =
5 + 푥

3
,

1 + 푦
3

 

ండ  ందువ ల  సమ నం ావ న x, y  ర ప ాల  సమ నం  

푥 =
5 + 푥

3
   ,         푦 =

1 + 푦
3

 

  3푥 = 5 + 푥  ,     3푦 = 1 + 푦 
3푥 − 푥 = 5,                   3푦 − 푦 = 1   

 2푥 = 5  ,                 2푦 = 1  

 푥 =
5
2

,      푦 =
1
2

 

∴       = ( 푥, 푦 ) =
5
2

,
1
2

 









ందువ ల (5, -6) మ య  (-1, -4) ల ే ఏర డ  ఖ ఖండమ ను Y – అ మ  ఏ ష ల  భ సుం  ఆ ఖండన ందువ  కను నుమ   

ాధన :  ందువ ల  퐴 (5,−6) మ య  퐵(−1,−4) ల ే ఏర డ  ఖ ఖండమ  퐴퐵 ను  

Y – అ మ  భ ం ే ష   푚 ∶ 푚  అనుక ం ం. 

భజన సూతం   =
푚 푥 + 푚 푥
푚 + 푚

,   
푚 푦 +푚 푦
푚 + 푚

  

Q =  
(푚 ×−1) + (푚 ×  5)

푚 +푚
 ,   

(푚 ×−4) + (푚 ×  −6)
푚 +푚

 

=  
−1푚 + 5 푚
푚 +푚  ,   

(−4 푚 − 6 푚 )
푚 + 푚 = 

Y – అ మ ౖ ఉన  ందువ  క  ర ప ాలల  X – ర పకం సున  ావ న  

−1푚 + 5 푚
푚 + 푚

= 0 

−1푚 + 5 푚 = 0 
1푚 = 5 푚  
푚
푚

=
5
1

  

퐴퐵 ను  Y – అ మ  భ ం ే ష   5 ∶ 1 

 




 

https://youtu.be/41Ti9uEonAg 

https://youtu.be/41Ti9uEonAg 

click this link watch video 

https://youtu.be/-KjyXwj6zuo 

click this link watch video 

https://youtu.be/PWhL
https://youtu.be/eJtTnwlvVm
https://youtu.be/
https://youtu.be/
https://youtu.be/-KjyXwj
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1. ందువ ల (ퟑ.−ퟓ  ), ( −ퟕ, ퟒ ) మ య  (ퟏퟎ,−ퟐ  )  ల  ా ల ా గల భ జం క  గ ర త  ందం కను నం .

2. ందువ ల (−ퟏ, ퟑ  ), ( ퟔ ,−ퟑ ) మ య  (−ퟑ , ퟔ  )  ల  ా ల ా గల భ జం క  గ ర త  ందం కను నం .

3. ందువ ల (ퟔ  , ퟐ  ), ( ퟎ , ퟎ ) మ య  ( ퟒ ,−ퟕ  )  ల  ా ల ా గల భ జం క   గ ర త  ందం కను నం .

4. ందువ ల ( ퟏ ,−ퟏ ), ( ퟎ , ퟔ ) మ య  (–  ퟑ , ퟎ  )  ల  ా ల ా గల భ జం క  గ ర త  ందం కను నం . 




  

https://youtu.be/sIWS89c2abE click this link watch video  







ఒక ఖ ఖండం క   , వ  ందువ ల  వర స ా (ퟐ,ퟑ), (ퟒ,ퟓ)ఆ ఖ ఖండం  క  ాల  కను నం 

 ాధన  :     ఒక ఖ ఖండం క   , వ  ందువ ల  (2, 3), (4, 5)

                             ఖ ఖండం  క  ాల   m = 

푚 =
5− 3
4− 2 =

2
2 = 1

8. 푨  (ퟑ,ퟐ)   푩(−ퟖ, ퟐ) ల  ఒ  ఖ ౖ ఉన  ఆ ఖ ాల  కను నం  

ాధన :   ఇ న ందువ ల  퐴  (3, 2)   퐵(−8, 2) 

ఖ ాల   푚 =
푦 − 푦
푥 − 푥 

푚 =
2 − 2
−8 − 3 =

0
−11 = 0

ాల  m = 0


https://youtu.be/Kil9fTM_nsE 

click this link watch video 

9.    푨 (ퟒ,−ퟔ),푩( ퟕ, ퟐ)  ల  ఒ  ఖ ౖ ఉన  ఆ ఖ ాల  కను నం  

10.  ఈ ంద ఇ న ండ  ందువ ల గ ం   ఖ ాల  కను నం  

풊)      푨 (ퟒ,−ퟔ),푩( ퟕ, ퟐ)  풊풊 )    푨 (ퟖ,−ퟒ),푩( −ퟒ,ퟖ) 풗)  푨   (−ퟒ,ퟐ)  푩 (−ퟒ,−ퟐ)

풊풊풊)   푨 (−ퟐ,− ퟓ )푩( ퟏ,−ퟕ) 풊풗)   푨  (ퟐ,ퟏ)       푩(ퟐ,ퟔ) 풗풊) 푨  (−ퟐ,ퟖ)푩 (−ퟐ,−ퟐ)

 
ందువ ల  (ퟐ,ퟓ)మ య  (풙,ퟑ) ల గ ం   ఖ  ాల  ퟐ అ న   ల వను 풙  కను నుమ   

ాధన :   ఇ న ందువ ల  퐴  (2,5)   퐵(푥, 3) 

 ఖ  ాల  m = 2 

 ఖ  ాల  푚 = 



2 =
3 − 5
푥 − 2

 2(푥 − 2) = −2 
2푥 − 4 =  −2 
 2푥 = −2 + 4  

 2푥 = 2
 푥 = 1  

 
11. ందువ ల  (−ퟕ,−ퟒ) మ య  (−ퟐ,풂 ) ల గ ం   ఖ  ాల  ퟒఅ న 풂  ల వను కను నుమ 
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  ండ  భ జ ల  సర ాల  ా ాలంట ఏ ఏ యమ ల  ాటం   

ండ  భ జ ల  సర ాల  ా ాలంట  

 ాట అనుర ప ణ ల  సమ నం ా ఉం   మ య   

ాట అనుర ప భ జ ల  ఒ  ష ల  ఉం  

 ాథ క  అను ాత ి ంతమ

ల ్ ంతం  పణ 
 

2.     ∆퐴퐵퐶 ల  퐵퐶 ∥ 퐷퐸 మ య   =   ,퐴퐶 = 5.6 푐푚 అ న 퐴퐸 ల వ ఎంత ?  

ాధన   ∆푨푩푪ల  푩푪 ∥ 푫푬         ాథ క  అను ాత ి ంతమ  నుం  
푨푫
푫푩 =

푨푬
푬푪

ా   
푨푫
푫푩

=
ퟑ
ퟓ

  ావ న   
푨푬
푬푪

=
ퟑ
ퟓ

 

AC = 5.6 ం.  
푨푬

푨푪 − 푨푬
=
ퟑ
ퟓ

 

푨푬
ퟓ.ퟔ − 푨푬

=
ퟑ
ퟓ

 

 

అడ గ ణ ారం ేయ ా            5 AE = 3(5.6− AE) 

5  AE = 16.8− 3  AE 
5  AE +   3 AE = 16.8 

8   AE =   16.8 

AE =
16.8

8
= 2.1 

AE =   2.1   ం.  
 

ퟑ.∆푨푩푪ల  푨푩 ∥ 푳푴మ య  푨푳 = 풙 − ퟑ, 푨푪 = ퟐ풙, 푩푴 = 풙 − ퟐ,푩푪 = ퟐ풙 + ퟑఅ న 풙 ల వ ఎంత ?

ాధన               ∆퐴퐵퐶ల  퐵퐶 ∥ 퐿푀           

                ాథ క  అను ాత ి ంతమ  నుం  
퐴퐿
퐴퐶 =

퐵푀
퐵퐶 

푥 − 3
2푥

 =
푥 − 2

2푥 + 3


(푥 − 3)(2푥 + 3) = (2푥)(푥 − 2) 
 

2푥 + 3푥 − 6푥 − 9 = 2푥 − 4푥

−3푥 − 9 = −4푥

4푥 − 3푥 = 9

푥 = 9 

 

   

 

ퟖ.  సర ప  భ జ ల  

 

https://youtu.be/oC4EOx3fPaA 
click this link watch video 

https://youtu.be/32U04R70GRs 

https://youtu.be/yD0J2vln2eU 

click this link watch video 

https://youtu.be/sIWS
https://youtu.be/Kil
https://youtu.be/oC4EOx3fPaA
https://youtu.be/32U04R70GRs
https://youtu.be/yD0J2vln2eU


푐푙푖푐푘 푏푙푢푒 푐표푙표푟 푙푖푛푘 푖푛 푝푑푓 푓푖푙푒푠 표푟           푆푐푎푛 푄푅 푐표푑푒 푤푖푡ℎ 푔표표푔푙푒 푙푒푛푠 푎푝푝  푤푎푡푐ℎ 푠표푙푢푡푖표푛 푣푖푑푒표푠 
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4.    ∆푃푄푅  ల  భ జ ల  푃푄 మ య  푃푅ల ౖ ందువ ల  వర స ా 퐸   మ య  퐹మ య 

 푃퐸 = 3.9 푐푚,퐸푄 = 3 푐푚,   푃퐹 = 3.6 푐푚,퐹푅 = 2.4 푐푚అ న 퐸퐹 ∥ 푄푅అవ  ా ో ెలపం  

ాధన :-  ∆푷푸푹  ల  భ జ ల  푷푸 మ య  푷푹ల ౖ 

ందువ ల  వర స ా 푬   మ య  푭

 푷푬 = ퟑ.ퟗ 풄풎,푬푸 = ퟑ 풄풎, 
 푷푭 = ퟑ.ퟔ 풄풎,푭푹 = ퟐ.ퟒ 풄풎

PE
EQ =

3.9
3 = 1.3

PF
FR

=
3.6
2.4

=
36
24

=
3
2

= 1.5

PE
EQ ≠

PF
FR

ాథ క  అను ాత ి ంత పర ం నుం  퐸퐹 ∦ 푄푅

 



ퟓ.     ∆푨푩푪  ల  భ జ ల  푨푩 మ య  푨푪 ల  ౖ ందువ ల  వర స ా 푫 మ య  푬మ య  

푨푫 = ퟏ.ퟐퟔ  풄풎,푨푬 = ퟐ. ퟓퟐ 풄풎,푨푩 = ퟏ. ퟖ  풄풎,푨푪 = ퟑ. ퟔ 풄풎 అ న 푩푪 ∥ 푫푬 అవ  , ా ో  లెపం 

ాధన : ∆푨푩푪  ల  భ జ ల  푨푩 మ య  푨푪 ల ౖ   

            ందువ ల  వర స ా 푫 మ య  푬

푨푫 = ퟏ.ퟐퟔ  풄풎,푨푬 = ퟐ.ퟓퟐ 풄풎, 
푨푩 = ퟏ.ퟖ  풄풎,푨푪 = ퟑ.ퟔ 풄풎

AD
AB =

1.26
1.80 =

12.6
18 = 0.7

AE
AC

=
2.52
3.6

=
25.2
36

= 0.7

AD
AB

=
AE
AC



ాథ క  అను ాత ి ంత నుం  푩푪 ∥ 푫푬





HW         ퟕ.         ∆푷푸푹 ల  భ జ ల  푷푸మ య  푷푹ల  ౖ ందువ ల  వర స ా 푬 మ య  푭మ య  

푷푬 = ퟒ 풄풎,푬푸 = ퟒ.ퟓ 풄풎,푷푭 = ퟖ 풄풎,푭푹 = ퟗ 풄풎  అ న 푬푭 ∥ 푸푹అవ  , ా ో ెలపం  . 

6.    ండ   సర ప భ జ ల  చుట లతల  వర స ా  30  ం.  మ య  20  ం.   దట భ జంల  ఒక భ జం లత 

12   ం.  అ న ండవ భ జంల   అనుర పభ జం లతను కను నం  

ండ   సర ప భ జ ల  చుట లతల  వర స ా  ퟑퟎ  ం.  మ య  ퟐퟎ  ం. 

ండ   సర ప భ జ ల  చుట లతల  ాట అనుర ప భ జ ల ష  సమ నం 

∆푨푩푪 ~ ∆푫푬푭  అ ం ం  
∆푨푩푪  చుట లత  
∆퐃퐄퐅  చుట లత

=
푨푩
푫푬



ퟑퟎ
ퟐퟎ =

ퟏퟐ
퐃퐄

ퟑ
ퟐ

=
ퟏퟐ
퐃퐄

 
  ퟑ  퐃퐄 = ퟏퟐ × ퟐ 

퐃퐄 =
ퟐퟒ
ퟑ

= ퟖ  ం.   


 

https://youtu.be/YpBw6Yh7VqQ 
푐푙푖푐푘 푡ℎ푖푠 푏푙푢푒 푐표푙표푟 푙푖푛푘  

https://youtu.be/YpBw6Yh7VqQ 
푐푙푖푐푘 푡ℎ푖푠 푏푙푢푒 푐표푙표푟 푙푖푛푘  

 

https://youtu.be/JNDrx7lIjkM 

푐푙푖푐푘 푡ℎ푖푠 푏푙푢푒 푐표푙표푟 푙푖푛푘  
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ퟖ        ퟏ.ퟔퟓ  డవ  గల ఒక వ  డ డవ  1.8  అ ే సమయంల  ఒక ప సంభమ  ퟓ.ퟒ  డవ  గల 

డను ఏర ర న,ఈ ప సంభమ  డవ  ఎంత ?

∆퐴퐵퐶 మ య   ∆푃푄푅 లల   

∠B = ∠Q = 90   
∠C = ∠R     (AC PR,   ఏ సమయంల ౖ  ఒ  ాంతమ ల  సూర  రణ ల  సమ ంత ాల    
∆퐴퐵퐶 ~ ∆푃푄푅   (   సర ప యమం నుం  ) 

퐴퐵
푃푄 =

퐵퐶
푄푅             ( సర ప భ జ ల అనుర ప భ జ ల  సమ నం ) 

1.65
푃푄 =

1.8
5.4 

1.65
푃푄 =

18
54 

1.65
푃푄 =

1
3` 

PQ = 1.65 × 3 = 4.95   
ఆ ప సంభమ  డవ   4.95   .  

ퟗ.         ퟒ   డవ  గల సంభమ  6   డవ  గల డను ఏర ర ను . అ ే సమయంల  దగరల  గల భవనం 

 ퟐퟒ   డవ  గల డను ఏర ర న ఆ భవనం ఎత  ఎంత ?   

∆퐴B퐶 మ య   ∆푃푄푅 లల   

∠B = ∠Q = 90   
∠C = ∠R     (AC , PR,   ఏ సమయంల ౖ  ఒ  ాంతమ ల  సూర  రణ ల  సమ ంత ాల   

∆퐴퐵퐶 ~ ∆푃푄푅   (   సర ప యమం నుం  ) 
퐴퐵
푃푄 =

퐵퐶
푄푅             ( సర ప భ జ ల అనుర ప భ జ ల  సమ నం ) 

6
24 =

4
푃푄 

1
4

=
4
푃푄

 

PQ = 4 × 4 = 16   
ఆ భవనం ఎత    16    .

10.         18 టర డవ  గల ఒక ల వ  సంభం ౖ నక  24 టర డవ  గల ఒక గ కటబ న .భ ౖ సంభం 

నుం  ఎంత దూరంల  ఆ క ను ా న ఆ గ గ త  ా ఉండ ను

సంభం డవ    퐁퐂 = ퟏퟖ       

   గ  డవ    퐀퐂 = ퟐퟒ 

ౖ ా ా  ి ంతం నుం  

퐴C = 퐴퐵 + 퐵퐶  
24 = 18 + 퐵퐶 

ퟓퟕퟔ = ퟑퟐퟒ + 퐵퐶 

퐵퐶 = 576− 324 = 252

퐵퐶 = √36 × 7 = 6√7 







 

 

https://youtu.be/1Ott6Dv2AcY 

푐푙푖푐푘 푡ℎ푖푠 푏푙푢푒 푐표푙표푟 푙푖푛푘  
 

https://youtu.be/1Ott6Dv2AcY 

푐푙푖푐푘 푡ℎ푖푠 푏푙푢푒 푐표푙표푟 푙푖푛푘  
 

https://youtu.be/HuUtLTDj2LY 

푐푙푖푐푘 푡ℎ푖푠 푏푙푢푒 푐표푙표푟 푙푖푛푘  

https://youtu.be/YpBw6Yh7VqQ
https://youtu.be/YpBw6Yh7VqQ
https://youtu.be/JNDrx7lIjkM
https://youtu.be/1Ott6Dv2AcY
https://youtu.be/1Ott6Dv2AcY
https://youtu.be/HuUtLTDj2LY
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 ౖ గర ంతం పణ   


    25  డవ  గల ె న డ ౖ  20 ఎత నగల ట   క చున అ నఆ ె న 

అడ గ  గమ  డనుం ఎంతదూరంల ఉన 

ె న డవ  25  

ౖ ా ా  ి ంతం నుం  

퐴C = 퐴퐵 + 퐵퐶  … ..
25 = 20 + 퐵퐶  … ..
ퟔퟐퟓ = ퟒퟎퟎ+ 퐵퐶 

퐵퐶 = 625 − 400 = 225
퐵퐶 = √225 = 15  

ావ న ె న అడ గ  గమ  ల ౖ డ నుం  15   

దూరమ ల  ఉన 

 
 

17.         6   మ య  11    డవ  గల ండ  సం ల  ఒక చదు ౖన ల ౖ ఉ  . ఆ ండ  సం ల అడ గ  ాల 

మధ  దూరమ  12  అ న ఆ ండ  సం ల ౖ నల మధ  దూరం ఎంత ?

ండ  సం ల ఎత ల   퐴퐵 = 6   మ య  퐶퐷 =11   

ండ  సం ల మధ  దూరం 퐴퐶 = 퐵퐸 =12 

ఆ ండ  సం ల ౖ నల మధ  దూరం  퐵퐷

ౖ ా ా  ి ంతం నుం  

퐵퐷 = 퐵퐸 +퐷퐸  … ..
퐵퐷 = 12 + 5  … ..

퐵퐷 = 144 + 25 = 169
퐵퐷 = √169 = 13  



ퟏퟖ.      ఒక లంబ ణ భ జమ ల  కరం  అ  న  భ జం టంప  క  6  ఎక వ మ డవ భ జం కరమ  క  2          

                   తక వ అ న ఆ భ జ భ జ లను కను నుమ  

푺풐풍풖풕풊풐풏 ∶ అ  న  భ జం   풙   అప డ  కరం =  (ퟐ풙 +  ퟔ)  

మ య   మ డవ భ జం  =  (ퟐ풙 +  ퟔ − ퟐ)   = (ퟐ퐗 − ퟒ)  
ౖ ా ా  ి ంతం నుం 

푨퐂ퟐ = 푨푩ퟐ +푩푪ퟐ  … ..
(ퟐ풙 +  ퟔ)ퟐ =  풙ퟐ  +  (ퟐ풙 +  ퟒ)ퟐ

ퟒ풙 ퟐ +  ퟐퟒ풙 +  ퟑퟔ = 풙 ퟐ  +  ퟒ풙 ퟐ  +  ퟏퟔ풙 +  ퟏퟔ 
ퟒ풙 ퟐ +  ퟐퟒ풙 +  ퟑퟔ = ퟓ풙 ퟐ  +  ퟏퟔ풙 +  ퟏퟔ 
ퟎ = ퟓ풙 ퟐ  +  ퟏퟔ풙 +  ퟏퟔ − ퟒ풙 ퟐ −  ퟐퟒ풙−  ퟑퟔ 
풙 ퟐ −  ퟖ풙 −  ퟐퟎ =  ퟎ 
(풙 −  ퟏퟎ) (풙 +  ퟐ)  =  ퟎ 

푿 − ퟏퟎ = ퟎ  ల    풙+ ퟐ = ퟎ 
풙 =  ퟏퟎ  ల   풙 =  −ퟐ 

 풙 అ  భ జ భ జం ావ న ర ణ ల వ ా రదు  
∴  풙 =  ퟏퟎ 

అందువలన ఆ భ జ భ జ ల    ퟏퟎ  ,   ퟐퟔ  మ య     ퟐퟒ   

 



https://youtu.be/HuUtLTDj2LY 
푐푙푖푐푘 푡ℎ푖푠 푏푙푢푒 푐표푙표푟 푙푖푛푘  
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18 ండ  భ జ ల  ఒక ణం ఇ న  సర ప భ జం ా ణం  https://youtu.be/ePTEQVQFenc 
19 మ డ   భ జ ల  ఇ న  సర ప భ జం ా ణం https://youtu.be/t5gWexdYpi8 

 
 
 
ퟏ.           ퟗ   ం. . ా ారం   గల వృ    ందం నుం  ퟏퟓ ం.  దూరంల  ఒక ందువ   

 కలదు  అ న ఆ ందువ   నుం   వృ  యబ న  స ర ఖ డవ  కను నుమ . 
వృత ా ారం r = 9  ం.  

వృత ందం నుం  బ హ  ందువ క  దూరం  = d =  15 ం.  

వృ  యబ న  స ర ఖ డవ = T = d − r = 15 − 9  
= √225− 81 = √144 = 12     

 

3.  ퟓ  ం. . ా ారం   గల వృ  퐏퐐  స ర ఖ  퐏 వద ం  . వృత    ందం    O′నుం   
స ర ఖ ౖ గల ందువ   퐐 నక  దూరం 퐎퐐 = ퟏퟐ ం.  అ న  퐏퐐 డవ    కను నుమ    

వృత ా ారం 푂푃 =  r = 5  ం.  

వృత ందం నుం  స ర ఖ  ౖగల ందువ    దూరం   

                                          = OQ =  12 ం.  
వృత స ర  ఖ స ర  ందువ  వద  ా ా ా  లంబమ   

∠OPQ = 90  
∆푂푃푄 ల    ౖ గర  ి ంతమ  నుం   

푂푄 = 푂푃 + 푃푄  
 12 = 5 + 푃푄  

144 = 25 + 푃푄    
푃푄 = 144− 25 = 119 

వృ  యబ న  స ర ఖ డవ = PQ = √119 

 

 
 

   5 ం.   మ య    3 ం.  ా ారం  ండ  ఏక ంద వృ ల  యబ .  న  వృ  స ం ే ద 

వృతం క  జ  డవ  కను నుమ . 

ఏక ంద వృతల ా ారం  퐑 = ퟓ ం.  ,       퐫 =   ퟑ ం.    
퐀퐁 న  వృ  స ర  ఖ అ న  

వృత స ర  ఖ స ర  ందువ  వద  ా ా ా  లంబమ   

∠퐎퐃퐀 = ퟗퟎퟎ 
∆푶푨푫 ల    ౖ గర  ి ంతమ  నుం   

푶푨ퟐ = 푶푫ퟐ + 푨푫ퟐ 
 ퟓퟐ = ퟑퟐ + 푨푫ퟐ 
ퟐퟓ = ퟗ + 푨푫ퟐ   

푨푫ퟐ = ퟐퟓ − ퟗ = ퟏퟔ 
  푨푫 = √ퟏퟔ = ퟒ 

퐀퐁 = ퟐ 퐀퐃 = ퟐ × ퟒ = ퟖ  ం.  

 

9.  వృ లక  స ర ఖల  మ య  ేదన ఖల   

https://youtu.be/5INdQnjQ1Pk 

https://youtu.be/5INdQnjQ1Pk 

https://youtu.be/HuUtLTDj2LY
https://youtu.be/ePTEQVQFenc
https://youtu.be/t5gWexdYpi8
https://youtu.be/5INdQnjQ1Pk
https://youtu.be/5INdQnjQ1Pk
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.ఒక వృ  యం . వృ  బ హ ంల   గల ఒక  ఖక  

సమ ంతరం ా ఒక స ర ఖ ను  , ఒక  ేధన ఖను యం  

 

 
5.        ‘O’ ందమ ా గల వృ  P అ  ందువ  బ హ ంల   కలదు.  P ందువ  గ ం  వృ  యబ న 

స ర ఖ ల  퐏퐀 మ య  퐏퐁  సమ నం అ  చూపం  

‘O’ ందమ ా గల వృ  P అ  బ   ందువ  푃퐴 = 푃퐵 

푂퐴,푂퐵,푂푃  లను కలపం   
∆OAP మ య  ∆OBP  లల  

  OA = OB      ( ఒ  వృత ా ా ాల  ) 
OP = OP   ( ఉమ  భ జం ) 

 అందువలన లం. క. భ  . సర  సమ న ీ కృతం ప ారమ  ∆OAP ≅ ∆OBP 

సర  సమ న భ జ లల  అనుర ప ాల  సమ నం 

 నుం  PA = PB అగ ను 

 
 

  

ퟔ.     퐀퐁퐂퐃  చత ర జంల  అ  భ జ లను  ధం ా ఒక వృతం అంత ంచబ న   
అ  퐏,퐐,퐑, 퐒 ందువ ల వద    퐀퐁 + 퐂퐃 = 퐁퐂 +퐃퐀  అగ ను  

పటంల  చూ ిన ధం ా 

ABCD భ జ ల  AB, BC, CD, DA  లను వృతమ  P, Q, R, S ందువ ల వద 
స ం ం  

 బ హ  ందువ  ను  వృ  యబ న స ర ఖ డవ ల  సమ నం 

AP = AS 
BP = BQ  
 DR = DS   
CR = CQ 

ట  కల ప ా  

AP + BP +  DR + CR = AS + BQ + DS + CQ 
(AP + BP) + ( DR + CR) = (AS + DS) + (CQ + BQ) 

AB + CD = BC + DA 

 

2. 
ఏక ంద వ టల  ఇ  బ హ  వృతం  ౖ ందువ  నుం  

స ర  ఖల  యడం 
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https://youtu.be/ibmoLwTL0_E 

౩. 
బ హ  ందువ  నుం  వృ  

ండ  స ర  ఖల  యడం 
https://youtu.be/LighpD5QxT4 

1. ‘O’ ందమ ా గల వృతం క  ా ారం  6   ం. . వృతం ందం  ‘ O’  నుం  ందువ  P  క  గల 

దూరం OP = 10 ం.   అ న స ర ఖ డవ  PA  కను నుమ    

2. ఒక వృత ా సమ  వ  ందువ ల వద యబ న స ర  ఖల  సమ ంతరమ  చూపం   
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ퟏ.     ఒక ళం , ఒక సూపం , ఒక శంఖువ   ఒ  ఎత  , ఒ  ా ారం క య .  అ న  ాట వకతల 

ౖ ాల మ  ష  కను నుమ 

ళం , సూపం , శంఖువ   ా ారం 푟అనుక ం ం  

ళమ  ఎత  = ా సం = 2r

శంఖువ   ఎత  = సూపమ  ఎత  = ళమ  ఎత  = 2r

శంఖువ  ఏట ాల  ఎత  =√r + h = r + (2r) = √r + 4r = √5r = r√5

ళమ  ఉప తల ౖ ాల ం S = 4πr 

సూపమ  ఉప తల ౖ ాల ం S = 2 πrh = 2πr × 2r = 4πr 

శంఖువ   ఉప తల ౖ ాల ం= S = πrl = πr r√5 = √5 πr 

ఉప తల ౖ ాల మ  ష  S : S : S = 4πr ∶ 4πr :√5πr = 4: 4:√5

ퟐ.      ఒక సూపమ  ఉప తల ౖ ాల ం, శంఖువ  క  వకతల ౖ ాల మ నక  సమ నం ం ంట క  

భ ా ారమ ల  సమ నం అ న సూపం ఎత  శంఖువ  క  ఏట ాల  ఎత ల ష  ఎంత?

ాధన :−  సూపం , శంఖువ   ా ారం     r అనుక ం ం 

సూపం ఎత  "h", శంఖువ  ఏట ాల  ఎత  " 푙"  అనుక ం ం  
సూపమ  క  ఉప తల ౖ ాల ం = 2 πrh  ,    శంఖువ  క  వకతల ౖ ాల మ = 휋푟푙  
 సూపమ  ఉప తల ౖ ాల ం, శంఖువ  క  వకతల ౖ ాల మ నక  సమ నం  

 2 휋푟ℎ = 휋푟푙 
ℎ
푙

=
휋푟

2휋푟
=

1
2

 

సూపం క   ఎత  మ య     శంఖువ  క  ఏట ాల  ఎత ల ష     ℎ: 푙 = 1: 2 

3.      ఒక సూపం మ య   ఒక శంఖువ   సమ న  ా ారం మ య  ఎత   క య  అ న 

 ాట ఘనప మ ణమ లనష   3 ∶ 1 అ  చూప మ   

సూపం , శంఖువ   భ  ా ారం 푟, 

శంఖువ   ఎత  = సూపమ  ఎత  = h అనుక ం ం  

సూపమ  ఘనప మ ణమ  V = πr h

శంఖువ   ఘనప మ ణమ  V = πr h

సూపమ  ఘనప మ ణమ  మ య  శంఖువ   ఘనప మ ణమ ల ష  

V : V = πr h: πr h               = 1: = 3: 1

 

 

10.   త 

https://youtu.be/0cABjuznvC0 
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ퟒ.     ఒక ళం , ఒక సూపం , ఒక శంఖువ   ఒ  భ  ా ారం మ య  ఒ  ఎత  క య .  అ న  ాట 

ఘనప మ ణమ ల ష  కను నుమ  

ళం , సూపం , శంఖువ   ా ారం 푟అనుక ం ం 

ళమ  ఎత  = ా సం = 2r

శంఖువ   ఎత  = సూపమ  ఎత  = ళమ  ఎత  = 2r

ళం ఘనప మ ణమ  V = πr 

సూపమ  ఘనప మ ణమ  V = πr h = πr (2r) = 2πr 

శంఖువ   ఘనప మ ణమ  V = πr h = πr (2r) = πr 

ళం , సూపమ  మ య  శంఖువ   ఘనప మ ణమ ల ష  V : V : V = πr ∶ 2πr ∶  πr  

                                                  =
4
3 : 2:

2
3 : = 4 ∶ 6 ∶ 2 = 2: 3: 1 

ퟓ.        ퟐ.ퟏ    ం.  ా ారమ  క న ళమ  క  ఉప తల ౖ ాల మ  , ఘనప మ ణమ  కను నుమ    
ళమ  క  ా ారమ  = r = 2.1 ం.  

ళమ  క  ఉప తల ౖ ాల మ  = 4πr = 4 × × 2.1 × 2.1 

= 88 × 0.3 × 2.1 = 55.44   చ. ం.  
 ళమ  క  ఘనప మ ణమ  = πr = × × 2.1 × 2.1 × 2.1

= 88 × 0.1 × 4.41 = 38.808  ఘ . ం. 

ퟔ.           అర ార బ ి  ా ారం ퟐퟏ ం.  ఉం ే ధమ ా  ퟏퟎퟎퟎ  బ ిను తయ ర  ేయ   ావల ిన 

ఉక  ీ  క  ౖ ాల ం ఎంత?

అర ార బ ి  ా ారం r = 21 ం.  

ఒక బ ి   తయ ర  ేయ   ావల ిన ఉక  ీ  క  ౖ ాల ం అర ళం వకతల ౖ ాల మ నక  సమ నం 

అర ళం వకతల ౖ ాల మ   2πr = 2 × × 21 × 21

= 44 × 63 = 2772 చ. ం.   
1000  బ ిను తయ ర  యే   ావల ిన ఉక  ీ  క  ౖ ాల ం= 1000 × 2772 చ. ం 

                                                        =
1000 × 2772 

10000
చ.               = 277.2 చ.  

ퟕ)        ퟑ.ퟓ ం.   ా ారమ  క న అర ళమ  క  ఉప తల ౖ ాల మ  , ఘనప మ ణమ  కను నుమ    

అర  ళమ  క  ా ారమ  = r = 3.5 ం.  

అర ళమ  క  ఉప తల ౖ ాల మ  = 2πr = 2 × × 3.5 × 3.5

 = 44 × 0.5 × 3.5 =  77  చ. ం.  
అర ళమ  క  సంప రతల ౖ ాల మ  = 3πr = 3 × × 3.5 × 3.5

                     = 66 × 0.5 × 3.5 = 33 × 3.5 = 115.5 చ. ం. 

 అర ళమ  క  ఘనప మ ణమ  = πr = × × 3.5 × 3.5 × 3.5

                    =
44
3 × 0.5 × 12.25

=
22
3 × 12.25

=  89.83   ఘ . ం. 

 

 

https://youtu.be/RhYM316p6vg 

푐푙푖푐푘 푏푙푢푒 푐표푙표푟 푙푖푛푘 푖푛 푝푑푓 푓푖푙푒푠 표푟           푆푐푎푛 푄푅 푐표푑푒 푤푖푡ℎ 푔표표푔푙푒 푙푒푛푠 푎푝푝  푤푎푡푐ℎ 푠표푙푢푡푖표푛 푣푖푑푒표푠 

62 |           Rajumaths.blogspot.com                         My Website                       N. RAJU  
       Youtube : Naiki Raju e learning Academy                  satveeracademy.com          S.A. Mathematics                                                          

8)         64 ఘ . ం.   ఘనప మ ణమ   గల ండ  సమ ఘనమ ల  కల పబ న  అ న ఏర న త  ఘనమ  

క  ఉప తల ౖ ాల మ  ఎంత ?  

ఒక  ఘనం ఘనప మ ణమ   = 퐚ퟑ = ퟔퟒ ఘ . ం.    

ఘనం భ జం డవ = 퐚 = √ퟔퟒ
ퟑ = ퟒ ం.    

ండ  సమ ఘనమ ల  కల పబ న డవ  8 ం.  అగ ను డల , ఎత  4 ం.  ఉండ ను  

ర ఘనమ  క  ఉప తల ౖ ాల మ = ퟐ퐡(퐥 + 퐛)       = ퟐ(ퟒ)(ퟖ+ ퟒ) 

త  ఘనమ  క  ఉప తల ౖ ాల మ                        = ퟖ(ퟏퟐ) = ퟗퟔ  చ. ం.    

12)           ఒక శంఖువ  క  వకతల ౖ ాల మ  4070చ. ం.  మ య    ా సమ    

70 ం.  అ న   ఏట ాల ఎత కను నుమ 

ఒక శంఖువ  క  వకతల ౖ ాల మ πrl = 4070చ. ం.  

శంఖువ  ా సమ  70 ం.  అ న  ా సరమ = r = 35 ం.  

휋푟푙 = 4070

22
7

× 35 × 푙 = 4070

   22 × 5 × 푙 = 4070 

శంఖువ  ఏట ాల ఎత  =  푙 =
4070

22 × 5 =
4070
110 =

407
11 = 37

13)   శంఖువ  ఆ ారంల  ఉన  గ రం క  భ  ా ారం  7   , ఎత  10  . గ రం ంచ  

 ావల ని బట ౖ ాల ం ను కను నుమ . బట క  డల   2    ా ఉన ప డ  బట డవ  కను నుమ .

శంఖువ  ఆ ారంల  ఉన  గ రం క  భ  ా ారం  푟 =  7   , ఎత  h =  10 

శంఖువ  ఏట ాల ఎత 푙 = √푟 + ℎ = √7 + 10 = √49 + 100 = √149 = 12.2   

ఒక శంఖువ  ఆ ారంల  ఉన  గ రం క  వకతల ౖ ాల మ = πrl = × 7 × 12.2

                                                  = 22 × 12.2 = 268.4 చ.  

ఉప ం న గ డ క  ౖ ాల ం = 268.4 చ.  

గ డ క  డల  2  

గ డ క  డవ  =
ౖ ాల ం 
డల  =

268.4
2 = 134.2   

14)        6  ం భ  ా ారం7 ం ఎత క నకమవృ ారశంఖువ ఘనప మ ణమ కను నుమ . 

శంఖువ  భ  ా ారం   r = 6  ం.   ఎత =   7  ం.   

శంఖువ  ఘనప మ ణమ =
1
3
πr h =

1
3

×
22
7

× 6 × 6 × 7

                                     = 44 × 6 = 254  ఘ. ం .   
 

 

https://youtu.be/i9W4UFHmsgo 
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ퟏퟓ)        కమవృ ార క  సూపం భ  ా ారంퟏퟒ  ం  మ య  ఎత ퟐퟏ  ం.   అ న సూపం క న వకతల 

ౖ ాల మ , సంప ర తల ౖ ాల మ  ఘనప మ ణమ కను నుమ 

సూపం భ  ా ారంr =  14  ం                ఎత h =  21  ం.   

సూపం  వకతల ౖ ాల మ = 2πrh = 2 × × 14 × 21

= 44 × 42 = 1848  చ. ం.  

సూపం  సంప ర తల ౖ ాల మ = 2πr(h + r) = 2 ×
22
7 × 14(21 + 14)

= 44 × 2 × 35
= 44 × 70 = 3080 చ. ం.  

సూపం ఘనప మ ణమ  = πr h = × 14 × 14 × 21 = 22 × 2 × 14 × 21 = 44 × 294 = 12936    ఘ . ం. 

ퟏퟔ)     సూ ాకృ ల   ఉన  నూ  ీ ా ퟐ   భ  ా సం   ퟕ   ఎత  క  ఉన  ీ ాక  రంగ  య   ంట    

  చదరప  టర క   ퟑ ర  సుక ంట ퟏퟎ ీ ా లక  రంగ  య  ఎంత ఖర  అవ త ం      
సూ ాకృ ల   ఉన  నూ  ీ ా భ  ా సం   d =  2   

భ  ా ారం   r = 1  ం.    ;    ఎత ℎ =   7      

సూపం  సంప ర తల ౖ ాల మ = 2πr(r + h) = 2 × × 1 (1 + 7)

=
44
7

× 8 =
352

7
= 50.28

సూ ాకృ ల   ఉన  నూ  ీ ా సంప ర తల ౖ ాల మ  = 50.28  చ.  

1 చ.  రంగ  య  అ  ఖర  =ర   3 

10  ీ ాలక   రంగ  య  అ  ఖర  = 50.28 × 3 × 10ర =ర   1508.4 

ퟏퟕ)      ퟐퟎ టర ల త  ퟕ టర ా ారమ  గల  తవ ా వ న మట  ퟐퟐ టర × ퟏퟒ టర  లతల  గల ఒక 

ర ఘన ారప  అర గ ా ఏర   క  ఎత  ఎంత ?

సూప ారప   ల త  20 టర

ా ారమ   r =  7 టర

ర ఘన ారప  అర గ  డవ  22 టర డల  14 టర 

సూప ారప   నుం  ిన మట  ర ఘన ారప  అర గ ా ఏర  ఘనప మ ణ ల  సమ నం 

సూపం ఘనప మ ణం = ర ఘనం ఘనప మ ణం 

πr H = l. b. h
22
7

× 7 × 7 × 20 = 22 × 14 × h

22 × 7 × 20 = 22 × 14 × h

h =
7 × 20 × 22

22 × 14
=

20
2

= 10

ర ఘన ారప  అర గ  ఎత   10  

18)         7 ం ,  భ జమ  గల సమ ఘనమ  నుం  ఏర ర గ  కమ వృ ార శంఖువ   ఆ ార వసువ  
 క    గ ష ఘనప మ ణం కను నం  

సమ ఘనమ   భ జమ  డవ = a = 7 ం.    

సమ ఘనమ  నుం  ఏర ర గ  కమ వృ ార శంఖువ   ఆ ార వసువ   భ  ా సం = d = 7 ం.     

భ  ా ారం  r =
7
2

 ం.    ఎత = h = 7  ం .   

శంఖువ  ఘనప మ ణమ =
1
3
πr h =

1
3

×
22
7

×
7
2

×
7
2

× 7

                                     =
1
3 ×

11 × 7 × 7
2 =

539
6 = 89.83  ఘ. ం .   
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푐푙푖푐푘 푡ℎ푖푠 푏푙푢푒 푐표푙표푟 푙푖푛푘  
ణ  ప చయం  https://youtu.be/jxO4XgKTm9Q



1.  ఒక భ జం 퐀퐁퐂 ల  ∠푨 లంబ ణం  మ య   퐁퐂 = ퟏퟕ   ం .    

퐀퐁 = ퟏퟓ ం.   అ న  퐬퐢퐧퐁,   퐂퐨퐬 퐂, 퐭퐚퐧퐁 లను కను నుమ  

ాధన :   ఒక భ జం  ABC ల   ∠퐴 లంబ ణం  

  BC = 17   ం .          AB = 15 ం.   
ౖ గర  ి ంతం ప ారం  ∆ABC ల 

కరం = ఎ. భ  + ఆ. భ 

BC =  AB + AC 
17 =  15 + AC 
289 = 225 + AC 
289 − 225 = AC 

64 = AC 
AC = √64 = 8 ం.   





sin 퐵 =
∠퐵 క   ఎదుట భ జం 

కరం 
=
퐴퐶
퐵퐶

=  
8

17
 tan B =  

∠퐵 క   ఎదుట భ జం
∠퐵 క   ఆసన   భ జం

=
8

15
 

cos  C =  
∠퐶  క   ఆసన   భ జం

కరం 
  =

15
17




2.ఒక భ జం 퐀퐁퐂 ల  ∠푨 లంబ ణం  మ య   퐀퐂 = ퟖ   ం .   퐀퐁 = ퟔ  ం.   అ న ∠푩   క  

అ  ణ య ష త ల  కను నుమ .

ాధన : ఒక భ జం ABC ల    ∠퐴 లంబ ణం  మ య  

 AC = 8   ం .    
  AB = 6  ం. 

ౖ గర  ి ంతం ప ారం  ∆ ABC ల 

కరం = ఎ. భ  + ఆ. భ 

BC =  AB + AC 
BC =  6 + 8 
BC = 36 + 64

BC = 100
BC = √100 = 10

 



sin퐵 =
∠  క   ఎదుట భ జం 

కరం 
 = =  = 

cos 퐵 =
∠퐵 క   ఆసన   భ జం 

కరం 
 =

퐴퐵
퐵퐶

=  
6

10
=

3
5



tan 퐵 =
∠퐵 క   ఎదుట భ జం 
∠퐵 క   ఆసన   భ జం  =

퐴퐶
A퐵 =  

8
6 =

4
3 

cosec B =  
1

sin B
=

10
8

=
5
4



sec B =
1

cos B
=

10
6

=
5
3



cot B =
1

tan B
=

6 
8

=
3
4









11.   ణ 

 

https://youtu.be/2ywk4p2AA_o 

https://youtu.be/jxO4XgKTm9Q
https://youtu.be/2ywk4p2AA_o
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3.        퐭퐚퐧  푨 =   
ퟑ
ퟒ 

అ న  ణం ∠푨  క  త ణ య ష త లను కను ం  

tan  퐴 =   
 
 

tan 퐴 =
∠퐴 క   ఎదుట భ జం 
∠퐴 క   ఆసన   భ జం  =

퐵퐶
퐵퐴 =

3x
4푥

ఒక భ జం ∆ ABC ల  ∠퐵 లంబ ణం  

ౖ గర  ి ంతం ప ారం  ∆ABC ల 

కరం = ఎ. భ  + ఆ. భ 

AC =  BC + AB 

AC =  (3x) + (4x) 

AC = 9x + 16x 

AC = 25x 

AC = 25x = 5x



sin퐴 =
∠퐴 క   ఎదుట భ జం 

కరం  =
퐵퐶
퐴퐶 =  

3x
5x =

3
5

cos 퐴 =
∠퐴  క   ఆసన  భ జం 

కరం  =
퐴퐵
퐵퐶 =  

4푥
5 푥 =

4
5

tan  퐴 =   
 
 



cosec A =  
1

sin퐴 =
5
3

sec A =
1

cos A =
5
4

cot A =
1

tan A  =
4
3

4.퐜퐨퐬 퐀 =  ퟏퟐ
ퟏퟑ

  అ న  풔풊풏 푨 మ య  풕풂풏 푨 ల వలను కను నుమ  

ధన ∶ −     cos 퐴 =
∠퐴  క   ఆసన  భ జం 

కరం  =
퐴퐵
퐴퐶 =  

12푥
13  푥

ఒక భ జం ABC ల   ∠퐵 లంబ ణం  

ౖ గర  ి ంతం ప ారం  ∆ABC ల 

కరం = ఎ. భ  + ఆ. భ 

AC =  BC + AB 
(13x) =  BC + (12x) 
169x = BC + 144x 
169x − 144x =  BC 

BC = 25x 

BC = 25x = 5x

 

sin  퐴 =
∠퐴 క   ఎదుట భ జం 

కరం  
 =

퐵퐶
퐴퐶

=
5x

13푥
=

5
13





tan 퐴 =
∠퐴 క   ఎదుట భ జం 
∠퐴 క   ఆసన   భ జం 

 =
퐵퐶
퐵퐴

=
5푥

12푥
=

5
12



 

5. sin 45  + cos 45 ల వ ఎంత?

 sin 45  + cos 45 =  
√

+
√



     =
√

= √   √
√

 = √2

6.  Cos 00 + sin 900 +√2 sin 450   వ ఎంత?        

ాధన : Cos 00 + sin 900 +√2 sin 450    

= 1 + 1 + √2
1

√2


1 + 1 + 1 = 3

 

A 
B 

C 

12 x 

 

https://youtu.be/2ywk4p2AA_o 

https://youtu.be/2ywk4p2AA_o 
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ퟕ.  ퟑ 풕풂풏 푨 =  ퟒ    sin A – cos A    
3 tan A = 4 

tan A =
4
3



ఒక భ జం ABC ల   ∠퐵  లంబ ణం  అను ం ం 

tan 퐴 =
∠퐴 క   ఎదుట భ జం 
∠퐴 క   ఆసన   భ జం 

 =
퐵퐶
퐵퐴

=
4푥
3푥



ౖ గర  ి ంతం ప ారం  ∆ABC ల 

కరం = ఎ. భ  + ఆ. భ 

AC =  BC + AB 
AC =  (4x) + (3x) 

AC = 16x + 9x 
AC = 25x 

AC = 25x = 5x



sin A =
ఎ. భ
కరం 

=
BC
AC

=
4x
5x

=
4
5

 

 cos A =
ఆ. భ
కరం 

=
AB
AC

=
3x
5x

=
3
5



 ∴    sin A –  cos A =
4
5
−

3
5

  =
1
5

 


ퟖ .  퐬퐢퐧(푨 − 푩) = ퟏ
ퟐ

 , 퐜퐨퐬(푨 + 푩)  =  ퟏ
ퟐ

,   ퟎퟎ < 퐴 + 퐵 ≤ ퟗퟎퟎ,푨 > 퐵   
అ న 퐴 మ  퐵 వల  క  

sin(퐴 − 퐵) =
1
2



sin(퐴 − 퐵) = sin 30  
퐴 −퐵 = 30 . . (1)

cos(퐴 + 퐵)  =  
1
2

,

cos(퐴 + 퐵)  = cos 60 

퐴 + 퐵 =  60 (2)

స   (1), (2) ల నుం  

퐴 − 퐵 = 30 

퐴 + 퐵 =  60 

2A =  90 


⇒   A =  45 

A =  45   ను స  (2) ల  ాయ ా 

퐴 + 퐵 =  60 

⇒ 45 + B = 60  
⇒ B = 15 

∴    A =  45 ,  B = 15 



퐻푂푀퐸푊푂푅퐾        9.  cos450

sec300+ cosec600            sec2600− tan2600

sin2300+cos2300  


https://youtu.be/q9Fvn3F_Oeo 

 

https://youtu.be/2ywk4p2AA_o
https://youtu.be/2ywk4p2AA_o
https://youtu.be/q9Fvn3F_Oeo
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10.  2 tan 45 +  cos 30 −  sin 60 
ాధన :   2 tan 45 +  cos 30 −  sin 60 

2 (1) + √3
2

− √3
2



= 2 (1) + 0
= 2 



11.  tan 48 tan 16  . tan 42  . tan 74  = 1 అ  చూపం 

ాధన :  LHS = tan 48 tan 16  . tan 42  . tan 74 

tan 48 tan 16  . tan[90 − 48]  . tan(90 − 16) 

tan 48 tan 16 cot 48 . cot 16 

tan 48 cot 48    tan 16   cot 16 

= 1

 
 
 
 
 
 
 

 

15.   
1 − sin 60

cos 60  
 = 2 −  √3    

  అ  చూపం 

LHS =  
1− sin 60

cos 60  
 =

1−  √3
2

1
2



                                  =   
 2− √3

2
1
2



= 2−  √3  = RHS

ퟏퟔ  .
ퟏ

퐜퐨퐬 훉 − 퐜퐨퐬 훉 = 퐭퐚퐧훉 . 퐬퐢퐧 훉    అ  ర పంచం   

ాధన ∶   LHS =
1

cosθ
− cos θ

                   =
1− cos θ

cos θ


              =  
sin θ
cos θ



                  =
sin θ. sin θ

cosθ 


                         = tan θ. sinθ = RHS
 
 

ퟏퟕ.   
ퟏ − 퐭퐚퐧 ퟐ퐀
퐜퐨퐭ퟐ훉− ퟏ

=  퐭퐚퐧 ퟐ퐀 అ  ర పంచం    
 

ాధన ∶   퐿퐻푆 =         
1 − tan A
cot θ − 1

=
1 − tan A

1
tan A   −  1



=      
1 − tan A
1− tan A

tan A   


              =
1 − tan A

1
 ×

tan A
1 − tan A



= tan A 

























푯풐풎풆 풘풐풓풌 
12. tan(A + B) = √3  మ య  tan(A− B) =

√
   0 < 퐴 + 퐵 ≤ 90 , 퐴 ≥ 퐵 అ న 퐴  మ య  퐵 ల వల  కను నుమ .

13. sin(퐴 + 퐵) = 1 , cos(퐴 − 퐵)  =  √ ,   0 < 퐴 + 퐵 ≤ 90 , 퐴 > 퐵అ న 퐴  మ య  퐵  ల వల  కను నుమ .

      14.        cosec 60  . sec 30 . cos 0  . sin 45 . cot 60 . tan 60 = √    అ  చూపం  
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18.    
1 + 푐표푠휃
1− 푐표푠휃

= cosec θ + cotθ  అ  ర పంచం  

   LHS =  =     ×   

          =
(1 + 푐표푠휃)
1 − (푐표푠휃)

 

      =  
(1 + 푐표푠휃)

sin θ
   

=
(1 + 푐표푠휃)

√sin θ
 

=
1 + cosθ

sinθ
 

=
1

sin θ
+

cos θ
sin θ

 

= cosec θ + cotθ 

19.  ퟏ 퐬퐢퐧푨
ퟏ 퐬퐢퐧푨

       = 퐬퐞퐜 퐀  + 퐭퐚퐧퐀  

అ  ర పంచం   

퐿퐻푆 =  = ×       

         = ( )
( )

       

                  =
(1 + sin퐴)

√cos A
 

=
1 + sin  A

cos A
 

=  
1

cos A +
sin A
cos A 

=   sec A  + tan A    

  
20.   sin 60 cos 30 + sin 30 cos 60  ల వ గణచం .
sin(60 + 30 )  ల వ ఎంత?  నుం  ఏ  గమ ం ర  

ాధన :  sin 60 cos 30 + sin 30 cos 60  

                        = √ × √ + ×   

                 =   +   = = 1 
                 =   sin(60 + 30 ) = sin 90 = 1 

sin(60 + 30 ) = sin 60 cos 30 + sin 30 cos 60 = 1 

 

21.   cos (60 + 30 ) =  cos 60 cos 30 −  sin 60 sin 30  అనడం సబబ ?

ాధన ∶         cos (60 + 30 ) =  cos 60 cos 30 −  sin 60 sin 30 

퐿퐻푆 ∶ cos (60 + 30 ) =  cos (90 ) = 0  

푅퐻푆 ∶  cos 60 cos 30 −  sin 60 sin 30 =
1
2

× √3
2

− √3
2

×
1
2



       =  √
3

4
 −  √

3
4

= 0

퐿퐻푆 = 푅퐻푆 ావ న

 cos (60 + 30 ) =  cos 60 cos 30 −  sin 60 sin 30   అనడం సబబ అగ ను. 

 






https://youtu.be/kxV9PmEeBgw 

https://youtu.be/kxV9PmEeBgw
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 ퟐퟐ. 퐬퐢퐧(퐀 + 퐁) = 퐬퐢퐧퐀 + 퐬퐢퐧퐁  అనడం సబబ ?  సమ  సమ ంచుమ .

ాధన      sin(A + B) = sin A + sin B  అనడం సబబ  ాదు

A =  60    , B = 30  అనుక ం ం .

sin(60 + 30 ) = sin 90 = 1

sin 60 + sin 30 = √3
2

+
1
2

= √3 + 1
2



ావ న   sin(60 + 30 ) ≠ sin 60 + sin 30 

 

   

23.        A, B ల  లఘ ణ ల  అ న    tan A = cot B  అ న A + B =  90  అ  చూప మ . 
A, B ల  లఘ ణ ల   మ య  

   tan A = cot B   
tan A = tan(90— B)  

A = 90− B  
 A + B = 90 

 

 
24.   tan θ +  cot θ = 2  అ న  푡푎푛  휃 + 푐표푡  휃  వ క    

tan 휃 + cot 휃 = 2 ఇర ౖప ల  వరం ేయ ా 

(tan θ + cotθ) = 2   
tan2 휃 + cot2 휃 + 2 tan 휃  푐표푡휃 = 4 
tan2 휃 + cot2 휃 + 2 = 4    (∴   tan 휃 =  ) 
tan2 휃 + cot2 휃 = 4 − 2 
tan2 휃 + cot2 휃 = 2 

 

 

ퟐퟓ.   퐭퐚퐧ퟐ훉 + 퐭퐚퐧ퟒ훉 = 퐬퐞퐜ퟒ훉 −  퐬퐞퐜ퟐ훉  అ  ర పంచం   
ాధన         tan θ + tan θ   = tan θ(1 + tan θ)       

                                   = (sec θ − 1 )(sec θ)    (∴ sec θ − tan θ = 1)     
                                                 = sec θ − sec θ

 
 

ퟐퟔ.   퐜퐨퐭 훉 + 퐭퐚퐧훉  =  퐬퐞퐜 훉  퐜퐨퐬퐞퐜 훉  అ  ర పంచం   

ాధన ∶     LHS =   cotθ + tan θ =   
cosθ
sin θ

 +
sin θ
cosθ

  

                    =  
 푐표푠 휃 + 푠푖푛 휃

cosθ  sin θ
 

     =
1

cosθ  sin θ
 

      =
1

cosθ  .
1

sin θ 

     = sec θ  . cosec θ 
=  R. H. S  

 

 
 

https://youtu.be/Q5x3TnKFJ7s 

 

https://youtu.be/Q5x3TnKFJ7s 
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27.Sec 휽 +tan 휽 = p    퐒퐞퐜 훉 −  퐭퐚퐧 훉  ల వ ఎంత?  

ాధన : Sec 휃 +tan 휃 = p   

Sec  θ − tan  θ =  1   అ ే  

(Sec θ + tan θ) (Sec θ − tan θ)  = 1  
p  (Sec θ − tan θ)  = 1  

(Sec θ − tan θ)  =
1
p

 

ퟐퟖ.        퐒퐞퐜 훉 + 퐭퐚퐧 훉 =  퐩  అ    퐬퐢퐧 훉  = 풑ퟐ  ퟏ
풑ퟐ  ퟏ

  అ       
ాధన ∶         Sec θ + tan θ =  p  . . . . . . (1) 

Sec  θ − tan  θ =  1   అ ే (Sec θ + tan θ) (Sec θ − tan θ)  = 1  

p  (Sec θ − tan θ)  = 1  
(Sec θ − tan θ)  =   ......(2) 

 స   (1) +(2)  ేయ ా  స   (1) - (2)  ేయ ా 

 

 Sec θ + tan θ    =    p   

Sec θ − tan θ  =   
1
p



 Sec θ + tan θ    =    p   

Sec θ − tan θ  =   
1
p



−       +               −
 2 sec 휃       = p + 

       2 sec휃 = 

     sec휃 = 

1
cos휃

=
p + 1

p
 … . . (3)


           2 tan 휃   = p−

1
p



2 tan 휃 = 

tan 휃 = 

sin 휃
cos 휃

=
p − 1

p
. . . . . . (4)

స   (4) ÷ (3) ేయ ా 

sin 휃
cos휃

1
cos휃

 =

p − 1
p

p + 1
p



sin θ =
p − 1
p + 1



푐표푠푒푐 휃 + cot휃 = 푘 అ ే cos θ =    
 

 

29.   (퐬퐞퐜ퟐ훉 − ퟏ)(퐜퐨퐬퐞퐜ퟐ훉 − ퟏ) ను సూ క ంచం  
ాధన ∶     (sec θ − 1)(cosec θ − 1)  

sec θ − tan θ = 1 అ ే sec θ − 1 = tan θ 
cosec θ − cot θ = 1 అ ే cosec θ − 1 = cot θ 

                 (sec θ − 1)(cosec θ − 1) = tan θ. cot θ 

                                                        = tan θ.  
1

tan θ
= 1 

 

 

https://youtu.be/Q5x3TnKFJ7s
https://youtu.be/Q5x3TnKFJ7s
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ퟑퟎ.   (ퟏ+ 퐜퐨퐬 훉)(ퟏ−퐜퐨퐬 훉)(ퟏ+ 퐜퐨퐭ퟐ훉) ను సూ క ంచం  

ాధన : (1 + cosθ)(1−cosθ)(1 + cot θ)  

                   =  (1 − cos θ) +   

                     = (1 − cos θ)   

                      =  sin θ              (∴  sin θ + cos θ = 1)

                    = 1
ퟑퟏ.  퐬퐞퐜퐀 ( ퟏ− 퐬퐢퐧퐀 )(퐬퐞퐜퐀+ 퐭퐚퐧퐀)  

  ను సూ క ంచం  

ాధన ∶    sec A ( 1− sin A )(sec A + tan A) 

                = sec A ( 1− sin A ) 
1

cos A
+

sin  A
cos A



= sec A ( 1− sin A ) 
1 + sin A

cos A 

=
(1 − sinA)

cos A
1 + sin A

cos A 

=  
1 −  sin A

cos A
=

cos A
cos A

   

 = 1

32.  (푐표푠푒푐 휃 − cot 휃) = 

ాధన : (푐표푠푒푐 휃 − cot휃) = − 

                                                =  

               = ( )  

         =( )


               =  ( )( )
( )( )

 

                  =
1 − cos휃
1 + cos휃



ퟑퟑ.   퐜퐨퐬퐞퐜 훉 + 퐜퐨퐭 훉 = 퐤     అ     퐜퐨퐬 훉  =
풌ퟐ −  ퟏ
풌ퟐ +  ퟏ

 అ     
ాధన ∶       cosec θ + cot θ =  k     . . . . . . (1) 

               cosec  θ − cot  θ =  1   అ ే  

                       (cosec θ + cot θ)  (cosec θ− cot θ)    = 1   
k  (cosec θ− cot θ)   = 1  

(cosec 휃 − cot 휃)  =   .... ......(2) 


 స   (1) +(2)  ేయ ా  స   (1) - (2)  ేయ ా  

 (cosec 휃 + cot 휃)  =   k   

(cosec 휃 − cot 휃) =   
1
k

 (cosec 휃 + cot 휃)  =   k   

(cosec 휃 − cot 휃) =   
1
k



 2 cosec휃       = k + 



                 2  cot휃     = k − 


 2 cosec휃       = 

cosec 휃       =  

=  … . . (3)

 2 cot휃 = 

cot 휃 = 

=  ......(4)

స   (4) ÷ (3) ేయ ా 

cos 휃
sin휃

1
sin휃

 =
k − 1

k
k + 1

k



cos θ =
k − 1
k + 1

https://youtu.be/heSHpZpCNLY 
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ퟏ      ప లక  నుం  퐝  టర దూరంల  నున  ఒక ా  టవ  క  ౖ న 훂ퟎ  ఊర  ణం ేసుం  .  

ఈ సంద ా  పట  యం  . 

ాధన :-                 ా  టవ  ఎత  퐀퐁 

                 ా  టవ  నుం  ప లక క  మధ  దూరం = 퐀퐂 = 퐝   

∠퐀퐂퐁 = 훂ퟎ 

 

 

 

ퟐ.     ఒక బ ల డ  ఒక దు  సంభం అడ గ  గం నుం  ퟖ టర  దూరంల  నున  ందువ  నుం   

దు  సంభం ౖ  ా  ퟔퟎퟎ ఊర  ణం  ప ం డ  . ఆ సంభం ఎత ను కను నం   

దు  సంభం ఎత  BC= h    

దు  సంభం అడ గ  గం నుం  ందువ  దూరం AB =

8    

tan 60 =
AB
AC

= 

√3 =
h
8

 

h = 8√3   
 

 
 

ퟑ.     భ ౖ ఒక టవ  ట ర ా  ఉం  .  అ టవ  అడ గ  నుం  15  టర దూరం నుం  ఆ టవ  ౖ 

న ퟒퟓퟎ ఊర  ణం  ప ం డ  . ఆ టవ  ఎత ను కను నం  

టవ  ఎత  BC = h   

టవ  అడ గ  నుం  ప ం న ానం క  గల దూరం AB = 15    

tan 45 =
BC
AB

= 

1 =
h

15
 

టవ  ఎత =  h = 15    
 

 

 

ퟒ.     ఒక ెట  ా   , న ౖ గం భ  ퟑퟎퟎ ల ణం ేసూ భ ౖ ప ం  ెట  అడ గ  గం 

నుం  , ందప న ెట  న మధ  దూరం 6 టర  . ెట  రగక మ ందు ఆ ెట  ఎత  ఎంత? 

ెట  అడ గ  గం నుం  , ందప న టె  న మధ  దూరం 6 టర  

ఒక ెట  ా   , న ౖ గం భ  ేయ  ణం  30   

tan 30 =
BC
AB

= 
1

√3
=

x
6

 

x =
√

=
√

× √
√

= √ = 2√3    

cos 30 =
AB
AC

  

 

 
 

ퟏퟐ.   ణ  అనువర ల  

https://youtu.be/4_GeuLTwzJ4 

https://youtu.be/A2uCjfPfDVQ 

https://youtu.be/K4Gi7gI2XOQ 

https://youtu.be/heSHpZpCNLY
https://youtu.be/4_GeuLTwzJ4
https://youtu.be/A2uCjfPfDVQ
https://youtu.be/K4Gi7gI2XOQ
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√3
2

=
6
y

 

  y =
12

√3
=

12

√3
× √3

√3
=

12√3
3

= 4√3 
 

ెట  రగక మ ందు ఆ ెట  ఎత  퐱 + 퐲 = ퟐ√ퟑ+ ퟒ√ퟑ = ퟔ√ퟑ   

 
ퟓ.      ఒక ా  ల  ిలల  ఆడ వ  ఒక ాంట క  ఒక జ ర డ  బలను ఏ ా ట  ేయ లనుక డ   2 

టర ఎత ల  భ   ퟑퟎퟎ ల ణం ే టట   ఏర ర లనుక ంట ఆ జ ర డ  బల డవ  ఎంత 

జ ర డ  బల ఎత BC = 2 m 

జ ర డ  బల డవ  AC 

జ ర డ  బల భ   ేయ   ణం=   ∠BAC = 30  

sin 30 =
BC
AC

  
1
2 =

2
AB 

AB = 4    

జ ర డ  బల డవ  AC = 4   

 

 

ퟔ.    ఒక టవ  అడ గ  గం  నుం  భవనం  ౖ గం ퟑퟎퟎ  ఊర  ణం ేసుం  . భవనం అడ గ  గం 

నుం   టవ   ౖ గం ퟔퟎퟎ  ఊర  ణం ేసుం . టవ  ఎత  30 టర  అ న భవనం ఎత  కను నుమ   

టవ  ఎత  = CD = 30   

భవనం ఎత  = AB = h   

 టవ  అడ గ  గం  ను  భవనం అడ గ  గం  క  మధ  

దూరం AC  

 ∆ACD            నుం  

tan 60 =
ఎదుట భ జం 
ఆసన  భ జం 

=
CD
AC

 

√3 ==
30
AC  

 AC =
30

√3
=

30√3
3 = 10√3 

tan 30 =
ఎదుట భ జం 
ఆసన  భ జం 

=
AB
AC

 

1

√3
=

AB
10√3

 

 AB =  
10√3

√3
= 10   

భవనం ఎత = 10  
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ퟕ.    పవ  10 టర ఎత  గల సం  ퟑ బల న ళ  స యం  లబట లనుక డ  . 

ఒ క  డ  సంభం  ퟑퟎퟎ ణం ేయ  ఉంట ఎంత డవ  డ  సు ా  . 

సంభం ఎత   BC = 10 m 

డ  డవ  AC 

డ  సంభం   ేయ   ణం=   ∠BCA = 30  

cos 30 =
BC
AC  

√3
2

=
10
AC

 

AC =
√

=
√

× √
√

= √     

3 డ ల  డవ  = 20 √3   

 

 

 

 

ퟖ.     ఒక భవన ాదం నుం  ఎదుర ా నున  టవ   ౖ గం ퟑퟎퟎ  ఊర  ణం ేసుం  . టవర  

ాదం నుండ  వన ౖ గం ퟔퟎퟎ  ఊర  ణం ేసుం . ాట ఎత ల  ఏ ష ల  ఉంట  ? 

టవ  ఎత  = CD             భవనం ఎత  = AB 

 టవ  అడ గ  గం  ను  భవనం అడ గ  గం  క  మధ  దూరం AC  

∆ACD            నుం           tan 60 =
ఎదుట భ జం 
ఆసన  భ జం 

=
CD
AC

 

√3 =
CD
AC

  

 CD = AC √3 

tan 30 =
ఎదుట భ జం 
ఆసన  భ జం 

=
AB
AC

 

1

√3
=

AB
AC

 

 AB =  
AC

√3
 

ాట ఎత ల ష   AB:  CD =
AC

√3
: AC √3 =

1

√3
 ∶ √3 = 1: 3 

 

30  
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ퟏퟎ)     ퟏ.ퟓ   టర ఎత  గల  ఒక బ ల డ  30  టర ఎత  గల గ ౖ నను ంతదూరం నుం  

ప సు ర  . అతడ  ఉన  ట  నుం  మ ందుక  న న గ  ప రం న అత  కంట  

ేయ  ణం ퟑퟎퟎ   నుం  ퟔퟎퟎ లక  మ ం . అతడ  న న దూరం ఎంత. 

బ ల డ  ఎత   1.5   టర   

గ ౖ న ఎత   1.5   టర   

ప రం న అత  కంట  ేయ  ణం 30    నుం  60  లక  మ ం . 

tan 60 =
ఎదుట భ జం 
ఆసన  భ జం 

=
DE
FE

 

√3 =
28.5
FE

  

FE =
28.5

√3
=

28.5

√3
× √3

√3
=

28.5√3
3

= 9.5√3 

tan 30 =
ఎదుట భ జం 
ఆసన  భ జం 

=
DE
BE

 

1

√3
=

28.5
BE

 

BE = 28.5√3 
అతడ  న న దూరంBF = BE − EF = 28.5√3− 9.5 √3 = 19√3   

 

 

ퟏퟏ)     ఒక  భవనం ౖ నుం  ఒక  టవ  ౖ ా  ప ం న ퟔퟎퟎ    ఊర  ణం  ాదమ  ퟒퟓퟎ మ ణం 

ేసుం  భవనం నుం  టవ  గల మధ  దూరం ퟕ టర  అ న టవ  ఎత ను కను నం  

భవనం ఎత  = AB 

టవ  ఎత  = CD  

టవ  అడ గ  గం  ను  భవనం అడ గ  గం  క  మధ  దూరం AC = 7    

పటం నుం  AC = BE = 7    

 ∆ABC            నుం       tan 45 = ఎదుట భ జం 
ఆసన  భ జం 

=   

 

1 =
AB
7   

 AB = 7 m 

∆BDE            నుం     tan 60 = ఎదుట భ జం 
ఆసన  భ జం 

=  

√3 =
DE
7  

DE =  7√3 

టవ  ఎత = CD = CE + DE = 7 + 7√3 = 7 1 + √3  
 https://youtu.be/bNYzb3upiXM 
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ퟏퟐ)    టవ   ఒ  సరళ ఖ ౖ ఉం ే 4  టర  మ య  ퟗ టర  దూరంల  నున  ండ  ందువ ల నుం  టవ  

నను ప ం న ే  ఊర ణ ల  ప ర ాల  . టవ  ఎత  కను నుమ  . 

టవ  ఎత  = BC = h   

BD = 4 m 
AB = 9m 

tan θ =
ఎదుట భ జం 
ఆసన  భ జం 

=
BC
AB

=
h
9

 . . . (1) 

 

tan(90− θ) =
ఎదుట భ జం 
ఆసన  భ జం =

BC
BD =

h
4 

 

cotθ =
h
4     అ న 

tan θ =
4
h

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . (2) 

స  (1), (2) ల నుం   

h
9

=
4
h

 

 h = 36  
 h = √36 = 6 

టవ  ఎత  = BC = h = 6  

ퟏퟑ)   ఒక గహం 2 టర ఎత  గల ీఠం ౖ లబటబ   ఉం   ంత దూరం నుం  ప ం న గహం ౖ 

గం ퟔퟎퟎ  మ య  ీఠం ౖ గం ퟒퟓퟎ ఊర ణ ల  ేసు  . గహం ఎత  ఎంత ? 

ీఠం ఎత    = 퐴퐵 = 2 టర  
గహం ఎత  BC = h   

tan 45 =
ఎదుట భ జం 
ఆసన  భ జం 

=
AB
AD

  

1 =
2

AD
 

AD = 2   

tan 60 =
ఎదుట భ జం 
ఆసన  భ జం =

AC
AD  

√3 =
h + 2

2
 

h + 2 = 2√3   
h = 2√3− 2 = 2(√3 − 1) 

గహం ఎత  BC = 2 √3 − 1  

 

 

 
 

 .  ఒక వ ఒక న  ట  ఉం  న  ప ాహం ారణం ా ఆ న  రం  ퟔퟎퟎ ల ణం ేసున  ఆ వ 

ퟔퟎퟎ టర  పయ ణం  అవత  ా  ే ం  . ఆ న  డల  ఎంత ? 

న ల  నవ పయ ణం న దూరం AC = 600   

న  డల =   AB 

Cos  60 =
AB
AC

  
1
2 =

AB
600 

AB = = 300       
  

 ఉ  : 6  ఇ ౖ ల   


https://youtu.be/bNYzb3upiXM
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సం వ త

సం వ త ప చయం  https://youtu.be/lVcotTT8qvY 


1. ఒక ణమ ను ఒక ా  ఎగ ర ినప డ  బ మ ప ే సం వ తను,  బ ర సు ప ే సం వ తను ల చం .

ాధన:     ఒక ణమ ను ఎగ ర నిప డ  ాం ి  అవరణం  { H, T }

                     తం  పర వ ా ల సంఖ =   2 

     ఒక ఘటన సం వ త = 
ఘటన   క  అనుక ల పర వ ా ల సంఖ

తం  పర వ ా ల సంఖ


బ మ  పడ టక  అనుక ల పర వ ా ల సంఖ   = 1

푃(బ మ ) =
1
2

బ ర సు  పడ టక  అనుక ల పర వ ా ల సంఖ   = 1

P(బ ర సు) =    

2. ండ  ణమ లను ఒ ా  ఎగ ర ినప డ   ఒక బ మ ప ే సం వ తను,  ండ  బ ర సుల  ప ే సం వ తను,   

క సం  ఒక బ మ ప ే సం వ తను,  గ షం  ఒక బ ర సు ప ే సం వ తను ల చం .

ాధన:   ండ  ణమ ల  ఎగ ర ినప డ  ాం ి  అవరణం  {( H, H ) (H, T), (T, H ), ( T, T) }

 తం  పర వ ా ల సంఖ = n (S) = 4  

ఒక ఘటన (E) క   సం వ త = 
ఘటన   క  అనుక ల పర వ ా ల సంఖ

తం  పర వ ా ల సంఖ


i)  ఒక బ మ ప  ేఘటన క  అనుక ల పర వ ా ల సంఖ  = 2

P( ఒక బ మ ) = =   

ండ  బ ర సుల  ప  ే ఘటన క  అనుక ల పర వ ా ల సంఖ  = 1

P( ండ  బ ర సుల ) = 

క సం  ఒక బ మ ప  ే ఘటన క  అనుక ల పర వ ా ల సంఖ  = 3

P(క సం  ఒక బ మ ) =   

గ షం  ఒక బ ర సు ప ే ఘటన క  అనుక ల పర వ ా ల సంఖ  = 3

P(గ షం  ఒక బ ర సు) = 
 

3. మ డ  ణమ లను ఒ ా  ఎగ ర నిప డ  

a)ఒక బ మ ప ే సం వ తను,       b)   ండ  బ మ ల ప ే సం వ తను,

c)మ డ  బ మ ల ప ే సం వ తను,        d)    ండ  బ ర సుల  ప ే సం వ తను,

e)క సం  ఒక బ మ ప ే సం వ తను,            f)   క సం  ండ  బ ర సుల  ప ే సం వ తను

g) గ షం  ండ  బ ర సుల  ప ే సం వ తను h)   గ షం  మ డ  బ ర సుల  ప  ేసం వ తను ల చం .

4. ఒక ఘటన క  సం వ త ퟓ
ퟒ
 ఉంట ం  ?  వ ంచం  

ాధన:ఒక ఘటన  E  క  సం వ త ఎలప డ  0 ≤ P(E) ≤   1  .

 ావ న సం వ త   = 1.25 ఉండదు.

 

 

 

 

https://youtu.be/y7NahBtywIY 

https://youtu.be/quN5p74yG-g 

https://youtu.be/d3_PExNsB5Q 
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5. ఒక ా కను ో ం నప డ   మ ఖం ౖ

a) స సంఖ  వ ే  ఘటన    b)     బ ిసంఖ  వ ే  ఘటన  c)   ప న సంఖ  వ ే  ఘటన

d)సంయ క సంఖ  వ ే  ఘటన    e)   3 క  గ ణజం వ ే  ఘటన సం వ తను   ల చం .

ాధన:   ఒక ా కను ో ం నప డ   ాం ి  అవరణం  {1 , 2, 3, 4, 5, 6 }

 తం  పర వ ా ల సంఖ = n (S) = 6  

ఒక ఘటన (E) క   సం వ త = 
ఘటన   క  అనుక ల పర వ ా ల సంఖ

తం  పర వ ా ల సంఖ


a) స సంఖ  వ ే  ఘటన క  అనుక ల పర వ ా ల  = { 2, 4, 6 }

స సంఖ  వ ే  ఘటన క  అనుక ల పర వ ా ల సంఖ  = 3

P(స సంఖ ) =  =  

b) బ ిసంఖ  వ ే  ఘటన క  అనుక ల పర వ ా ల  = {1, 3, 5}

బ ిసంఖ  వ ే  ఘటన క  అనుక ల పర వ ా ల సంఖ  = 3

P(బ ిసంఖ ) =  =  

c) ప న సంఖ  వ ే  ఘటన క  అనుక ల పర వ ా ల  = {2, 3, 5}

ప న సంఖ  వ ే  ఘటన క  అనుక ల పర వ ా ల సంఖ  = 3

P( ప న సంఖ ) =  =  

d) సంయ క సంఖ  వ ే  ఘటన క  అనుక ల పర వ ా ల  = {4 , 6 }

సంయ క సంఖ  వ ే  ఘటన క  అనుక ల పర వ ా ల సంఖ  = 2

P(సంయ క సంఖ ) =  =  

e) 3 క  గ ణజం వ ే  ఘటన క  అనుక ల పర వ ా ల  = {3, 6}

3 క  గ ణజం వ ే   ఘటన క  అనుక ల పర వ ా ల సంఖ  = 2

P( 3 క  గ ణజం ) =  =   

6. ఒక  ా కను ో ం నప డ    మ ఖం ౖ

푎 )   4 푏)    4

ాధన:   ఒక ా కను ో ం నప డ   ాం ి  అవరణం  {1 , 2, 3, 4, 5, 6 }

       తం  పర వ ా ల సంఖ = n (S) = 6  

ఒక ఘటన (E) క   సం వ త = 
ఘటన   క  అనుక ల పర వ ా ల సంఖ

తం  పర వ ా ల సంఖ


ఒక  ా కను ో ం నప డ   మ ఖం ౖ 

4 క  ఎక వ పడ  ఘటన క   అనుక ల పర వ ా ల సంఖ  = 2

P(4 క  ఎక వ ) =  =   

ఒక  ా కను ో ం నప డ   మ ఖం ౖ 4ల  అంత క  తక వ పడ  ఘటన క  

              అనుక ల పర వ ా ల సంఖ  =4 

P(4ల  అంత క  తక వ) =
4
6

 =  
2
3
 



푺풄풂풏  풎풆 풘풊풕풉  

푮풐풐품풍풆 풍풆풏풔 풂풑풑  

 

푺풄풂풏  풎풆 풘풊풕풉  

푮풐풐품풍풆 풍풆풏풔 풂풑풑  
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https://youtu.be/lVcotTT8qvY
https://youtu.be/y7NahBtywIY
https://youtu.be/quN5p74yG-g
https://youtu.be/d3_PExNsB5Q
https://youtu.be/9x5OUBkxveE
https://youtu.be/dXR6
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7. ం  ా క  ఒ    ో ం నప డ    మ ఖంల ౖ  క ం  క ల తం  
 푎)   8       푏)   11           퐶)  13        వ  ఘటనల సం వ త ఎంత      

ాధన:  ం   ా కను ో ం నప డ   ాం ి  అవరణం   

       తం  పర వ ా ల సంఖ = n (S) = 6 = 36   

ఒక ఘటన (E) క   సం వ త = 
ఘటన   క  అనుక ల పర వ ా ల సంఖ

తం  పర వ ా ల సంఖ
 

ం    ా కల ను ో ం నప డ    మ ఖంల ౖ  క ం  క ల తం  

8  అ   ఘటన క   అనుక ల పర వ ా  

= {(2,6), (3,5), (4,4), (5,3), (6,2)} 
 అనుక ల పర వ ా ల సంఖ  = 5 

푃 మ ఖంల ౖ  క ం  క ల తం8 =   
ం    ా కల ను ో ం నప డ    మ ఖంల ౖ  క ం  క ల తం  

11  అ   ఘటన క   అనుక ల పర వ ా  

= {(5,6), (6,5)} 
 అనుక ల పర వ ా ల సంఖ  = 2 

푃 మ ఖంల ౖ  క ం  క ల తం11 =   
ం    ా కల ను ో ం నప డ    మ ఖంల ౖ  క ం  క ల తం  

13  అ   ఘటన క   అనుక ల పర వ ా    

అనుక ల పర వ ా ల సంఖ  = 0 

푃 మ ఖంల ౖ  క ం  క ల తం 13 =   

 
 

푺풄풂풏  풎풆 풘풊풕풉  
푮풐풐품풍풆 풍풆풏풔 풂풑풑  

 
 
 

 

1) ం  ా క  ఒ    ో ం నప డ    మ ఖంల ౖ  క ం  సంఖ  

ం  1) ప న సంఖ  వ     2)   ం   సం క సంఖ  వ   
3)  ఒక  త  ప న సంఖ  వ    
4)      ఒక  ప న సంఖ  మ  ండవ  సం క సంఖ  వ  ఉన  

 ఘటనల సం వ త ఎంత      
ాధన:  ం   ా కను ో ం నప డ   ాం ి  అవరణం   

       తం  పర వ ా ల సంఖ = n (S) = 6 = 36   

ఒక ఘటన (E) క   సం వ త = 
ఘటన   క  అనుక ల పర వ ా ల సంఖ

తం  పర వ ా ల సంఖ
 

  
푆표푙푢푡푖표푛 푖푛 푚푦 푣푖푑푒표  

 

푺풄풂풏  풎풆 풘풊풕풉  
푮풐풐품풍풆 풍풆풏풔 풂풑풑  

 

 



ퟎ.ퟔퟐ

ాధన:    సం త ే   సం వ త  P (S) =  0.62 

ప రక సం వ త లను అనుస ం  ష  ే   సం వ త  P(R)  =  1 –  P(S)  = 1 − 0.62 = 0.38 

 

https://youtu.be/vQM79m0OUls 

https://youtu.be/0_mSjhfgXD4 

https://youtu.be/vQM79m0OUls,     https://youtu.be/0_mSjhfgXD4 
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3) 푷(푬) = ퟎ.ퟎퟓ  అ న " 푬 ాదు "  ఘటన సం వ త  ఎంత ?

ాధన:              푃(퐸) = 0.05    ావ న ప రక లను అనుస ం  

               푃(퐸 ాదు  ) = 1− P(E) = 1 − 0.05 = 0.95

4) 푷(푨) = ퟎ.ퟎퟔ  అ న ′퐀′  పడక ం  ఉండ టక  సం వ త ఎంత

 ాధన:          푃(퐴) = 0.06    ావ న ప రక లను అనుస ం  

   푃(퐴  ాదు  ) = 1 − P(A) = 1 − 0.06 = 0.94

0.992

ాధన: ా  ఘటన  

                                          P( ర  ర  ల  ) = 0.992 
ఒ   వ ే  ఘటన త    P ( ఒ   ) = 1− P( ర  ర  ల  )

 P ( ఒ   ) = 1 − 0.992 = 0.008

ారద, హ  మం  త ల  ా ద  ప టన  పండ గల  సంవత రంల  ( ప సంవత రం ాదు) 

           퐚)       ర ర   ావ  సం వ త ఎంత       퐛 )    ఒ   ావ  సం వ త ఎంత

ాధన :-    సంవత రంల  365  లల  ఇద ల  ఎవ  ప టన  అ న ఏ  అ న ావచు ను 

              ావ న తం 365  పర వ ా ల  సమసం వమ ల ా ప గణం 

ారద, హ  ప టన ల  ర  ర  ల   అవ  అనుక ల పర వ ా ల  365 − 1 = 364

P( ర  ర  ల  ) =  
364
365



  P  ఒ   ప టన  = 1−
364
365

=
1

365



 



ాధన :-  తం ర ల  40 ావ న తం  పర వ ా ల సంఖ = 40 

సుక న  ార ౖ అమ  ర  ఉండ  అనుక ల పర వ ా ల సంఖ   = 25

P అమ   ర  గల ార  = P అమ  =  
25
40

=
5
8



సుక న  ార ౖ అబ ర  ఉండ  అనుక ల పర వ ా ల సంఖ   = 15

P అబ  ర  గల ార  = P అబ  =  
15
40

=
3
8







 

https://youtu.be/vQM79m0OUls
https://youtu.be/0_mSjhfgXD4
https://youtu.be/vQM79m0OUls
https://youtu.be/0_mSjhfgXD4
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5) బ గ ా కల పబ న ాట ార ల కటల  52 ార ల నుం  ఒక  ార  య టల  అ 

a) ఎ  అగ టక 풃)                 ఏ  ాక వ టక  సం వ తను   ల చం .

ాధన:   ార ల  బ ా కల పబ . ావ న పర వ ా ల  సమసం వమ ల ా ప గణం 

ఒక కటల  4 ఏ  ల  ఉంట 

సు న  ార   ఏ  అవడం అ  ఘటన E అ ే  

E క   అనుక ల పర వ ా ల సంఖ  = 4 

 తం  పర వ ా ల సంఖ = n (S) = 52   

ఒక ఘటన (E) క   సం వ త P(E)= 
ఘటన   క  అనుక ల  పర వ ా ల సంఖ

తం  పర వ ా ల  సంఖ


ార   ఏ  అగ టక  సం వ త   P(E) =   = 

సు న  ార   ఏ  ాదు అ  ఘటన F   అ ే  

                    F  క   అనుక ల పర వ ా ల సంఖ  = 52− 4 =  48 

ార   ఏ  ాక వ టక   సం వ త   P(F) =   = 



3) బ గ గ   కల పబ న ాట ార ల కటల  52 ార ల నుం  ఒక  ార  య టల  అ 

푨)    ాణ అగ టక  సం వ త   ఎంత푩))   మ ఖ ార  అగ టక  సం వ త ఎంత?

푪)    అగ టక  సం వ త ఎంత푫)   , మ ఖ ార  అగ టక  సం వ త ఎంత

푬)   మ ఖ ార  ాక వ టక  సం వ త ఎంత

ాదన   :    ార ల  బ ా కల పబ . ావ న పర వ ా ల  సమసం వమ ల ా ప గణం 

    ఒక కటల  4 ాణ ల  ఉంట 

    సు న  ార  ాణ  అవడం అ  ఘటన E అ ే  

     E క   అనుక ల పర వ ా ల సంఖ  = 4 

తం  పర వ ా ల సంఖ = n (S) = 52   


ఒక ఘటన (E) క   సం వ త P(E)= 
ఘటన   క  అనుక ల  పర వ ా ల సంఖ

తం  పర వ ా ల  సంఖ


                                             P( ాణ ) =
4

52 =
1

13

ఒక కటల  12   మ ఖ  ార   ల  ఉంట 

సు న  ార   మ ఖ ార  అవ  అనుక ల  పర వ ా ల సంఖ  = 12 

P మ ఖ ార   =
12
52 =

3
13

ఒక కటల  13     ార   ల  ఉంట 

సు న  ార      ార  అవ  అనుక ల  పర వ ా ల సంఖ  = 13 

푺풄풂풏  풎풆 풘풊풕풉  

푮풐풐품풍풆 풍풆풏풔 풂풑풑  

 

푺풄풂풏  풎풆 풘풊풕풉  

푮풐풐품풍풆 풍풆풏풔 풂풑풑  

 

https://youtu.be/OSaTwNUaOAs 
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P   =
13
52 =

1
4

ఒక కటల  3    మ య   మ ఖ ార   ల  ఉంట 

సు న  ార    , మ ఖ ార     అవ  అనుక ల  పర వ ా ల సంఖ  = 3 

P   =
3

52 =
1

14

తం 52 ార  లల  మ ఖ ార ల  ా  =  52− 12 = 40

ావ న అనుక ల  పర వ ా ల సంఖ  = 40

P  మ ఖ ార ల  ా   =
40
52 =

10
14

4) బ గ గ   కల పబ న ాట ార ల కటల  52 ార ల నుం  ఒక  ార  య టల అ  ఎర ప  రంగ  ా  

య టక   సం వ త ఎంత

ాధన :-   ార ల  బ ా కల పబ . ావ న పర వ ా ల  సమసం వమ ల ా ప గణం 

తం  పర వ ా ల సంఖ = n (S) = 52   

         ఒక కటల  2    ఎర ప  రంగ  ా   ార   ల  ఉంట  ావ న అనుక ల  పర వ ా ల సంఖ  = 2

P( ఎర ప  రంగ  ా  ) =
2

52
=

1
26





 
풂)  풃)

 풄 )  



ాధన:   తం 9  ల  ఉ 

తం  పర వ ా ల సంఖ = n (S) = 9    

ఒక ఘటన (E) క   సం వ త 퐏(퐄) = 
ఘటన 퐄  క  అనుక ల పర వ ా ల సంఖ

తం  పర వ ా ల సంఖ


ెల ప  రంగ   య టక  అనుక ల   పర వ ా ల సంఖ = ퟐ

                                        P( ెల ప  రంగ  )  =  

లం రంగ   య టక  అనుక ల  పర వ ా ల సంఖ = 3

P  లం  రంగ   =  
3
9



ఎర ప  రంగ   య టక  అనుక ల   పర వ ా ల సంఖ = ퟒ 

P( ఎర ప  రంగ  )  =  
4
9






 

https://youtu.be/OSaTwNUaOAs 

https://youtu.be/A2S0BPEwHVY 

https://youtu.be/u4VNmHQdZ3c 

https://youtu.be/OSaTwNUaOAs
https://youtu.be/OSaTwNUaOAs
https://youtu.be/A
https://youtu.be/u4VNmHQdZ3c
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ఒక టల  ퟏퟎퟎ ా లల  ퟖퟖ  స ా ఉన  ,  ퟖ ా ల   ల ాలను , 4 ా ల  ఎక వ  ల ాలను క  

ఉ . జ  అ  ా ా  మం  ా ల  మ త  ంట డ  . సుజ త అను మ క ా ా  ఎక వ  ల ాల న  

ా లను మ త  ాక సుం  . టల  నుం  య దృ కం ాఒక ా ను  ఎవర   సం వ త ఎంత? 

퐢)    జ    퐢퐢 )   సుజ త
ాధన :   ఒక టల  ల  ా ల     100

             తం పర వ ా ల సంఖ  100

        స ా ఉన   88,      ల ాల  ఉన      8                  ఎక వ  ల ాల  ఉన   4 

      జ  అ  ా ా  మం  ా ల  మ త  ంట డ  ావ న 

జ  న  అనుక ల పర వ ా ల సంఖ   88

ఒక ఘటన (E) క   సం వ త P(E) = 
ఘటన   క  అనుక ల పర వ ా ల సంఖ

తం  పర వ ా ల సంఖ


P జ  =  
88

100 =
22
25

సుజ త అను మ క ా ా  ఎక వ  ల ాల న  ా లను మ త  ాక సుం  

       ావ న సుజ త న  అనుక ల పర వ ా ల సంఖ   96

  P(సుజ త)  =  
96

100 =
24
25



Home Work 
3) 

4) 

a) 

b) 

5) 

a)    풃)       

c)   풅)       

e) 풇)        

6) క మ క ల ల  ైమండ   ఐదు ార ల  , 10,  ా  , ాణ , జ  మ య  ఏ  లను మ తం 

సు  బ ా క ి య దృ కం ా  ఒక  ార  ను ఎను ంట

 i)    ఆ ార  ాణ అ  సం వ త ఎంత?

ii)   ాణ ార ను ల ం  ండవ ార ను ఎను ంట అ    a)   ఏ  అగ టక     b)   ాణ అగ టక  

సం వ త ఎంత?

7) ఒక ల ట  నందు 10  ౖ  ల  మ య  25 ఖ ల కలవ . ౖ  ను ందు సం వ త ఎంత

8) ండ  ా కల  ఒకట ఎర  , ఒకట ెల   ఒ ా  ొ ంచడం జ ం . ఈ ఘటనక  ాధ పడ  
అ  పర వ ానమ లను నం . మ య  ండ  ా కల ౖ  క ిం ే చుక ల తం   
퐢)   ퟖ,   퐢퐢)   ퟏퟑ  మ య   퐢퐢퐢)   ퟏퟐ  లక ퟏퟐ  అంతక  తక వ  అవ  సం వ తల  
ఎం ెంత ?

 

 

https://youtu.be/5GESucuN9QY 
click this link 
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ాంఖ క ాసం ప చయం https://youtu.be/cZ58cAo3daA 




అంకగణత సగట  ర చనం , అవ కృత ద ంశం  అంకగణత సగట   
   కను నుట       మ య   వ కృత ద ంశం క   

1 )  పత  పద   2) ఊ ం న సగట  పద  3) చలన పద  

https://youtu.be/iYg4iY_MOa8 
https://youtu.be/i6x6dF8OKhI 

అవ కృత ద ంశం సగట  

 అవ కృత ద ంశంల  ా ల  ా ల సంఖ  ే ంచ ా వ ే  ల వల  సగట  ల  స ాస  

అంట ర  .   푥   సూ ార  . 

푥 =
ా ల తం 
ా ల సంఖ  

 

  అంక మధ మమ  푥 = ∑   

 ఒక తరగ  నఃప న ం ఆ తరగ  మధ  ల వల వద ం క ంచబ  ఉంట ం  

 తరగ  మధ  ల వల    푥 ,  푥 ,  푥 ,  푥 ,  ....... 

ాట అనుర ప నఃప న ం   푓 ,푓 ,푓 ,푓 ,......      అ న 

    సగట  = 푥 =   ⋯
⋯

 =  ∑  
∑  

= ∑   

30 కంట తక ౖ  ప న సంఖ ల సగట  కను నుమ    
30 కంట తక ౖ  ప న సంఖ ల  

2,3,5,7,11,13,17,19,23,29 

అంక సగట  푥 =
ా ల తం 
ా ల సంఖ   

సగట  푥 =
2 + 3 + 5 + 7 + 11 + 13 + 17 + 19 + 23 + 29 

10  

సగట  푥 =
129 
10  

సగట  푥 = 12.9 
దట 10 సంయ క సంఖ ల సగట  కను నుమ   

దట 10 సంయ క   సంఖ ల  
4,6,8,9,10,12,14,15,16,18 

అంక సగట  푥 =
ా ల తం 
ా ల సంఖ  

 

సగట  푥 =
4 + 6 + 8 + 9 + 10 + 12 + 14 + 15 + 16 + 18 

10  

సగట  푥 =
112 
10

 

సగట  푥 = 11.2 

అంకగణత సగట 

14. సంఖ క ాసం

 

 

https://youtu.be/5GESucuN9QY
https://youtu.be/cZ58cAo3daA
https://youtu.be/iYg4iY_MOa8
https://youtu.be/i6x6dF8OKhI
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ం న మ ర ల  ర ల   సంఖ  풇풊풙풊 

 
For video click 
 blue color link 

 
 

https://youtu.be/iYg4iY_MOa8 
 
 

సగట  = 풙 =  
∑풇풊 풙풊
∑풇풊 

 

풙 =  
ퟏퟕퟕퟗ
ퟑퟎ = ퟓퟗ. ퟑ 

ퟏퟎ 1 10 
20 1 20 
36 3 108 
40 4 160 
50 3 150 
56 2 112 
60 4 240 
70 4 280 
72 1 72 
80 1 80 
88 2 176 
92 3 276 
95 1 95 

 ∑푓 = 30 ∑풇풊 풙풊 = ퟏퟕퟕퟗ 
  

తరగ  
అంతరం 

ర ల 
సంఖ   퐟퐢 

తరగ  
మధ  ల వ 퐱퐢 퐟퐢풙퐢 For video click 

 blue color link 
 

https://youtu.be/iYg4iY_MOa8 
 

సగట  = 풙 =  
∑풇풊 풙풊
∑풇풊 

 

풙 =  
ퟏퟖퟔퟎ
ퟑퟎ

= ퟔퟐ 

ퟏퟎ −  ퟐퟓ 2 ퟏퟕ.ퟓ 35.0 
ퟐퟓ   –   ퟒퟎ ퟑ ퟑퟐ.ퟓ 97.5 
ퟒퟎ −   ퟓퟓ 7 ퟒퟕ.ퟓ 332.5 
ퟓퟓ −    ퟕퟎ 6 ퟔퟐ.ퟓ 375.0 
ퟕퟎ −  ퟖퟓ 6 ퟕퟕ.ퟓ 465.0 
ퟖퟓ −  ퟏퟎퟎ 6 ퟗퟐ.ퟓ 555.0 

 ∑푓 = 30  ∑풇풊 풙풊 = ퟏퟖퟔퟎ.ퟎ 

ఊ ం న సగట  పద న సగట   

For video click  blue color link          https://youtu.be/iYg4iY_MOa8 
తరగ  అంతరం ర ల సంఖ   f  తరగ  మధ  ల వ   x  d = x − a  f 푑  

10 −  25 2 17.5 −30 −60 
25   –   40 3 32.5 −15 −45 
40 −   55 7 47.5(푎) 0 0 
55 −    70 6 62.5 15 90 
70 −  85 6 77.5 30 180 

85 −  100 6 92.5 45 270 

 ∑푓 = 30       ∑푓푑 = 105 + 540  
                        = 435   
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ఊ ం న సగట  పద న సగట  푥̅ = 푎 + ∑
∑

 

푎 = 47.5

= ∑푓 = 30;       ∑푓푑 = 435 

 ℎ = 15

푥̅ = 47.5 +
435
30

 

푥̅ = 47.5 +
87
6

 

푥̅ = 47.5 + 14.5

푥̅ = 62 

సగ  

మ  ఉ ా య ల ాతం 15-25 25-35 35-45 45-55 55-65 65-75 75-85 

ా ాల  ల  ంద ాం ల సంఖ  6 11 7 4 4 2 1 

 

 

మ  ఉ ా య ల ాతం  ా ాల  ల  ంద 

ాం ల సంఖ  

తరగ  
 మధ   ల వ  퐟퐢풙퐢 

ퟏퟓ −  ퟐퟓ 6 20 120 
ퟐퟓ   –   ퟑퟓ 11 30 330 
35 −   ퟒퟓ 7 40 280 
4ퟓ −    ퟓퟓ 4 50      (풂) 200 
55 −  65 4 60 240 
6ퟓ − ퟕퟓ 2 70 140 
ퟕퟓ − ퟖퟓ 1 80 80 

తం  휮풇풊 = ퟑퟓ ∑푓푥 = 1390  

 

풙 = ∑풇풊풙풊
∑풇풊

 

= ∑푓 = 35∑푓푥 = 1390 

푥̅ =
1390

35
 

푥̅ =
278

7
 = 39.72

 

 

 

 

https://youtu.be/iYg4iY_MOa8
https://youtu.be/iYg4iY_MOa8
https://youtu.be/iYg4iY_MOa8
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ఈ ం  ద ంశం క  సగ   ퟓퟎ అ న 풌 వ క  . 
తరగ  అంతరం ퟎ − ퟐퟎ ퟐퟎ − ퟒퟎ ퟒퟎ − ퟔퟎ ퟔퟎ − ퟖퟎ ퟖퟎ − ퟏퟎퟎ 

నః న ం ퟏퟕ ퟐퟎ ퟑퟐ 풌 ퟏퟗ 
 

For video click  blue color link     https://youtu.be/3U6kk2s53K4 
తరగ   
అంతరం  

నఃప న ం తరగ  
 మధ  ల వ  

푓푥  సగట  = x =  

50 =
4080 + 70k

88 + k
 

50(88 + k) = 4080 + 70k 

4400 + 50 k = 4080 + 70k 

4400 − 4080 = 70k − 50 k 

320 = 20k 

k =
320
20

= 16

0 − 20 17 10 170 
20 − 40 20 30 600 
40 − 60 32 50 1600 
60 − 80 퐾 70            70 푘 

80 − 100 19 90 1710 
훴푓 = 88 + 푘 훴푓푥 = 4080 + 70푘 

 
 

 

వ  ే  ఆటల  బ లర  ా ం న ట వ ాల  ఈ ం  నఃప న  జన పటకల  చూ ించడ న . సం ప 

చలన పద  ఉప ం  సగట ను కను నుమ   

ట సంఖ  20-60 60-100 100-150 150-250 250-350 350-450 

బ లర సంఖ  7 5 16 12 2 3 

 

ట  సంఖ  బ లర  సంఖ  తరగ  
 మధ   ల వ  

f 푥   సగట  = x =  

x =
6880

45
 

x =
1376

9
 

x = 152.89 

 

20− 60 7 40 280 

60− 100 5 80 400 

100− 150 16 125 2000 

ퟏퟓퟎ − ퟐퟓퟎ 12 200(a) 2400 

ퟐퟓퟎ − ퟑퟓퟎ 2 300 600 

ퟑퟓퟎ − ퟒퟓퟎ 3 400 1200 
 횺퐟퐢 =45  훴푓푥 =6880 
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ం  పటకల  ఇవ బ న 50 ా ల సగట  36.4 అ న    퐟ퟏ  మ య     퐟ퟐ నఃప న ం లను ను నుమ    

తరగ  అంతరం  0-10 10-20 20-30 30-40 40-50 50-60 60-70 

నఃప న ం  3 5 풇ퟏ 10 풇ퟐ 8 5 

 

For video click 
 blue color link https://youtu.be/cFAVjbhAKH8 

తరగ   
అంతరం  

నఃప న ం 
తరగ  

 మధ  ల వ  퐟퐢퐱퐢 

ퟎ− ퟏퟎ ퟑ ퟓ ퟏퟓ 

ퟏퟎ − ퟐퟎ ퟓ ퟏퟓ ퟕퟓ 

ퟐퟎ − ퟑퟎ 풇ퟏ ퟐퟓ ퟐퟓ 풇ퟏ 

ퟑퟎ − ퟒퟎ ퟏퟎ ퟑퟓ ퟑퟓퟎ 

ퟒퟎ − ퟓퟎ 풇ퟐ ퟒퟓ ퟒퟓ풇ퟐ 

ퟓퟎ − ퟔퟎ ퟖ ퟓퟓ ퟒퟒퟎ 

ퟔퟎ − ퟕퟎ ퟓ ퟔퟓ ퟑퟐퟓ 

 횺퐟퐢 =31+퐟ퟏ+퐟ퟐ    횺퐟퐢퐱퐢 = 1205+25 퐟ퟏ +45퐟ퟐ 

횺퐟퐢 =31+퐟ퟏ+퐟ퟐ = ퟓퟎ అ న   

    퐟ퟏ+퐟ퟐ = ퟏퟗ ......(1) 

సగట  = 퐱 = 횺퐟퐢퐱퐢
횺퐟퐢

    

ퟑퟔ.ퟒ =
1205+25 퐟ퟏ +45퐟ퟐ

ퟓퟎ  

ퟑퟔ.ퟒ × ퟓퟎ = 1205+25 퐟ퟏ +45퐟ퟐ 
ퟏퟖퟐퟎ − ퟏퟐퟎퟓ = 25 퐟ퟏ +45퐟ퟐ 

25 퐟ퟏ +45퐟ퟐ = ퟔퟏퟓ… . (ퟐ) 
퐞퐪(ퟐ)− ퟐퟓ 퐞퐪(ퟏ) ేయ ా  

25 퐟ퟏ +45퐟ퟐ = ퟔퟏퟓ 
25 퐟ퟏ +25퐟ퟐ = ퟒퟕퟓ 

             2ퟎ퐟ퟐ = ퟏퟒퟎ 

퐟ퟐ =
ퟏퟒퟎ
ퟐퟎ = ퟕ 

퐟ퟐ = ퟕ  ను  స  (ퟏ)ల  ాయ ా  

퐟ퟏ =12 

퐟ퟏ =12 ,  퐟ퟐ = ퟕ 

 
 

 

https://youtu.be/3U6kk2s53K4
https://youtu.be/cFAVjbhAKH8
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For video click  blue color link https://youtu.be/umJMh33M-3Q 
బ హ ళకమ  :-   ద ంశంల  తరచు ా వచు  ల వను బ హ ళకమ  అంట ర  . 

ఒక  ద ంశంల  న ా లక  ఎక వ ార  ప న ావృతమగ  ా     

అన ా ఎక వ  న ప న ం గల ా  ఆ ద ంశమ నక   బ హ ళకమ  అంట ర  . 

1. బ హ ళకమ    కను నుమ     4, 6   8   2   4   9,10 

ద ంశంల    4 అ  ా  2 ార  వ ం    

ద ంశమ  క  బ హ ళకమ    = 4 

2. బ హ ళకమ    కను నుమ       2, 4,   6,   8,   2,   4,   9,10 

ద ంశంల    4  అ  ా  2 ార    మ య  2  అ  ా  2 ార  వ ం    

ద ంశమ  క  బ హ ళకమ    = 4, 2 

3. బ హ ళకమ    కను నుమ      2,  4,   6,   6,   2,   4,   2,  4,  6 

ద ంశంల    4  అ  ా  3 ార  , 6  అ  ా  3 ార      మ య  2  అ  ా  3 ార  వ ం    

ావ న ఇక డ అ  ా ల  సమ న ార  ప న ావృతం అ న   

ావ న ఈ  ద ంశమ నక    బ హ ళకమ    ఉండదు . 

Note:- ఒక  ద ంశమ నక  ఒ  బ హ ళకమ  ఉండవచు ను  అ  ఏక బ హ ళకమ   

 ఒక  "ద ంశమ నక   " ండ  బ  "హ ళకమ " ల "ఉండవచు ను ". "అ  " " బ హ ళకమ  "  

 ఒక  "ద ంశమ నక  " మ డ  " " బ "హ ళకమ " ల "  ఉండవచు ను". "  అ  " " బ హ ళకమ  "  

 ఒక  "ద ంశమ నక   " అసల  బ "హ ళకమ  ఉండ" క వచు   
 

 
 
 
 
 
 
 

బ హ ళకం  
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12 
  1 –ퟑ 3  –ퟓ 5– ퟕ 7  –  ퟗ 9  –   ퟏퟏ  
  7 8 2 2 1 

 
For video click 
 blue color link https://youtu.be/umJMh33M-3Q 

   బ హ ళకం = 푧 =  푙 +  
 

 × ℎ 

푧 =  푙 + 
푓 −  푓

2푓 −  푓 − 푓
 × ℎ  

푧 =  3 + 
8 − 7

2(8) −  7 − 2  × 2  

푧 =  3 +  
1

16−  9
 × 2  

1 − 3 7   푓   

3 − 5 8     푓  బ హ ళక తరగ   

5 − 7 2     푓   

7 − 9 2  

9 − 11 1  

బ హ ళక తరగ  గ వ హదు = l = 3 

బ హ ళక తరగ  మ ందున  తరగ    క  న  ప న ం =       푓 = 8 

బ హ ళక తరగ   క  న  ప న ం =      푓 = 7 

బ హ ళక తరగ  తర ాత  తరగ    క  న  ప న ం =       푓 = 2 

తరగ  అంతరం =  2 

푧 =  3 + 
2
7 

푧 = 3 + 0.285 

푧 = 3.285 

 
 
 
 
 
తరగ  అంతరం  10-25 25-40 40-55 55-70 70-85 85-100 

ర ల సంఖ   2 3 7 6 6 6 

 
 

For video click  blue color link         https://youtu.be/SE5_rMCC8FQ 

తరగ  అంతరం ర ల  సంఖ    

 

 

తరగ  అంతరం =  15 

బ హ ళకమ = 푍 = 푙 +
푓 − 푓

2푓 − 푓 − 푓
× ℎ  

푍 = 40 +
7 − 3

2(7) − 3 − 6
× 15  

푍 = 40 +
4

14 − 9
× 15  

푍 = 40 +
60
5

 

బ హ ళకమ   = 40 + 12 

బ హ ళకమ = 52 

10 − 25 2  
25   –   40    3  푓   
40 −   55 7        푓   బ హ ళక తరగ   
55 −    70 6         푓   
70 − 85 6  

85 − 100 6  

బ హ ళక తరగ  గ వ హదు = l = 40 

బ హ ళక తరగ  మ ందున  తరగ    క  న  ప న ం =       푓 = 3 

బ హ ళక తరగ   క  న  ప న ం =      푓 = 7 

బ హ ళక తరగ  తర ాత  తరగ    క  న  ప న ం =       푓 = 6 

 

https://youtu.be/umJMh33M-3Q
https://youtu.be/umJMh33M-3Q
https://youtu.be/SE5_rMCC8FQ
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తరగ   అంతరం ퟒퟎ − ퟒퟓ ퟒퟓ − ퟓퟎ ퟓퟎ − ퟓퟓ ퟓퟓ − ퟔퟎ ퟔퟎ − ퟔퟓ ퟔퟓ − ퟕퟎ ퟕퟎ − ퟕퟓ 

ర ల  సంఖ  ퟐ ퟑ ퟖ ퟔ ퟔ ퟑ ퟐ 

 
For video click   blue color link     https://youtu.be/Dku__JsNndM 

తరతరగ   అంతరంగ   ర ల  సంఖ    
 

తరగ  అంతరం =  5 

బ హ ళకమ = 푍 = 푙 +
푓 − 푓

2푓 − 푓 − 푓
× ℎ  

풁 = ퟓퟎ +
ퟖ − ퟑ

ퟐ(ퟖ)− ퟑ− ퟔ
× 5  

풁 = ퟓퟎ+
ퟓ

ퟏퟔ − ퟗ
× 5  

풁 = ퟓퟎ+
ퟐퟓ
ퟕ

 
ళకం = ퟓퟎ + ퟑ.ퟓퟕ 
ళకం = ퟓퟑ.ퟓퟕ 

ퟒퟎ − ퟒퟓ ퟐ  
ퟒퟓ   –   ퟓퟎ ퟑ        푓   
ퟓퟎ −   ퟓퟓ ퟖ       푓  బ హ ళక తరగ  
ퟓퟓ −    ퟔퟎ ퟔ        푓   
ퟔퟎ − ퟔퟓ ퟔ  
ퟔퟓ − ퟕퟎ ퟑ  
ퟕퟎ − ퟕퟓ ퟐ  

బ హ ళక తరగ  గ వ హదు = l = 40 
బ హ ళక తరగ  మ ందున  తరగ    క  న  ప న ం =       푓 = 3 

బ హ ళక తరగ   క  న  ప న ం =      푓 = 8 
బ హ ళక తరగ  తర ాత  తరగ    క  న  ప న ం =       푓 = 6 

 
 

సందర ం  ퟏ :− దట ల  వ  తరగ   బ హ ళకం తరగ  అ న 
For video click  blue color link https://youtu.be/03mFQX8Kq-o 

 
 

For video click  blue color link 
https://youtu.be/03mFQX8Kq-o 
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సందర ం  ퟐ :− ఒ  ద ంశంల  ండ  బ హ ళకం తరగత ల  ఉన ప డ   

త ాలం   (గం లల  ) ퟎ − ퟐퟎ  20-40 40-60 60-80 80-100 100-120 

నఃప న ం  10 35 61 61 38 29 
 

For video click  blue color link  
https://youtu.be/03mFQX8Kq-o 

 
 

 

 

 

https://youtu.be/Dku__JsNndM
https://youtu.be/03mFQX8Kq-o
https://youtu.be/03mFQX8Kq-o
https://youtu.be/03mFQX8Kq-o
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Exercise :   14.2          ퟏ)ఇ న ద ం ా  సగట  మ య  బహ ళకమ  కను నుమ   
సగట  మ య  బ హ ళకమ  కను న  తర ాత ాట  ల ం  
 

For video click  blue color link   
https://youtu.be/ugZr_zRqCgs 

 
 
 
 
వయసు   (సం ) 5-15 15-25 25-35 35-45 45-55 55-65 

గ ల సంఖ   6 11 21 23 14 5 
 
 

1 
 e

xe
r—

14
.1

   
 p

ro
b-

1 

 



  








푓푥 
푓푥 

5 − 15 6  5 − 15 6 10 60 

15− 25 11  15 − 25 11 20 220 

25− 35 21   푓   25 − 35 21 30 630 

35− 45 23    푓   35 − 45 23 40 920 

45− 55 14    푓   45 − 55 14 50 700 

55− 65 5  55 − 65 5 60 300 

=  푙 = 35
=   푓 =23

= 푓 = 21
= 푓 = 14

= ℎ =10 

푧 =  푙 + 
푓 −  푓

2푓 −  푓 − 푓
 × ℎ  

푧 =  35 +  
23 − 21

2(23) −  21 − 14
 × 10  

푧 =  35 +  
2

46− 35
 × 10  

푧 = 35 +  
20
11

 

푧 = 35 + 1.81 
푧 = 36.81 

 ∑푓 = 80  ∑푓푥 = 2830  

 푥̅ = ∑
∑



= ∑푓 = 80 
∑푓푥 = 2830  

푥̅ =
∑푓푥
∑푓

 

푥̅ =
2830

80
=  

283
8

 

푥̅ = 35.375 

 

 

 
ఈ ం  దతం ా  బ హ ళకం కను నుమ  

ార సంఖ   ퟎ − ퟏퟎ ퟏퟎ − ퟐퟎ ퟐퟎ − ퟑퟎ ퟑퟎ − ퟒퟎ ퟒퟎ − ퟓퟎ ퟓퟎ − ퟔퟎ ퟔퟎ − ퟕퟎ ퟕퟎ − ퟖퟎ 
నప న ం  ퟕ ퟏퟒ ퟏퟑ ퟏퟐ ퟐퟎ ퟏퟏ ퟏퟓ ퟖ 
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మధ గతమ  ర చనం , అవ కృత ద ంశం మ య   

వ కృత ద ంశం క  మధ గతమ   కను నుట  

For video click  blue color link 
https://youtu.be/C8yVGe4Erbo 
https://youtu.be/GOXhAC70Wa4 

ద ంశంల   ా లను ఆ హణ ల  అవ హణ  కమంల  ా నిప డ   మధ మ ా   ల వను మధ గతమ  అంట ర .  

ఇ  ద ంశమ ను ండ  సమ గమ ల ా భ సుం    

n బ ి సంఖ  అ న ,  మధ గతమ  వ ా  ల వ    

n స  సంఖ  అ న ,  మధ గతమ  =  వ  మ య + 1 వ ా ల స ాస    
ఈ ం  ద ంశమ నక  మధ గతమ  కను నుమ    

ퟑ,  ퟕ,  ퟒ.ퟐ,  ퟐ,  ퟏ. ퟓ,  ퟏퟐ,  ퟗ,  ퟏퟎ 
ఇ న ా ల         
3,   7,   4.2 ,   2,   1.5,   12,   9,   10  
ఆ హణ కమంల  ాయ ా   
1.5,   2,   3,   4.2,   7,   9 ,   10,   12   
ా ల సంఖ  = 8 ( స  సంఖ   )  

n స  సంఖ  అ న ,  మధ గతమ   మ య   + 1 ా ల స ాస    
మధ గతమ  =   4 వ ా  మ య  5 వ ా ల స ాస   

మధ గతమ =
4.2 + 7

2 =
11.2

2 = 5.6 
దట 7 సంయ క సంఖ ల మధ గతమ  కను నుమ    
దట 7 సంయ క సంఖ ల    

4, 6, 8, 9, 10, 12, 14 

ా ల సంఖ = 7 ( బ  ిసంఖ   ) 

n బ ి సంఖ  అ న ,  మధ గతమ
n + 1

2  వ ా   
మధ గతమ =   4  వ ా  

మధ గతమ = 9 
 

 

మధ గతమ   

 

https://youtu.be/ugZr_zRqCgs
https://youtu.be/C8yVGe4Erbo
https://youtu.be/GOXhAC70Wa4
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https://youtu.be/C8yVGe4Erbo 
For video click  blue color link 
https://youtu.be/C8yVGe4Erbo 

 
 

మధ గతమ  కను నుమ   
For video click 

 blue color link 
https://youtu.be/C8yVGe4Erbo  

 
 
 

푛
2

=
53
2

= 26.5 

మధ గత తరగ  గ వ హదు = l =
60 + 60

2
= 60 

మధ గత తరగ  మ ందు తరగ  సం త  న ప న ం = cf
= 22  

మధ గత తరగ  న ప న ం  = f = 7  
మధ గత తరగ  అంతరం  = h = 10 

మధ గతమ = 푀 = 푙 +  
푛
2 − 푐푓
푓

× ℎ 

M = 60 +
26.5 − 22

7
× 10  

M = 60 +
4.5
7

× 10  

M = 60 +
45
7

 

మధ గతమ = 60 + 6.42 
మధ గతమ = 66.42 

మ ర ల   ర ల  సంఖ   సం త   
న ప న ం 

0 − 10 5 5 

10 − 20 3 8 

20 − 30 4 12 

30 − 40 3 15 

40 − 50 3 18 

50 − 60 4 22    푐푓 

 60 − 70 
7      푓 

29   మధ గత 
 తరగ   

70 − 80 9 38 

80 − 90 7 45 

90 − 100 8 53 
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రమ  ( . ా ) ퟒퟎ − ퟒퟓ ퟒퟓ − ퟓퟎ ퟓퟎ − ퟓퟓ ퟓퟓ − ퟔퟎ ퟔퟎ − ퟔퟓ ퟔퟓ − ퟕퟎ ퟕퟎ − ퟕퟓ 

ర ల  సంఖ   ퟐ ퟑ ퟖ ퟔ ퟔ ퟑ ퟐ 
 

For video click  blue color link  https://youtu.be/tauiFqc4-bY 

తరగ   అంతరం 
ర ల 

  సంఖ  
సం త    

   నప న ం 
  

 

మధ గతమ = 푀 = 푙 +  
푛
2 − 푐푓
푓

× ℎ 

M = 55 +
15− 13

6
× 5  

M = 55 +
2
6

× 5  

M = 55 +
10
6

 

మధ గతమ = 55 + 1.66  

మధ గతమ = 56.6 

40 − 45 2 2  

45   –   50 3 5  

50 −   55 8 13 푐푓  

55 −    60 6    푓 19 మధ గత  తరగ  

60 − 65 6 25  

65 − 70 3 28  

70 − 75 2 30  

తం 푛 = 30 
 

 
풏
ퟐ

=
ퟑퟎ
ퟐ

= ퟏퟓ 

మధ గత తరగ  గ వ హదు = l =
55 + 55

2
= 55 

మధ గత తరగ  మ ందు తరగ  సం త  న ప న ం = cf = 13  
మధ గత తరగ  న ప న ం  = f = 6  

మధ గత తరగ  అంతరం  = h = 5 

ఉ  : 7  ఒక ాఠ ాలల  ퟏퟎ వ తరగ  బ కల ఎత  గ ం  ే ిన స   ఫ ల  

 ం  పటకల  ఇవ బ  ా  ఎత ల మధ గతమ  కను నుమ    
 
 
 
 

For video click  blue color link       https://youtu.be/MIbZvW3EUmg 

ఎత  ( ం.  లల  ) బ కల 
 సంఖ  

సం త  న ప న ం 풏
ퟐ

=
ퟓퟏ
ퟐ

= ퟐퟓ.ퟓ 

మధ గత తరగ  గ వ హదు = l =
145 + 145

2
= 145 

మధ గత తరగ  మ ందు తరగ  సం త  న ప న ం = cf = 11  
మధ గత తరగ   క    న ప న ం  = f = 18  

మధ గత తరగ  అంతరం  = h = 5 

మధ గతమ = 푀 = 푙 +  
푛
2 − 푐푓
푓

× ℎ 

M = 145 +
25.5 − 11

18
× 5  

M = 145 +
14.5
18

× 5  

M = 145 +
72.5
18

 

మధ గతమ = 145 + 4.027 
మధ గతమ = 149.027 

ퟏퟒퟎ క తక వ  ퟒ ퟒ 

ퟏퟒퟎ − ퟏퟒퟓ ퟕ ퟏퟏ  풄풇 

ퟏퟒퟓ − ퟏퟓퟎ ퟏퟖ  풇 29   మధ గత తరగ  

ퟏퟓퟎ − ퟏퟓퟓ ퟏퟏ ퟒퟎ 

ퟏퟓퟓ − ퟏퟔퟎ ퟔ ퟒퟔ 

ퟏퟔퟎ − ퟏퟔퟓ ퟓ ퟓퟏ 

 푵 = ퟓퟏ  

 

 

https://youtu.be/C8yVGe4Erbo
https://youtu.be/C8yVGe4Erbo
https://youtu.be/C8yVGe4Erbo
https://youtu.be/tauiFqc4-bY
https://youtu.be/MIbZvW
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ం  ద ంశమ  క  మధ గతం ퟓퟐퟓ మ య  దతంశంల  ా ల తం ퟏퟎퟎ అ న  

풙 మ య  풚 ల వలను కను నుమ                
CI 0-100 100-200 200-300 300-400 400-500 500-600 600-700 700-800 800-900 900-1000 

Fr 2 5 X 12 17 20 Y 9 7 4 

 
For video click  blue color link     https://youtu.be/oVz3qAVMMhA 

తరగ  అంతరం  నఃప న ం  సం త  న ప న ం 

0 − 100 2 2 
100− 200 5 7 
200− 300 푥 7 + 푥 
300− 400 12 19 + 푥 
400− 500 17 36 + 푥 

500− 600 20 56 + 푥     మధ గత  తరగ  

600− 700 푦 56 + 푥 + 푦 
700− 800 9 65 + 푥 + 푦 
800− 900 7 72 + 푥 + 푦 

900− 1000 4 76 + 푥 + 푦  
푛 = 76 + 푥 + 푦 

 
 

మధ గతం 525 ావ న 500 − 600  అ  మధ గత  తరగ  అగ ను  
దతంశంల  ా ల తం 100  

76 + x + y=100 

x + y = 100 − 76 = 24 … . (1) 
మధ గత తరగ  గ వ హదు = l = 500 

మధ గత తరగ  మ ందు తరగ  సం త  న ప న ం = cf = 36 + x  
మధ గత తరగ   క    న ప న ం  = f = 20  

మధ గత తరగ  అంతరం  = h = 100 

మధ గతమ = M = l + 
n
2 − cf

f
× h  

 525 = 500 +
50 − (36 + x)

20 × 100  

525 − 500 =
50 − 36 − x

20
× 100  

25 = [(14 − x) × 5] 
25 = 70 − 5x 
5x = 70 − 25 

5x = 45 అ న  x = = 9 

x + y = 24  ావ న 

స  (1) నుం  x + y = 24 
y = 24 − 9=15 

x = 9, y = 15 
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మధ గతమ  కను నుమ . 
 

 ా  తం  100-150 150-200 200-250 250-300 300-350 350-400 

ా క ల సంఖ  4 3 3 8 13 9 

 
For video click  blue color link       https://youtu.be/g0QyEK962i4 

 ా  
 తం 

ా క ల 

సంఖ  
సం త  న ప న ం 

풏
ퟐ

=
ퟒퟎ
ퟐ

= ퟐퟎ 

మధ గత తరగ  గ వ హదు = l =
300 + 300

2
= 300 

మధ గత తరగ  మ ందు తరగ  సం త  న ప న ం = cf = 18  
మధ గత తరగ   క    న ప న ం  = f = 13  

మధ గత తరగ  అంతరం  = h = 50 

మధ గతమ = 푀 = 푙 +  
푛
2 − 푐푓
푓

× ℎ 

푀 = 300 +
20 − 18

13
× 50  

푀 = 300 +
2

13
× 50  

푀 = 300 +
100
13  

మధ గతమ = 300 + 7.69  
మధ గతమ = 307.69 

100-150 4 4 
150-200 3 7 
200-250 3 10 
250-300 8 18   (cf) 
300-350 13 풇 31 
350-400 9 40 

 휮풇풊 =
풏 =40 

 

 
 
 
 
 

14.3       pro:1   ఈ ం  దతం ా  మధ గతం కను నం   

లస  న గం  65 − 85 85 − 105 105 − 125 125 − 145 145 − 165 165 − 185 185 − 205 
గ ర ల సంఖ  4 5 13 20 14 8 4 

 

లస  

న గం  

గ ర ల 
 సంఖ  

సం త

 నప న ం 

                                        
푛
2

=
68
2

= 34 

푴 = 풍+  
풏
ퟐ 풄풇

풇
× 풉 

 = 푙 = = 125 
푛 =

= 푐푓 = 22

= 푓 = 20
= ℎ = 20

푀 = 푙 +  
푛
2 − 푐푓
푓 × ℎ  

푀 = 125 + 
34− 22

20
× 20  

푀 = 125 + (12) 

푀 = 137 

∴     푴 = ퟏퟑퟕ 

65-85 4 4  
85-105 5 9  

105-125 13 22  (cf)  
125-145 20   f 42 



145-165 14 56  
165-185 8 64  
185-205 4 68  

 n= 68   

 
 
 

https://youtu.be/oVz3qAVMMhA
https://youtu.be/g
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ం  పటకల  ఇవ బ న ퟔퟎ ా ల మధ గతం ퟐퟖ.ퟓ అ న 풙 మ య  풚 ల వలను కను నుమ                
తరగ  అంతరం  0 − ퟏퟎ 10 − ퟐퟎ 20 − ퟑퟎ 30 − ퟒퟎ 40 − ퟓퟎ 50 − ퟔퟎ 

నఃప న ం  5 x ퟐퟎ 15 y 5  
 

For video click  blue color link https://youtu.be/BQXWML58pmY 

తరగ  అంతరం నఃప న ం సం త   న ప న ం 

0-10 5 5 

10-20 X ퟓ + 풙  (cf) 

20-30 20    (f) ퟐퟓ + 풙 

30-40 15 ퟒퟎ + 풙 

40-50 Y 40+풙+ 풚 

50-60 5 ퟒퟓ + 풙 + 풚 
 풏 = ퟒퟓ + 풙+ 풚  

 
మధ గతం 28.5  ావ న 20− 30   అ  మధ గత  తరగ  అగ ను 

దతంశంల  ా ల తం 60 
45 + x + y=60 

x + y = 60 − 45 = 15 … … (1) 
మధ గత తరగ  గ వ హదు = l = 20 

మధ గత తరగ  మ ందు తరగ  సం త  న ప న ం = cf = 5 + x 
మధ గత తరగ   క    న ప న ం  = f = 20 

మధ గత తరగ  అంతరం  = h = 10 

మధ గతమ = M = l + 
n
2 − cf

f
× h  

28.5 = 20 +
30− (5 + x)

20
× 10  

28.5− 20 =
30 − 5− x

2
 

8.5 =
25 − x

2
 

17 = 25 − x 

x = 25− 17 = 8 

x + y = 15  ావ న 

8 + y = 15 

y = 15 − 8 = 7 

x = 8, y = 7 
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ఈ ం  దతం ా  బ హ ళకం ,సగట  మ య  మధ గతం కను ం  

అ ాల సంఖ  ퟏ − ퟒ ퟒ − ퟕ ퟕ − ퟏퟎ ퟏퟎ − ퟏퟑ ퟏퟑ − ퟏퟔ ퟏퟔ − ퟏퟗ 
ఇంట ర సంఖ  ퟔ ퟑퟎ ퟒퟎ ퟏퟔ ퟒ ퟒ 

 
మధ గతం   బ హ ళకం ,సగట  








  

 













1− 4 6 6  1 − 4 6 2.5 15.0 
4− 7 30 36 (푐푓)  4 − 7 30  푓  5.5 185.0 

7− 10 40  (푓) 76  7− 10 40    푓  8.5 340.0 
10− 13 16 92  10− 13 16   푓  11.5 184.0 
13− 16 4 96  13− 16 4 14.5 58.0 
16− 19 4 100  16− 19 4 17.5 70.0 

 푛 = 100    푛 = 100 ∑푓푥 = 852.0  


푛
2 =

100
2 = 50 

푀 = 푙 + × ℎ 

= 푙 = = 7 
푛 =
푐푓 = 36푓 = 4,ℎ = 3

푀 = 7 + 
50− 36

40 × 3  

푀 = 7 + 
14
40

× 3  

푀 = 7 +  
42
40

 

푀 = 7 +
4.2
4  

푀 = 7 + 1.05 = 8.05 

푥̅ = ∑
∑



= ∑ 푓 = 100 
∑푓푥 = 852  

푥̅ =
∑푓푥
∑푓

 

푥̅ =
852
100

=  8.52 

푥̅ = 8.52 

 

బ హ ళకం 

 푧 =  푙 +  
 

 × ℎ  

l = 7, h = 3

푧 =  7 + 
40 − 30

2(40)−  30− 16 

× 3  

푧 =  7 + 
10

80−  46
 × 3  

푧 =  7 + 
30
34  

푧 = 7 + 0.88 
푧 = 7.88

 

ퟑퟎ 
  40 −ퟒퟓ 45 −ퟓퟎ 50 −ퟓퟓ 55 −ퟔퟎ 60 −ퟔퟓ ퟔퟓ −ퟕퟎ ퟕퟎ − ퟕퟓ 
  ퟐ ퟑ ퟖ ퟔ ퟔ ퟑ ퟐ 

                     ఈ ం  దతం ా  మధ గతం కను నం   

ఆక  డవ ( .  118 − 126 127 − 135 136 − 144 145 − 153 154 − 162 163 − 171 172 − 180 
ఆక ల సంఖ   3 5 9 12 5 4 2 

ఈ ం  దతం ా  మధ గతం కను నం   

త ాలం  ( గంటలల ) 1500
− 2000 

2000
− 2500 

2500
− 3000 

3000
− 3500 

3500
− 4000 

4000
− 4500 

4500
− 5000 

బల ల సంఖ   ퟏퟒ ퟓퟔ ퟔퟎ ퟖퟔ ퟕퟒ ퟔퟐ ퟒퟖ 
 
 
 
 

https://youtu.be/BQXWML
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ఈ ం  దతంశమ నక  ఓ  వ ాల  యం   

తరగ   ퟓ − ퟏퟎ ퟏퟎ − ퟏퟓ ퟏퟓ −ퟐퟎ ퟐퟎ − ퟐퟓ ퟐퟓ − ퟑퟎ 30-35 35-40 

అంగళ  సంఖ   2 ퟏퟐ ퟐ ퟒ ퟑ 4 3 

 

తరగ  అంగళ  సంఖ  ఎగ వ హదు ఆ హణ  సం  నప న మ  (퐱,  퐲) 

ퟓ − ퟏퟎ ퟐ ퟏퟎ ퟐ (ퟏퟎ,ퟐ ) 
ퟏퟎ − ퟏퟓ ퟏퟐ ퟏퟓ ퟏퟒ (ퟏퟓ,  ퟏퟒ) 
ퟏퟓ − ퟐퟎ ퟐ ퟐퟎ ퟏퟔ (ퟐퟎ,  ퟏퟔ) 
ퟐퟎ − ퟐퟓ ퟒ ퟐퟓ ퟐퟎ (ퟐퟓ,  ퟐퟎ) 
ퟐퟓ − ퟑퟎ ퟑ ퟑퟎ ퟐퟑ (ퟑퟎ,  ퟐퟑ) 
ퟑퟎ − ퟑퟓ ퟒ ퟑퟓ ퟐퟕ (ퟑퟓ,  ퟐퟕ) 
ퟑퟓ − ퟒퟎ ퟑ ퟒퟎ ퟑퟎ (ퟒퟎ,  ퟑퟎ) 

 

For video click  blue color link           https://youtu.be/gfnvSDqW8mY 
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March 2015      25 క ట ంబల నస  ఖర  ఈ ం  పటకల  ఇవ బ న . 

నస  ఖర  (ర  ) 100-150 150-200 200-250 250  -300 300  -  350 

క ట ంబ ల సంఖ   4 5 12 2 2 

ద ంశమ నక  ఆ హణ సం  నప న  వకమ     తయ ర  ే ి ఒ  వకమ  యం   

నస  ఖర  (ర  ) క ట ంబ ల సంఖ  ఎగ వ హదు ఆ హణ సం  నప న మ  (푥,  푦) 

100-150 4 150 4 (ퟏퟓퟎ,ퟒ) 

150-200 5 200 9 (ퟐퟎퟎ,  ퟗ) 

200-250 12 250 21 (ퟐퟓퟎ,  ퟐퟏ) 

250-300 2 300 23 (ퟑퟎퟎ,  ퟐퟑ) 

300-350 2 350 25 (ퟑퟓퟎ,ퟐퟓ) 

 

For video click    blue color link        https://youtu.be/frMll43bS3I 

 

https://youtu.be/gfnvSDqW8mY
https://youtu.be/frMll43bS3I


 

సం  వ వస 

సహజ సంఖ  : ంచ  ఉప ం  సంఖ ల  సహజ సంఖ   

ం  : ం  సంఖ ల  ‘0’    ం  అం   

ర సంఖ  :అ  ం  సంఖ ,  ఋ త క సంఖ  మ   0 ఇవ  ర సంఖ  అ   

 అకర య సంఖ  :       푝, 푞 ∈ 푍, 푞 ≠ 0 పం  గల సంఖ ల  అకర య సంఖ  అం   

కర య సంఖ   : అంతం  ఆవరనం   ద ంశ సంఖ ల  న  పం  య  ఇ  సంఖ ల  కర య సంఖ  

అం  

సవ సంఖ  స  అకర య సంఖ  మ   కర య సంఖ  అ  క న  స  సవ సం  స  అం  .  

సవ సం  స  R  ం  

ప న సంఖ ∶      ఒక సంఖ  ం  ర ం  త  ఉం  అ సంఖ ల  ప న సంఖ  అం .  
2, 3, 5, 7, 11, 13,17,19,23,29,31,37,41,43,47,53,59,61,67,71,73,79,83,89,97  

    సం క సంఖ :−   ఒక సంఖ    అంతకం  ఎ వ  ర ం   ఉం  అ  సంఖ ల  సం క  సంఖ  అం .  
4,6,8,9,10,12,14,15,16,18,20,21,22,24,25,26,27,28,30,32,33,34,35,36,38,39,40,42,44,45 

 స  సంఖ ∶   ퟐ  షం  ంచబ  సంఖ ల  స  సంఖ  అం .   
ఒక సంఖ  క  ఒకట నం  2  4  6  8  0 గల సహజ సంఖ  స  సంఖ  అం    

 ퟐ,ퟒ, ퟔ,ퟖ,ퟏퟎ,ퟏퟐ,ퟏퟒ,ퟏퟔ,ퟏퟖ,ퟐퟎ,ퟐퟐ,ퟐퟒ,ퟐퟔ,ퟐퟖ,ퟑퟎ,ퟑퟐ,ퟑퟒ,ퟑퟔ,ퟑퟖ,ퟒퟎ,ퟒퟐ,ퟒퟒ,ퟒퟔ,ퟒퟖ,ퟓퟎ 
  సంఖ ∶   ퟐ  ంచ  షం 1 వ   సంఖ ల    సంఖ  అం .   
 ఒక సంఖ  క  ఒకట నం  1  3  5  7  9 గల సహజ సంఖ   సంఖ  అం . 
 1, 3, 5, 7, 9, 11, 13, 15, 17, 19, 21, 23, 25, 27, 29, 31, 33, … 

 ర యం:−  
 풂 = 풃풒 + 풓,ퟎ ≤ 풓 < 풃  అ  ధం ా 풂 మ య  풃 ల జతక  అనుగ ణం ా 풒 మ య  풓ల      

     ఏ క ప ర సంఖ ల  వ వ ితం అవ  

 య  ా ర యం ఉప ం  ండ  ధన ప ర సంఖ ల గ. ా.  కను నవచు ను 

సంవరమ న య ల   

푎 = 푁   అ న    log푁푎 = 푥 , 푎 > 0 ,   푎 ≠ 1  

log 푥푦  = log 푥 + log 푦                 log  = log 푥 − log 푦                  log 푥 = 푛 log 푥     

    log 푥 =  log 푥             , log푎푎 = 1  (푎 ≠ 0,1),     log 1
푎 = 0  (푎 ≠ 0) 

(푎) = 푁                  log 푎 =
log푎
log푏

=
log 푎
log 푏

=
log 푥
log 푥

 

 
ퟑ. బహ పదుల  

 య బ ప  క రణ పం P(x) = ax + b;          a, b,  ∈ R,  a ≠ 0  
 వర  బ ప  క  రణ పం P(x) = ax + bx + c ,     a, b, c ∈ R,  a ≠ 0  
 ఘన బ ప  క  రణ పం P(x) = ax + bx + cx + d,     a, b, c, d ∈ R,  a ≠ 0  
 ల తం = α + β =                          

 ల లబం  = αβ =  

 α,  β  గల  వర బ ప      P(x) = k(x− α)(x− β)       k[ x −   (α + β)x +  α.β] 

 α,  β,  γ   గల  ఘన  బ ప        ax + bx + cx + d    (a ≠ 0) a, b, c, d ∈ R  

 ల తం = α + β + γ =     ,   

 αβ+ βγ+ γα =                       

 ల లబం = αβγ =  

 

ంక   

푎  = 1 (  푎 ∈   푅  ,    푎 ≠ 0) 
푎 푎  =  푎   (  푚 ,푛 ∈ 푍  ) 
푎
푎  

=  

⎩
⎪
⎨

⎪
⎧
푎           푚  >   푛, (  푚 ,푛 ∈ 푍

  
ퟏ                               풎 = 풏                     

                
1

푎               푚  <   푛  (  푚 ,푛 ∈ 푍  )

 

(푎 )  =  푎           (푎 ∈   푅) 
(푎푏)  =  푎 푏    (  푚 , 푛 ∈ 푍  ) 
풂
풃

풏
 =   

풂풏

풃풏 (  푛 ∈ 푍  ) 

풂   풏 =  
ퟏ
풂풏    ( 풏 ∈   푵,    풂 ∈   푹  풂 ≠ ퟎ ) 

풂
풃

풏
 =  

풃
풂

풏

=
풃풏

풂풏 (  푛 ∈ 푤 , 풃 ≠ ퟎ ) 
 

జగ త సర  స కర   

(푎  −   푏 ) =     푎 +   푏 −  2푎푏 
(푎 +   푏 ) =       푎 +   푏 + 2푎푏 
(푎 + 푏 )(  푎 –푏 )  =  푎 −  푏  
(푎 +   푏 )    =  푎 +  푏 +   3푎푏( 푎 + 푏 ) 
                           =푎 +  3푎 푏 + 3 푎푏 +  푏  
(푎  −   푏 )    =  푎  −   푏  −   3푎푏( 푎 − 푏 ) 
                          =푎 −  3푎 푏 + 3 푎푏 −  푏  
푎 −  푏 =   ( 푎 − 푏)( 푎  +  푎푏 + 푏 ) 
푎 + 푏 =   ( 푎 + 푏)( 푎 −  푎푏 + 푏 ) 
(푎 + 푏 + 푐 ) =   푎 + 푏 + 푐 +  2푎푏 +   2푏푐 + 2푐푎 
( 푎 + 푏 + 푐 )(푎 + 푏 +  푐 −  푎푏 − 푏푐 − 푐푎 ) 
                                           = 푎 +  푏 +  푐 −  3푎푏푐 
퐼푓  푎 + 푏 + 푐 = 0    푡ℎ푒푛   푎 +  푏 +  푐 =  3푎푏푐 

కరణ ల య ల   

√풂
풏 = 풂

ퟏ
풏                √풂

풏  . √풃 풏 = √풂풃
풏            √풂

풏

√풃
풏  = 풂

풃
풏          (풂)풑풏 = 풂

풑
풏         √풂

풏풎
 = √풂

풎풏 = 풂
ퟏ
풎풏  

0 = 푛표푡 푑푒푓푖푛푒푑             푎푛푦 푛푢푚푏푒푟 푑푖푣푖푠푖표푛 푏푦 0 (푧푒푟표)푖푠 푛표푡 푑푒푓푖푛푒푑. 
 

 
4.  ం  చర ల  య స కర ల జత 

 

 ం  చర ల  య స కరణ  రణ ప   ax + by + c = 0,  a, b, c ∈ R,  a + b ≠ 0 

 ం  చర ల  య స కరణ న  న  ఒక సరళ ఖ   

 ఈ ఖౖ  గల సవసంఖ   కమ గ  (x,  y)  ల  ంచబ  ం ల స కర  ధన  మ   

 ఈ ఖౖ   సవ సంఖ  కమ ల  ంచబ  ం  ధ  . 

 ఒక తలం  ం  ఖ  ఉం  ఆ ం  ఖల మధ  ఈ ం  సంబం  కల     

1. ఆ ం  ఖ  ఒక ం   వద  ఖం ం వ   

2. ఆ ం  ఖ  ఖం ం క వ  .  అన  ఆ ఖ  స ంత  అ . 

3. ఆ ం  ఖ  ఏ భ ంచవ   

చర ల ణ ల ష    తం  పదర న  ధ ల సంఖ   

a
a  ≠  

b
b  ≠  

c
c  ఖండన ఖ   ఏౖ క ధన 

సంగత య స కర   

a
a

=   
b
b

≠  
c
c

 స ంతర ఖ   ధన ఉండ   
అసంగత స కర   

a
a =  

b
b =  

c
c  ఏ భ ం  ఖ  అనంత ధన   

సంగత య స కర   
మ   

పరస త స కర    



 

5.  వరస కర  
a, b,  c  సవ సంఖౖ  a ≠ 0 అ న ax + bx + c = 0   x  వర  స కరణం   అం   

 ax +  bx + c = 0  వర స కరణం క  ధ   x =  
−b ± √b −  4ac

2a
 

ల తం = α +  β =  

ల లబం =  αβ =   

b − 4ac  అ  ax + bx + c = 0   సవ  ఉ   ర ం ట  డ ం   
 క క  వర స కరణం క  చ    అం   

అన  ax + bx + c = 0  వర స కరణం 

 b − 4ac > ౦ అ న ం   సవ ల  క  ఉం ం   
 b − 4ac = ౦ అ న ం  స న  సవ ల  క  ఉం ం  ,훼 =  훽 =

−푏

2푎
 

 b − 4ac < ౦ అ న సవ ల  క  ఉండ   
 훼,훽   గల వర స కరణం  푥 − (훼 +  훽)푥 +  훼훽 = 0 

 

ퟕ.  పక గ తం  
 x −   అ ంౖ  ఉన  ం  ం ల రం =  |x2 − x1|= |x1 − x2| 

 y −   అ ంౖ  ఉన  ం  ం ల రం =  y2 − y1 = y1 − y2  

 ల  ం   ం   A ం   రం = OA = (x) +  (y)  

 ం  ం ల మధ  రం  =  (x − x ) + (y − y )  

 భజన తం   = 풎ퟏ풙ퟐ 풎ퟐ풙ퟏ
풎ퟏ 풎ퟐ

,    풎ퟏ풚ퟐ 풎ퟐ풚ퟏ
풎ퟏ 풎ퟐ

  

 ం  ం ల మధ   ం  = 풙ퟏ 풙ퟐ
ퟐ

,   풚ퟏ 풚ퟐ
ퟐ

 

 జం క  త  ందం 푮 = ቀ
풙ퟏ 풙ퟐ 풙ퟑ

ퟑ
, 풚ퟏ 풚ퟐ 풚ퟑ

ퟑ ቁ 

సం వ త 

ఒక ఘటన 퐸 క  సం వ త = 푃(퐸) =
ఒక ఘటన 퐸    అ ల పర వ ల సంఖ    

 ప గం  ధ ప  తం  పర వ ల సంఖ
 

 

 

14.   ంఖ క స ం    
అవ కృత ద ంశం  ల  ల సంఖ   ంచ  వ  వల  సగ   స స  అం  .   

 x    . 

అంక మధ మ  = x = ల తం 
ల సంఖ  

= ∑
  

సగ  = x =  
f x +  f x + ⋯+ f

f + f + ⋯+ f
 =  

∑f  x
∑f  

=
∑f  x

N
 

పత  పద న సగ   

సగ = x =
Σf x
Σf

 

x = i వ  తరగ  మధ  వ 
f = i వ  తరగ నః న ం 
Σf = నః న ంల తం 

ఊ ం న సగ  పద న సగ   

సగ = x = a +
Σf d
Σf

 

a =  తరగ  మధ  వల ం   ప ంచబ న ఒక వ  
Σf = నః న ంల తం 

d = x − a    చలనం 
 

  

 
10    ణ   

 

휽 0  30  45  60  90  

푺풊풏휽 0 
ퟏ
ퟐ 

ퟏ

√ퟐ
 √ퟑ

ퟐ
 1 

풄풐풔휽 1 √ퟑ
ퟐ  

ퟏ

√ퟐ
 ퟏ

ퟐ 0 

풕풂풏휽 0 
ퟏ

√ퟑ
 1 √ퟑ ∞ 

풄풐풔풆풄휽 ∞ 2 √ퟐ 
ퟐ

√ퟑ
 1 

풔풆풄휽 1 
ퟐ

√ퟑ
 √ퟐ 2 ∞ 

풄풐풕휽 ∞ √ퟑ 1 
ퟏ

√ퟑ
 0 

 

Sin(90 – A)  =  Cos A                  Cos(90 – A)  =  Sin A  
Tan (90 – A)  =  Cot A                  Cot(90 – A)  =  Tan A  
Sec(90 – A)  =  Cosec A            Cosec(90 – A)  =  Sec A  
푆푖푛  휃 + 퐶표푠 휃 = 1      ⇒ 푆푖푛  휃 = 1 −  퐶표푠 휃 
푆푒푐  휃 −푇푎푛 휃 = 1      ⇒   sec 휃 = 1 + 푡푎푛 휃 

퐶표푠푒푐  휃 − 퐶표푡 휃 = 1 ⇒  퐶표푠푒푐  휃 = 1 + 퐶표푡 휃 
 



My youtube channel :       Naiki Raju e learning academy       subscribe my channel   my website : satveeracademy.com My blog:    Rajumaths .blogspot.com         

 

  푪  

                   
        c           a 
 
             b 


풂,풃, 풄
풉
풔

푪 = 푎 + 푏 + 푐

푠 =  
푎 + 푏 + 푐

2 

=
 
×  × = 푏ℎ

푠(푠 − 푎)(푠 − 푏)(푠 − 푐)

푑 = 2푟 
= 2휋푟 = 휋푑 =

 
푟 = 푑 

= 퐴 =  휋푟  

            =  휋 = 푟 = 푑  

      
     b            h 
 
               a 


풉
풂,풃,풉

푪 = 푎 + 푏 + ℎ
ℎ =  푎 + 푏 

퐴 =
1
2푎푏

 r
푑 = 2푟

= 푟(휋 + 2) = ퟑퟔ풓
ퟕ

 =  푑

= ퟏ
ퟐ
흅풓ퟐ



   
     a        h 
 
           a 


풉
풂,풂,풉

푪 = 2푎 + ℎ
ℎ =  √2 푎 퐴 =

1
2푎 

 == 휋 (푅 − 푟 )
=  휋 ( 푅 + 푟)(푅 − 푟)

N. RAJU  M.Sc.,B.Ed. 
S.A. MATHEMATICS 

G.M.B.H.S.MBNR 
       a              a 
 
                b 


풂,풂,풃

푪 = 2푎 + 푏 퐴 =
푏
4 4푎 − 푏 

푥  푙

푙 =  
 

  2휋푟


= 푙 + 2푟

퐴 =  
 

  휋푟 =   푙 푟


        a        a 
      
            a 


풂
풉

푪 = 3푎

풉 = √ퟑ
ퟐ

 풂
퐴 =  

√3
4  푎 =  

ℎ
√3





=
=+= +
=×
=×+

=×  퐴 = 푝ℎ    

=+×

= ×
ℎ 

푑

ℎ 


풅 

ℎ ,ℎ 


풑,풒,풓, 풔
푪
= 푝 + 푞 + 푟 + 푠

퐴 =
1
2푑(ℎ + ℎ )





’a’ 
= a2   
= 4 a2  


= 6푎   
V = a3  

          b 
 
 
    푎



풂,푏ℎ
푐,푑

푪
= 푎 + 푏 + 푐 + 푑 퐴 =

1
2ℎ

(푎 + 푏)

 ’l’’b’ ’h’
= 푙푏 
 = 2ℎ (푙 + 푏 )  
= 2  (푙푏 + 푏ℎ + 푙ℎ) 

=풍풃풉
= √풍ퟐ + 풃ퟐ + 풉ퟐ                                           
= ퟐ풉(풍+ 풃)  

 
          
 
          b 








푪 = 2(푙 + 푏)




퐴 = 푏.ℎ




 ’r’ ’h’ 
= ퟐ흅 풓  
= 2휋푟ℎ
= 흅 풓ퟐ  

= 2휋푟 ( ℎ+ 푟 ) 
= 휋 푟 ℎ  
= 흅(푹ퟐ− 풓ퟐ)풉

      = 흅 (푹+ 풓)(푹− 풓)풉 
               푙 
  푏                      푏   
               푙 


풍
풃
푑

푪 = 2(푙 + 푏)
푑 = 푙 + 푏 




퐴 = 푙.푏





 ’r’ ’h’     
′푙′        풍 =   √풓ퟐ + 풉ퟐ 
= 휋 푟  

 = 흅풓풍 
 = 흅풓 (풍+ 풓 ) 
푉 =   휋푟 ℎ  


                                       
  푑         푎              푎
                               
                                       
   푑      푎               푎 



풅ퟏ,풅ퟐ
푎


푪 = 4푎


푎 =
1
2

푑 + 푑 

퐴 =
1
2푑 푑 


푟
푨 = ퟒ 흅 풓ퟐ = 흅풅ퟐ

푽 =  ퟒ
ퟑ

 흅풓ퟑ 

=  ××

=  × ×

=×

                푎 
 
      푎                푎 
 
푎 




풂
푑

푪 = 4푎
푑 = √2 푎 퐴 = 푎 =

푑
2 

퐴 =  4 휋 푟 =  2 휋 푟   
=  3휋 푟 

푽 =  ퟐ
ퟑ

 흅풓ퟑ


푹,  풓

= 휋(3푅 + 푟 )

푉 =  휋(푅 − 푟 )

              푅푒푚푒푚푏푒푟 푡표 푙푒푎푟푛 푓푟표푚 푦표푢푟 푚푖푠푡푎푘푒푠
             Learning gives creativity,   Creativity leads thinking ,   Thinking  provides  knowledge ,  Knowledge  makes great    ...............Abdul Kalam          
 


